Ө‏ رباضي نهم تولگی 


60 earn © 


دا عزت د هر افغان دی 
هر بچی يې قهرمان دی 
د بلوځو د ازبکو 
د ترکمنود تاحکو 
پامیربان. نورستانيان 
هم ایماق. هم پشه يان 
لکه زره وي جاويدان 
وایو الله А‏ وایو الله اکر 


دا وطن افغانستان دی 
کور د سولې کور د تورې 
دا وطن د ټولو کور دی 
د پښتون او هزاره وو 
ورسره عرب. گوجر دي 
براهوي دي. قزلباش دي 
دا هېواد به تل خليري 
په سینه کې د اسيا به 
نوم د حق مو دی رهبر 


مضمون: ریاضی 

موّلفین: د تعليمي نصاب د ریاضی دیپارتمنت د درسي کتابونو مؤلفین 
'اډیټ کوونکي: د پښتو ژبې د اویتِ دیپارتمنت غړي 

تولکی: نهم 

انکشاف ورکوونکی: د تعليمي نصاب د پراختیا او درسي کتابونو د تألیف لوی ریاست 
خبروونکی: د پوهنی وزارت د اریکو او عامه پوهاوي رباست 

د چاپ کال: ۱۳۹۸ هجري شمسي 

pls خای:‎ we د‎ 


بریشنالیک پته: curriculum@moe.gov.af‏ 
۱ وزارت سره محفوظ دی. په بازار کی يې پلورل او پبرودل منع دي. له سرغروونکو سره 


2299-5895 پیغام 


اقراً باسم ربک 
د لوی او بښونکي ВБ‏ شکر په خای کوو. چې مور ته یې ژوند رابښلی »او د لوست او لیک 
له نعمت څخه يې برخمن کړي يو او د الله تعالی پر وروستي پیغمبر محمد مصطفی به چې الهي 
لومړنی پیغام ورته (لوستل) و درود وایو 
څرنگه چې ټولو ته ښکاره ده ۱۳۹۷ هجري لمریز کال د پوھنی د کال په نامه ونومول شو له دې امله به 
د گران هېواد ښوونیز نظام. د ژورو بدلونونو شاهد وي 20 , زده کوونکی , LS‏ شوونخی ЗЕК‏ 
او د والدینو شوراگانې د هېواد د پوهنیز نظام شپږگوني بنستیز عناصر بلل SiS‏ . چې د هېواد د ښوونې 
او روزنې په پراختیا او پرمختیا کی مهم رول لري . په داسې مهم وخت کې د افغانستان د پوهنې وزارت 
د مشرتابه مقام. د هېواد په ښوونیز نظام کې د ودې او پراختیا په لور بنستیزو بدلونونو ته ژمن دی. 
له همدې امله د ښوونیز نصاب اصلاح او پراختیاءد پوهنې وزارت له مهمو لومریتوبونو څخه دي .همدارنگه 
په ښوونځيو. مدرسو او ټولو دولتي او خصوصي ہوونیزو تأسیساتو کې. د درسي کتابونو محتوا. کیفیت او 
توزېع ته پاملرنه د پوهنې وزارت د چارو په سر کې خای لري. مور په دې باور یو. چې د باکیفیته درسي 
کتابونو له شتون پرته. د ښوونې او روزنې اساسي اھدافو ته رسہدلی نشو. 
پورتنیو موخو ته د رسېدو او د اغبزناک بوونیز نظام د رامنځته کولو لپاره. د راتلونکي نسل د روزونکو 
په توگه. د هېواد له ولو زره سواندو ښوونکو. استادانو او مسلکي مدیرانو څخه په درناوي هیله کوم. 
چې د هبواد بچیانو ته دې د درسي کتابونو په تدریس. او د محتوا په لېږدولو کی هیخ دول هڅه او هاند 
ونه سپموي. او د يوه فعال او په ديني .ملي او انتقادي تفکر سمبال نسل په روزنه کی ۰ زیار او کوښښ 
وکړي هره ورخ د ژمنې په نوي کولو او د مسؤولیت په درک سره. په دې نیت لوست پیل کړي. . SF‏ 
د نن ورځې گران زده کوونکي به سبا د يوه پرمختللي افغانستان معماران . او د ټولنې متمدن او گټور 
اوسېدونکي وي. 
همدا راز لاس ےک حسم چی چې د هېواد ارزښتناکه پانگه ده. غوښتنه لرم , څو له هر فرصت 
خخه گټه پورته کړي .او د زده کړې په پروسه کې د خیرکو او فعالو گډونوالو په توگه ٠‏ او ښوونکو ته په 
درناوي مره له تدریس شخه مه او اغبزناکه استفاده رکړئ. 
په پای کی د ښوونې او روزنی له ټولو پوهانو او د ښوونیز نصاب له مسلکي همکارانو خخه. چې د 
دې کتاب په لیکلو او چمتو IS‏ کی یی نه ستړې کېدونکې هلې ځلې کړې دي. مننه کوم. او د لوی 
خدای De‏ له دربار څخه دوی ته په دې سپیخلی او انسان جوړوونکې هڅې کې بریا غواړم. 
د معياري او پرمختللي ښوونیز نظام او د داسې ودان افغانستان په هیله چې وگړي ہی خپلواک »پوه او 
سوکاله وي. 
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دکتور محمد میرویس بلخي 


لومری خبرکی: ole‏ \ 


۱ ٭ د دايري عناصر» د Sy‏ مستقیمی کرښې حالتونه» د دایرو موقعیت نظر یو بل ته 


٭ د دايري Hal‏ زاویی 

* د دايري د وتر او شعاع خانگرتياوي 

٥‏ د دايري محيطي او مماسي زاویې 

دویم خبرکی: په بوه دایرہ کې د اوردوالي اړیکې ۲۷ 
٥‏ د يوه یکی طاقت نظر دابرې ته 

ТҮТІНІ‏ د دايري دنتی او باندتی زاویہ 

٭ محیطی او محاطی دایرہ 

٭ په دایرہ کې د مرسوم څلور ضلعي خانگرتياوي (خواص) 

٭ د منظمې مضاع ترسیمء د د ايري محیط او مساحت 

درہم خبرکی: تحليلي هندسه ٥‏ 
» د دوو ټکو تر منخ واټن (فاصله) 

٥‏ د يوه قطعه خط (ټوټې کرښې) د منخني SG‏ مختصات 

* > مستقیمی کرښې chee‏ د موازي او عمود کرو میلونه 

٥‏ د مستقیم ی کرښې معادله. د هغې مستقیمی کرښې معادله چې ميل او یو یکی يې معلوم وي 
٥‏ د مستقیمی کرښې عمومي معادله 

* د خطي معادلو سیستم ۱ 

٥‏ د خطي معادلو د سیستم حل په تعويضي او افنا طريقي سره 

» د GE‏ بدلون» انتقال» انعکاس او دوران 

خلورم خبرکی: مثلثات ۹۵ 
په مثلث کې د تالس قضيه 

• د حاده زاو ساین» کوساین او تانجنت 

٥‏ د خانگرو زاوبومثلثاتي نسبتونه» د ميل او تانجنت تر منخ اریکی 

٭ مثلثاتي جدول د قایم الزاوبو مثلئونو حل 

ө‏ ثلثاتي معادلي 


پنځم خبرکی: څو جمله بي گاني ۷ 
٭ په فکتورونو تجزیه 

» د الجبري افادو ضرب» د مکعبونو مجموع او تفاضل 

* کوچنی مشترک مضرب 

٥‏ د الجبري افادو وېش 

° د الجبري افادو د عملیو د سرته رسولو ترتیب 

شیرم خیرکی: نامساوات ۱ 
٭ د خطي نا مساواتو حل 

۰ فاصلی یا انتروالونه 


0 د بینوم د علامې ټاکل» د کسري افادو د علامو تحلیل او ټاکل 

٥‏ کسري نامساواتونه» دوه متحوله خطی نامساوات 

٭ د نامساواتو سیستمونه | 

اووم خبرکی: یو مجهوله دویمه درجه معادلی ٥‏ 
٭ د دویمی درجي > معادلو حل ۱ 

٥‏ غير خطي اربکی 

* په هندسيي لاره د دویمی درجی د معادلو حل د محمد بن موسی فورمول» تکمیل مربع 

اتم خبرکی: احصائیه ۱۹۵ 
5952 1818 د دسته بندي لاره د نښتو یا متصلو دبا 1212 گانو دسته بندي او وزني اوسط 

٥‏ مستطيلي او دايروي گرافونه 

9 مبانه» د تحول ساحه او د انحراف اوسط 

نهم خبرکی: احتمالات АА‏ 
٥‏ د ناڅاپه پېښو اتحاد او تقاطع 

٥‏ بشپړ او مکمل سټ 

٥‏ په سټونو مدل جوړول 

٭ د شمېرلو اصول 


3 سے 


(CIRCLE) о palo 


شکل ته پام وکړئ هغه هندسي شکلونه 
چې په تصویر کې وینی, نومونه یې 


واخلی. 


بو ټکی دکاغذ پر مخ وټاکئ. د 40111 په اورردوالي د پرکار خوله خلاصه او ددي SN‏ 
شاوخواته» یو بشپر دوران ورکری. لاسته راغلی شکل و ټاکل شوی ټکی څه نومېږي؟ 


په يوه مستوي کی د هغو تولو ټکو سټ چې له يوه ټاکلي А‏ 
يکي څخه مساوي واټن(فاصله) ولري دایرہ نومېږي» یا په 

بل عبارت دایره له پوي ترلي منحني خخه عبارت ده چې 

له يوه ټاکلي ټکي څخه مساوي واټن ولري. 

ترلی منحني ته د دايري محیط او ټاکلي SG‏ ته د دايري 

مرکز وايي چې په С(О,ғ)‏ ښودل کېږي. 

د دايري مرکز په په شکل کې 0 او شعاع یې د ۲ په تورو 
ښودل کېږي. 


о‏ په لاندې شکل کی د ۰۸ 8 او SGD‏ خایونه (موقعیت) 
نظر() دايري ته وټاکئ. 

ЕЕ ө‏ ری ار ار ند د3 
شعاع له اوردوالي سره پرتله کری. 

٥‏ په خپله خوښه دري نور ټکي چې په دایرہ کې دننه او له 
دايري څخه بهر پراته وي» په پام کې ونیسی. آبا لاسته 


۰ 


راغلی اریکی د دې ټکو لپاره هم سمې دي؟ 


ТЕ 


3 
С 


1- د هغو ټکو سټ چې واټن یی د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع څخه کوچنی وي» 


د دایرې دننه ساحه(منځ) بلل کېږي» یا I={A4/|OA|<r}‏ 
2- د هغو کو سټ چې واټن یې د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع سره مساوي وي» 
د دايري محیط يا مخ وبل کېږي» یا C= {B/|OB |= r}‏ 


3- د هغو ټکو سټ چې فاصله یې د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع خخه لوی وي» 
E ={D/|OD|> r} оаа‏ 

4- د مستوي هغه برخه چې د دايري د محیط او د هغې د د اخلی سطحی په واسطه جلا 
شوي وي. د دايري د سطحی په نوم یادہري. 


مسر( پوت 


1 - بوه دایره د 2cm‏ په شعاع رسم کړئ. د لاندي ټکو څخه کوم یو یې د دايري په دننه» بهر او په 
محیط کې پروت دی: 

ه د ۸ یکی وان د دایری له مرکز څخه 1.4ст‏ 63( 

ود В‏ یکی واټن د دايري له مرکز څخه 2.3077 دی. 

Cre‏ ټکي وان د دايري له مرکز څخه صفر دی. 

ه د 10 ټکي وان د ديري له مرکز څخه SOM‏ دی. 


2- په کوم حالت کې یو ټکی د دايري پر محیط پروت وي. 


pols د دایری‎ 
(Elements of a Circle) 


شکل ته پام وکړئ د کبک مخ کوم 
هندسي شکل را ښيي او پري شوې برخه 


لومری شکل او د دايري د عناصرو تعریفونه خپل وکتابچوته نقل او وروسته لاندې تعریفونه د 
شکل له اړوندو عناصرو سره په خپل وکتابچ وکې ونښلوئ. 


۰ 
Ф 


فعالست 


© د 4010 شعاع په اندازه یوہ دایرہ رسم او له کاغذ خخه هغه پري کړئ. 

ө‏ د غه دایرہ داسی قات کړئ چې دواره نیمی دايري یو پر بل منطبقی شي. 

lC کاغذ خلاص کرئ»‎ ө 

٭ دا خل دوه نیمی Ly is plo‏ قات او قات کاغذ داسی خلاص کړئ چې خلور مساوي برخي 
لاسته راغلی وي. څو قطعه خطونه(ټوټه کرښې)وينئ. هریو د خه په نامه یادېږي؟ 

* خلور لاسته راغلی زاوبی اندازه کری او ووایاست چې یو له بل سره څه اریکی لري؟ 

ө‏ د Sy‏ دايري د قطر او شعاع تر منخ اریکی څه دي؟ 

٤‏ دابرہ داسې قات کړئ چې دوه نامساوي برخې جوړې شي» هغه خلاصه کرئ؛ جوره شوې 
کرښه د څه په نامه یادېږي؟ د هغې اوردوالی د دايري له قطر سره پرتله کړئ. 


٭ ومو لیدل چی په هره دایره کی که چېرې د دايري د محیط دوه یکی سره ونښلوو د دايري 
وتر لاسته راځي. 

* په هره دایره کی ترټولو لوی وتر» د دايري قطر دی چې د شعاع دوه برابره دی. 

٭ ديوي دايري هر قطر» وتر خو هر وتر قطر نه دی. 

* هغه قوس چې ديوي دايري د محیط له نيمايي څخه کوچنی وي» د کوچني قوس 
(Minor Arc)‏ په نامه یادبری. 

9 هغه قوس چې د يوې دايري د محيط لے نيمايي څخه لوی وي» د لوی قوس 
(Major Arc)‏ په نامه یادېږی. 


жә ۳ اا‎ 


С(0,4) 3-1‏ دایرہ رسم کړئ. 

8 د دايري شعاع با وړانگه» قطر» قطعه او قطاع په شکل کی و ښيئ. 

0 د دايري د قطر اوردوالی وټاکئ. 

(C‏ د دابری محط په څلورو مساوي برخو ووبشی» له دې څخه؛ کومہ پایله په لاس راځي؟ 
(а‏ د دايري داخلي ناحیه خارجي ناحبه او د دایری محیط د مختلفو رنگونو په واسطه په 


نښه کړئ. 


له دايري سره د بوې مستقيمي 
کرښې حالتونه 


مخامخ شکل ته پام وکړئ او ووایاست چې 
قلمونه او هندسی بکس. له دايري سره څه 
اریکی لري؟ هره بوه توضیح کړئ. 


يوه دایره او مستقیمونه داسې رسم CS‏ چې له دايري سره یویکی دوه يکي او هبخ 


گه(مشترکت» یکی و نه لری. 


د دايري له مرکز خخه په هره مستقیمه کرښه GUL‏ عمودي کرښې رسم کړئ. د دايري د 
مرکز اوکرښې تر منخ وان اندازه کرئ او هر حالت. د دایرې د شعاع له اوپروالي سره پرتله 


А 
В 


د پورتني فعالیت له کرنی څخه لیدل کېږي چې يوه مستقیمه 
کرښه او دایرہ نظر یو بل ته درې لاندې حالتونه لري: 
45-1 چيري مستقيمه A‏ له دابری سره گډ ټکی و نه لري 
mete a Jo СЕ‏ رت مه اتکی و 
مستقیمی A‏ واټن د دایری له مرکز خغخه د دايري له شعاع 
څخه لوی دی يعني: d>r‏ 


2- که چيري A‏ مستقیمه له دایرې سره یوگ یکی ولري 
نو د مستقیمی А‏ ته پر دایرہ مماس وابي. په دې حالت 
کې د مستقیمی واټن د دايري له مرکز څخه د دايري 
له شعاع سره برابر دہ یعنی: > 


А 
ІЗ مستقیم له دايري سره دوه گډ ټکي ولري؛‎ A که چيري د‎ 3 
۱۳ مستقیم‎ А مستقیم ته د دايري قاطع وايي» په دې حالت کې د‎ 
1 М واټن د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع خخه کوچنی دی‎ 


а<к(ез 


رببلگھہ مثال: د (0) یکی په پام کې نیسی د (0) په مرکز , 
ЖЕ‏ او 3 سانتي مترو په شعاع دوي متحدالمرکز دايري رسم 

کړئ. د مستقیمی کرښې واټن د دايري له مرکز څخه د ٥,‏ او 

«С,‏ دوو ۶۷ گانو سره Sigh ab‏ لريي؟ 

حل: په شکل 5 کېږي چې د ۸ مستقیم واټن د ae ٥‏ 
دايري له مرکز څخه د هغې دايري د وړانگې یا شعاع سره برابر 
دی یعنی: =٣‏ 4 

د А‏ مستفیم وان د С,‏ دايري له مرکز څخه د هغې دايري له ورانگی يا شعاع څخه کوچنی 
دی يعنې: 7 > 4 


1+ 000000 


د 3677 شعاع په اوږدوالي سره يوه دایرہ رسم کړئ» په دې دایره کې کرښې» په لاندہنیو راکرل 
شوبو واټن وکې رسم او حالتونه یی خرگند کړئ: 

9۷۶۶۷۹۹ دايري له مرکز خخه 2.507 423 

ب: کے وان د دايري له مرکز Аст ass‏ وي. 

(с‏ دکرښې واټن د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع سره برابره وي. 


бы? 
-2 


د دایرو موقعیت نسبت یو بل ته 


مخامخ شکل ته кетеме‏ 


1- د بایسیکل تایرونه کوم هندسي شکل 


لري؟ 


کولای شی؟ 


دوې دايري داسې رسم کړئ چې 
1 یو له بل سره ی وگب تکی ولري. 
2 دوه گډ Ni‏ ولري. 

3 له یو بل سره گډ یکی و نه لري. 


د دایرو د مرکزونو تر منځ اورردوالی په پورته حالتونو کې د هغو له شعاع سره پرتله کړئ. 


C3 


وان د هفو د شعاع له مجموعي 
مساوي وي. په دې 37 نت 9 


ې 


Gee 94 ٣٦ 
خخه زیات وي» په دې حالت‎ Шы, 
Ренар ات‎ 


© © Я 
9 


که د دوو دایرو د مرکزونو تر که د دوو دایرو د مرکزونو که د دوو دایرود مرکزونو 
منځ واټن» د هغو د شعاع گانو تر منځ واټن صفر وی ترمنځ واټن د هغو د شعاع 
د مجموعې لے اوږدوالي څخه ٦ es‏ کر گانو د تفریق حاصل له مطلقه 
کوچنی او د شعاعگانو د تفریق ЗІ ЕГЕ‏ قیمت سره مساوي وي» دایرو 
حاصل له مطلقه قیمت خخه لوی . ы‏ 


وی دايري يو له بل سره متقاطع 
دید يعنې ۲ +۲ > ل > اس عا 


یعنی 0= ل ته له دننه مماس وايي» یعنی 


مثالببلگه: دوې دايري داسې رسم کړئ چې د لومړۍ دايري شعاع бст‏ د دویمې دايري 
او لومری دايري مرکزونو تر منخ واټن 20101 او د دویمی دايري شعاع د لومړۍ دايري د شعاع 


қ‏ برابره وي» په دې حالت کې» د دې دوو دایرو موقعیت نظر یو بل ته پیدا کړئ؟ 


حل: که د لومرنی دايري شعاع қ‏ او د دویمی دايري شعاع Р,‏ ونوموو» نو لرو: 


r = бст 2.6 
27> کو‎ 
Һа т, = 4cm 


ГЕУ‏ ٦٦ص‏ ا 


نوله دايري سره داخلا مماس دي. 


وه 

لر ال 6( 

а 0 
% 


1 - دوي دايرې د Gem‏ او dem‏ په شعاع په پام کې و نیسی او په لاندې تو رگه یې رس مکړئ. 
الف: دایری خارجا (له باندې) سره مماس دي. ب: : دايري داخلارله دننه) سره مماس وي. 
ج: له دابرې سره متقاطع وي. د دايري سره غير متقاطع(ناپربکری) وي. 

А‏ : دابرې متحدالمرکز گډ مرکز) وي. 


(Circle of а Angles) د دايري اړوند زاويي‎ 


ددايري مرکزي زاوبې 
с‏ 
Рр‏ 


په پورتني شکل کی. څو زاویی لبدلای شئ. 
د دې زاوی وگډ خاصیتونه کوم دي؟ 
د С(0,3)‏ دایرہ رسم کړئ. 
په دې دایره کې یو پر بل دوه عمود قطرونه رسم کړئ. 
څو مرکزي زاوبې لااسته راخی؟ > هرې زاویې د مقابل قوس اندازہ څو درجې ده ؟ 
د دې دايري محیط څو درجې دی؟ 
د پورتني فعالیت له نت نتیجے څخه لیکلای شو چې: 
د يوه قوس اوردوالی د هغه د مرکزي زاوبې په پراخوالي پورې ارہ لري» بعنی: 


آ O‏ صف 


هغه زاوبه چې راس یې د دايري په مرکز پروت او ضلعې یې د 


دايري شعاع گانې وي“ (S55 а‏ }43 بلل کبري» لکه: د АОВ‏ 


AOB‏ د فوس اوردوالی 
360° > دايري مح ط 


AL‏ © زاویه: 


هره مرکزي زاوبه له دايري څخه یو قوس بېلوي چې دغه قوس د خپلې مخامخ مرکزي زاوبې 
سره مساوي اندازه لري؛ لکه: АВ»‏ قوس چې له :0 زاوبی سره مساوي دی. 

د فرارداد له مخې وبلای شو چې په يوه دایره کې د مخامخ قوس اندازه د درجې له مخی له 
مرکزي زاوبي سره مساوي ده» بعنی: АОВ = АВ-а‏ 

لومری مغال: که د СО.)‏ په دایره کی لوی قوس د کوچني قوس پنځه برابره وي» نو د 
کوچني قوس» لوی قوس او د هغې د مرکزي زاوبو اندازه پیدا کړئ. 

حسل: که کوچنی قوس × = РО‏ وي» نو لوی قوس يې PAO -360 —x‏ دی نو ISS‏ 


сег شوه‎ 
20+ PAQ = 360° 
6۱ (С) Р 
РАО = 5РО 
x + 5x = 360° A 
6x = 360° 
х=60° =>POQ =x =60' Q 


РАО = 5х = 5х60 = 300° 

دویم مثال: په لاندې شکل کې که 108-1 , EK, ЕОЈ=82°‏ ددايري قطر وي. د 
KJ, SK‏ ]5 د ES‏ قوسونه په درجه پیداکرئ. 

SK=sOK =31° => بو هو‎ ٠ PE روي‎ ٤ 

КОЈ = 180° — БОЈ = 1809 - 82° = 98° ۹ 

KOJ = KJ - 8" oe 

SJ = SK+ KJ =31° +98° =129° E К 


JE = БОЈ = 82° 


А 0) А 0) 0 0 
ЕО5-180 -5ОК-180 -31 -149 J 
A с 0) ... 
EOS =ES =149 ۶ئ‎ 


1-د 4 , 8 او درې ټکي د C(O,r)‏ پردابرەداسی پراته دي چی AOB=75°‏ , 800-136 


۸ 
زاوبی د OB‏ دواړو خواوو ته پرتی وي» АС‏ حساب کړئ. 
og - 2‏ مرکزي ;4341« د 0[ په اندازه رسم کړئ. 


د دايري د وتر خواص Е‏ 


شکا ته پام وکړئ د CD «AB‏ او EF‏ 


کت 3 = б‏ د:٧‏ ما A‏ 
EF‏ کرښې خانگرتیا خه ده؟ او له AB‏ ۹ 
او CD‏ کرښې سره خه اریکی لري؟ 


د C(O,r)‏ په دایرہ کې د АВ‏ وتر رسم کړئ. 

د دایرې د Ер‏ قطر داسې رسم کړئ چې د AB‏ په وتر د 11 په نقطه عمود وي. 

د (О)‏ ټکی د 4 او 8 سره ونښلوئ» لاسته راغلی مثلث ad‏ ډول مثلث دی ؟ 

په لاندې تشو خایون وکی د( , یا <) وړ نښې ولیکئ. 

04 ۱08 , АЕ| (ЕВ, AH| | HB 

د دې فعالیت له پایلې څخه کولای شوء لاندې قضیه بیان او بوت کړو. 
قضيه: په هره دایره کې په وتر عمود قطر» وتر او د هغې مقابل قوس نيموي. 
ثبوت:د BHO‏ و4770 دوو مثلثونو څخه لیکلای شو چې 


== سس А‏ 
نو د دوو مثأئونو له تساوي Ae‏ داسي ورن چی: АН = НВ‏ او АОН З‏ 
او BOH‏ مرکزي زاويي سره مساوي دي» په پایله کې АЕ = ЕВ‏ دی 
مثال: د )26 C(O,‏ دایرہ راکرل شوې ده که چيري پر وتر د عمود اوږدوالی» د دایرې له 
مرکز څخه )2( واحده 63 > АВ‏ وتر اوودوالی حساب کړئ. 


حل: د OAH‏ په مثلث کې د فیثاغورث د قضیی له مخې لرو چی: 
OA -АН +OH‏ 
H Np‏ ےو 10(+ =AH‏ 26( 
АН = (26)? – (10)?‏ 
АН = 676-100 = 576‏ 
АН = 24‏ 
AB = 2АН = 2х 24 = 48 unit‏ 
فعالیت 
د С(0,3)‏ دایرہ رسم کړئ. 
په دایره کې د PO‏ او ER‏ دوہ مساوي وترونه رسم کړئ. 
د دايري له مرکز څخه د РО‏ او ER‏ په وترونو عمود کرښې رسم او اوږدوالی ہی معلوم کړئ. 
د دې فعالیت له پایلی څخه لاندې قضیه بیان او ثبوتوو. 


قضیه: په هره دایره کې د هغې مساوي وترونه» د دایرې له مرکز څخه مساوي واټن لري 
ثبوت: د21/0 او КМО‏ د دوو مثلثونو څخه لرو چی: 


> دایری شعاع ОРЕ Оре‏ 
1 ۲ قایمه ОЕ‏ 
PMO = КМО‏ 
>= مساوي وترونه РО = RS Е,‏ 
9М-ОМ‏ په یم ۔۔ PQ _RS‏ 
2 
په abl‏ کې وبلای شو چې په هره دایره کی مساوي وترونه له مرکز څخه مساوي وان لري. 
پوښتنې 
C(0,13)4-1‏ په دایرہ کی د АВ‏ وتر د دایرې له مرکز څخه د واحده واټن لري» АВ,‏ 
2- که چيري ديوي دايري قطر د وتر له نيمايي خخه تبر شي» ثبوت 
کړئ چې پر وتر عمود دی. 


3- په يوي دایرہ کی АВ = 8cm‏ وتر رسم کړئ. که چيري د وتر 
عمودي уй)‏ له مرکز خخه «сә ОН = Зст‏ د spl‏ قطر او 


د دایری د شعاع خانگرتیاوی С‏ 


شکل ته په پام سره» د OA‏ 8 او 

: څه نومېږي او د ۵ کرښه» د‎ <2 SOC 

دايري او له OB‏ وړانگې سره څه اربکی ۸ 
لري؟ 


په مخامخ شکل د( (A‏ مستقیمه کرشه. د С(0,2)‏ 0 
دايري د Т‏ به کی کی مماس ده. د ۸ ,)او р‏ 


ټکي» د مماس پر مخ د NT‏ دوارو خواوو کی 


وټاکئ او د دايري له مرکز سره یې ونښلوئ. ۸ 
قطعه خطونه» د خط کش په مرسته اندازه کرئ. Т‏ 


د دایرې د مرکز او مماس تر منځ لنډ واټن وضایاست؟ 
تر ټول وکوچنی واټن د يوه يکي او یوې مستقیمی کرښې تر منځ» کوم واټن دی؟ 
له پورتنیو دوو حالتونو څخه» خه پابله لاسته راوړئ؟ 
د دې فعالیت له پایلی څخه په لاندې توگه قضیه بیان او ثبوتوو. 
14428 د دايري شعاع» د تماس په يكي کې» پر مماس عمود ده. 
قبوت: 4 لاندي شکل کي لیدل كبري چی: 
OT < OB < OA‏ 
OT<OC< OD‏ 
پوهېږو چې تر ټولو کوچنی واین» د يوه ټکي او |ә‏ 2 
ےد аа‏ 
І 9‏ 


مستقیم ترمنخ عمودي واټن دی. په پایله کی وبلای a‏ 
شو چې مستقیمی کرښې: ۸ ۱ 07 دي. 


لومری مفال: په لاندې شکل کی د A‏ مستقیمه کرښه» د А‏ په يکي د СОО.)‏ پر 

o pls‏ مماس ده. که چېرې د АОВ‏ مساوي 60 وي؛ د × زاوبه پیداکرئ. 

ОА 1 ВА > ۷ - 0" 
+ن‎ x+ ¥ =180' 

60° + +90° =180° 
x = 180° —150° 

x = 30° 

دو نم مثال: په لاندې شکل کي. د A‏ مستقیمه کرشه د C(O,r)‏ پر دایرہ مماس دہ که 

ON =Sunit 3! OM = 4unit‏ اورردوالی ولري» د MN‏ اوردوالی پیدا کری. 

OMN پوهبری چی د دايري شعاع؛ د تماس په کے پر مماس عمود ده په ای کي د‎ Је 

په قایم الزاوبه مثلث کې» د فیثاغورث د قضیی پربنسټ لرو چی: 


А 
М N 


ه د دایری شعاع. داس هنک ک )ر مماس عمود وي. 
Ө‏ هر مماس» په هغه شعاع چې د تماس له ټکي څخه تېرېږي» عمود دی. 


۾ ههه 
% 6( 


1: 


1- په مخامخ شکا کې د۵ کرښه د CT)‏ پر دايري مماس 
دی کے AC =8unit‏ او ВС = 10ипі‏ اوردوالی ولری» > AB‏ 
اورردوالی پیدا کړئ. یچ 


> 


یت Set а‏ رې 


پر دایری مماس وي» TW=3unit ‹ OS = lunit‏ وي» د 
OW 2‏ او TX‏ اوردوالی پیدا کری. “ 


43915 د دابر ې محيطي‎ 
(Inscribed Angel of a Circle) 


د فوټبال د میسدان په مرکزي دايره کې 


پاس کر. هغه شکل چې د توپ د شوت له 
مسیر خخه جوربري» څه ډول دی ؟ 


0 سف 


هغه زاوبه چې رس يې د دابري پر محیط او ضلعې يې د دايري دوه وترونه وي» محيطي زاوبه 
и"‏ د АВС‏ با د В‏ 


و د C(O,r)‏ په دایره کی د АВС‏ محيطي زاوبه چې د BC‏ 
ضلع ہی د دايري له مرکز څخه تبره شي» رسم کړئ. 

م د A‏ یکی د دايري له مرکز (О)‏ سره ونښلوئ» څرنگه 
مثلث لاسته راځي؟ 


A A A 
اریکے لري؟ له مجموعې سره مساوي دی.‎ 


ө‏ د AOC‏ زاو به له A‏ او В‏ له زاویو سره څه اربکی لري؟ 


د مخکیني مخ د فعالیت له پایلی څخه په لاندې توگه» قضیه بیان او ثبوتوو. 

قضیه: د هرې محيطي زاوبې پراخوالی د خپل مخامخ قوس نيمايي دی. 

دلته قضیه په هغه حالت کې ثبوتوو چې د د محيطي زاوبې oy‏ ضلع د دايري قطر وي. د دوو 
نورو حالتونو د وت ЕСЕ‏ دندې په توگه. رده کوونکو ته پاتی شو. 

ثبوت: :2 АОВ ЕТІ AOC‏ د مثلث خارجی زاوبه دہ لیکلای شو چې: 


АОС- A+ B AOC = AC ٠ مرکزی زاوبه‎ Е 


А = В .....-- ай AOC =2B 


AOC =B+B = АС-2В نو:‎ % 
АОС-2В ABC - ۳ په پایله کې‎ 


С 
(GS د محیطی زاوبی پراخوالی له ۸0 سره تر ابر‎ АВС 5 
محيطي‎ ACB وي. د‎ AOB=60° مثال: د(,0)0) په دایرہ کې که مرکزي زاوبه‎ 


زاوہی مخامخ AB‏ قوس» يې پیداکری. 
حل: په يوه دایره کی کي د مركزي روه د مخامخ قوس له ریکو شخه لیکلای شو 


AOB = 60° А , چی:‎ 
= АВ = 0 
AOB = AB 
АВ = 60° ; AVN 
چ‎ ACB = 9 = 30° 
ACB = А8 
қ پوښټنې‎ 


1 - په يوه دایرہ کی د 90 په اندازه» محيطي زاوبه رسم کړئ. 
2- د دايري پر محیط د A‏ او B‏ دوه يکي په پام کې ونیسی. د АВ‏ د قوس په مقابل کې. 
څو محيطي زاوبی رسمولای شو. 


3 - په cul‏ شکل کی په پام کې ې ونیسئ» د مجهول زاوبی قیمت پیدا کړئ. 


د دايري مماسي زاویه 


شکل ته پام وکړئ» هغو مستقیم وکرشو 
چې د 0 زاوبه یې جوره کړې ده» نوم 


واخلئ او د زاوبي راس چېرته پروت دی؟ 
A т‏ 


هغه زاوبه چې on‏ ضلع ہی پر دایره مماس او دوبمه ضلع ہی د А‏ 
دايري وتر وي او رأس بې د تماس په ټکي کې پروت وي مماسي 
زاوبه بلل کېږي» لکه: د 0 زاوبه. 
а‏ ۸ 

С(0,6)-‏ دایرہ رسم کړئ. 

254( دایرہ کی يوه مماسي زاوبه СТР‏ رسم کړئ. 

د دايري د وتر انجامونه РТ‏ له مرکز سره ونښلوئ» څه دول مثلث لاسته راخي؟ 

د دايري له مرکز څخه پر وتر عمود رسم کړئ. 

د TOP‏ مرکزي زاوبه او د PTC‏ مماسي زاوبی سره څه اړیکې لري؟ 
قضیه: په وه داب کې د مماسي زاو پراخوالی» د هغې د مخامخ قوس نیمایي په اندازه دی 
ثبو ت: د ОНТ‏ قایم الزاوبه مثلث او 016 قایمی زاوبی څخه لرو چی: 


Р 311-90 ^ A ۸ A A A 

We = ج-3+1-3+4‎ 1-4 
3-4-90: ee . 2 
се 


لومری مثال: په لاندې شکل کې که د(0,7)) په دایرہ کی د هغي مرکزي زاویه 45 
حل: د مرکزي زاوبې او د هغې د مخامخ قوس له اربکو څخه په گټه لیکلای شو چې: 
AOB=45` > 9-5‏ 


BOC =135 => BC=135° 


вор ВС 055-242; 
2 
Cae رد‎ 


7 17۲7 
دویم مثال: په لاندې شکل کی د АТ‏ فوس چی د АТХ‏ زاوہی مخامخ ته واقع دی. 
'(6- 20) دی» د ATX‏ مماسی زاوبی اندازہ پیداکرئ. 
حل: د مماسي زاوبې او دهغې د مخامخ قوس له اریکو څخه دگتی اخیستلو له مخې 
لیکلای شو؛ چی: : 


= (0-3) TX 


بابله. محيطي او مماسي زاوبی چې د عین قوس په مقابل کې پرتې وي سره مساوي 65( 
مماسی }49 د مخامخ قوس نیمایی 203 


» 0% 
لل ال 6( 
% 
% 
% 


-١‏ د مماسي زاوبو اندازه په لاندې شکلون وکې په لاس راوړئ. 


د لومړي خبرکی لندیز 
. دایرہ: د هغو ټکو سټ یا هندسي محل چې له يوه ټاکلي يکي څخه مساوي واټن ولري؛ 
دایرہ بلل کېږي. 
ہ د هغو ټکو سټ چې واټن یې د دايري له شعاع څخه کوچنی وي» د دايري دننه ساحه بلل 
کېږي. 
ہ د هغو ټکو سټ چې واټن بی د دايري له مرکز څخه د دايري له شعاع سره مساوي وي» د 
ЕБЕ‏ 
ء د هغو ټکو سټ چې واټن یې د دايري له مرکز څخه نسبت د دايري شعاع ته لوي وي؛ د 
cs ple‏ باندنۍ ساحه بلل کېږي. 
ہ د مستوي هغه برخه چې د منحني او د دايري د داخلي سطحې په واسطه ببله شوې وي» د 
دايري سطحه بلل کېږي. 
د دایری شعاع: هغه کرښه چې د دايري مرکز او د محبط یو SG‏ سره نښلوي» د دايري 
а ое‏ 
. د دایري وتر: هغه ټوټه کرښه چې د دايري د محیط دوه يكي سره نښلوي» ددايري وتر 
بلل ел5‏ 
م د دايري قطر: د دايري هغه وتر چې له مرکز OH‏ تېرېږي د دايري قطر بلل کېږي. هر 
هت اا ۱ 
° د 5315 قوس: د دايري د محیط يوه برخه چې د دوو ټکو په مرسته ببله شوي وي 
قوس بلل کېږي. 
ә.‏ دایرې مماس: هغه کرښه چې له دايري سره ی وگډ یکی ولري» مماس بلل کېږي. 
ه د دايري قطعه: د دايري هغه برخه چې د دايري د وتر او اړونده قوس تر منځ پرته وي» د 
ла‏ 
• د دایری قطاع: د دايري يوه برخه دہ چې د دوو شعاع گانو او اروند قوس په مرسته» د 
دايري له سطحې څخه بېله شوې وي. 
ه که یو مستقیم له يوي دايري سره ی وگډ کی ولري» د КЕН‏ دو هگډ يكي ولري» 
د قاطع په نوم Spb‏ 
ه په هره دایره کې د دايري له مرکز څخه پر وتر عمودي کرښه» وتر او مخامخ قوس نیمابی 


کوي. 


ه د دايري شعاع د تماس په ټکي کی پر مماس عمود دہ. 

۰ د يوي دايري مساوي وترونه» د هغې له مرکز څخه مساوي وان لري. 

ЕБІ‏ زآویه: هغه زاوبه چې راس بی د دايري په مرکز پروت او ضلعې يې د دايري شعاع 
گانی وي مرکزي }|49 بلل کبري. 

о‏ د هرې مرکزي زاوبی اندازه» د هغې له مخامخ قوس سره مساوي ده. 


АОВ‏ د قوس اوردوالی 
360° ` د دایرې محیط 


۰ د مرکزي زاوبې د مخامخ قوس اوږدوالی د دې رابطې 


خخه په لاس راځي. 

« محيطي زاویه: هغه زاوبه ده چې رأس يې د دايري پر محبط او ضلعی بی د دايري وترونه 
وي» محيطي زاویه بلل کېږي. 

۰ د هرې محيطي زاوبی پراخوالی» د هغې د مخامخ قوس له نيمايي سره مساوي دی. 

е‏ هره محيطي زاوبه» د هغې د مرکزي زاوبی نيمايي ده چې د عین قوس په مخامخ کی 
.4% 
۰ مماسي زاویه: هغه زاویه ده چې يوه ضلعه يې په دایرې مماس او بله یی د دايري وتر او 
رأس يې د تماس په ټکي کی د دايري پر محیط پروت وي» مماسي زاوبه بلل کېږي. 

ه هره مماسي زاوبه د هغې مرکزي زاوبې نيمايي ده چې د عین قوس په مخامخ پرته وي. 

ہ د دوو دایرو حالتونه یو بل ته: 

_ که د دوو دایرو د مرکز ونو د واټن اورردوالی د هغو د شعاع گانو له مجموعې خخه لوی وي 
ہر غير متقاطع بل کېږي 

_ که د دوو دایرو د مرکزونو د واټن اوږدوالی د هغو د شعاع گانو له مجموعې سره مساوي وي 
دايري له باندې خوا مماس بلل کېږي. 

_ که د دوو دایرو د مرکزونو اوردوالی د هغو د شعاع گانو له اوږدوالي څخه کوچنی او د شعاع 
گانو د تفریق حاصل بې له مطلقه قیمت څخه لوی وي» متقاطع بلل کېږي. 

_ که د دایرو د مرکزونو تر منځ واټن» د هغې د شعاع گانو د تفریق حاصل مطلقه قیمت سره 
مساوي وي دايري (دننه) مماس دی. 

_ که د دایرو د مرکزونو تر منخ واټن صفر وي دايري متحد المرکزرد يوه مرکز لرونکي بلل 
کېږي. 


ه په لاندې پوښتنو کې د هرې پوښتنې لپاره» خلور خوابونه ورکرل شوي دي» سم خواب په نښه کړئ. 


اد ديوي دايري د قطر اوږدوالی مساوي دی په: 


2r (d 2r (с r (b 3r (a 
دول ښودل کېږي:‎ SLY دایره په‎ 20 

С(о,г) (а (b,a) (с (1,2) (Б O(a 
هغه مستقیمه کرښه چې له دايري سره ی وگډ ټکی ولري:‎ -3 

8 د وتر په نوم يادپرري. 0( د قوس په نوم یادہري. 

(С‏ د مماس په نوم يادپپري. od‏ محيط په نوم یادہري. 

4- د هغو ټکو سټ چې واټن یې د دايري له شعاع څخه لوي وي: 

8 د دايري مخ بلل کېږي. cb‏ د دايري خارج بلل کېږي. 

» دایره بلل Sp‏ 081 بلل كبري. 

5- هغه وتر چې د دايري مرکز ته له نورو وترونو خخه نژدې وي نظر نورو وترونوته: 
دل ie‏ 0 اورد وتر دی. 

(С‏ مساوي دی. 4 هيخ یو 

6- که يوه مستقیمه کرښه» دایرہ په دوو ټک و کی پرې کړي» هغې ته: 

8 عمود وايي. Б‏ قاطع وابی. 

(С‏ مماس وابی. (а‏ موازي وابی. 

7- که د Sy‏ دابري مركزي زاوبه 80 وي» د مخامخ قوس اندازه بی مساوي په: 

80° (а 80" (с 70'(b 90° (a 
يوه مستقیمه کرښه له وې دايري سره څو حالتونه لري:‎ 8 

1 4 4 (С 7 0 3 га 


9- هغه زاوبه چې راس يې د ايري پر محیط او ضلعې ہی دوه وترونه وي: 
Go (a‏ ;4541 ده. (b‏ مماسی ;441 ده. 


(С‏ محیطی ;441 ده. 


ه تش خایونه په مناسب وکلمو دک کړئ: 


1- د دايرې هغه برخه چې د وتر په واسطه د دايري له سطحی څخه بېله شوې وي. د دايري 
5 .22 په نوم يادپرري. 

2- د دايري تر ټولو لوی وتر ۰ 4 0 بلل کېږي 

3- د هغویکو РА‏ دايري له شعاع خخه لرر وي د دايري ےت سط 
Sh‏ كبپري 

4- که مستقیمه کرشه له یوی دايري سره هېڅ گډ E yy‏ 
دایری څخه т eee‏ نت 

5- په هره دایرہ کی پر وتر نس قطر» وتر نيمايي او еее ее‏ قوسونه د هغې 
6- په هر قایم الزاوبه مثلث کې د وتر TT‏ دن А‏ ماو 
مجموعې سره مساوي ده. 

/- په هره دایرہ کې هغه وتر چې مرکز ته نژدې وي» تر ټولو E‏ 

8 د دايري شعاع د تماس په ټکي پر ---------- عمود وي. 

9- مرکزي زاوبه هغه زاوبه ده چې E‏ یې د دايري په مرکز او ضلعی یې د 
دايري E‏ 

10- هغه زاوبه چې يوه ضلع یې ЕТЕ‏ په دایرہ او بله یې د دايري ЕЕ‏ 
راس یې د E‏ په ټکي پروت وي د ےت ee‏ زاوبی په نوم یادېږي. 


ө‏ په GLY‏ جملو کې سمې او نا سمې جملې د(ص) او (غ) د تورو په واسطه په نښه کړئ. 

1- ۱ ) د یوې مستوي د ټولو ټکو سټ چې د( ٨0‏ له بوه AN‏ يکي څخه د( 7) مساوي فاصلې 
ولري» دایرہ بلل کېږي. 

2- ) ) دایره د خپل محیط په نامه یادېږي. 

3-) ) هغه قطعه خط يا ټوټه کرښه چې د دايري د محیط دوه پکی سره نښلوي» د دایری د 
قطر په نامه یادېږي. 

4- ( په يوه دایرہ کې شعاع یا وړانگه د قطر نيمايي ده. 

5- ) ) د دايري قطعه در م ) په نښه ښودل کېږي. 


6- ) ) د هغو ټکو سټ چې د دايري له شعاع سره مساوي واټن ولري» د دايري د باندنۍ ساحه 
بلل کېږي. 

7 )په يوه دایرہ کې عمود قطر په وتر» وتر نيمايي او دوه بېلابېل قوسونه منځ ته راوړي. 
9-) ) ټوله دایره» د دايري د قوس په نوم يادېږي. 

C 2‏ د ج = ي په راب کې 4 قطر او ۲ د دایري شعاع ده 


10- ) ) د يوي دايري شعاع د تماس په ټکي پر مماس عمود وي. 


SLY ө‏ پوښتنې په تا نفصا سرہ حل کړئ. 
1- په لاندي شکل کې که آن) د دايري قطر СА|ОМ‏ وي» ثبوت کړئ چې AN =NI‏ 
دی. 
А‏ 
М‏ 

Ce = I 
پیدا کری.‎ Х 5493 АВ = АС = 155 په لاندې شکل کي که‎ -2 

В 

А 1 


3- په لاندي شکل کی د > او 7 اندازه وتاکئ. 


په دایرہ کې د اوردوالی اريکي 


هفه تون کرنسی دن په مخاخ شکل 


کې وبنی» نوم ہی واخلی. 


КЕТСЕ سر‎ 


د اوږدوالي اربکی: په يوه هندسي شکل کې» د کرښو د اجزاوو تر منځ اربکی د اوږدوالي د 


اریکو په نوم يادېږي. 


فعالست 


ډه 


د ظ له یکی خخه چې د (0,۲)/ دايري په به رکې 2 7 
٥ ً :‏ که چيري په دوه مثلئونو کې دوه 


6 ee | E 
سره ونښلوئ. زاوبې سره مساوي وي» دریمه‎ АСА د ۸ یکی له 10 او د 8 یکی‎ 


А‏ زاوبه یې هم سره مساوي وي. 
وبلای شئ چې د PAD‏ او РСВ‏ مثلثونه» مشابه دي. ۰ په مشابه مثلثون وکی د مساوي 
په پورنه دوو مثلئونو کې» د تشابه د که ,% زاوبومخامخ ضلعی متناسبې دي. 


د دې فعالیت له LL‏ خخه لاندي قضيه څرگندېږی. 
قصیه(2-1): که چيري د یسوی دايري له بهرني ټکي څخه پر دایرہ دوه قاط ع کرښې رسم شي» 
د يوې قاطع د قطعاتو د ضرب حاصل» د بل قاطع د قطعاتو د ضرب له حاصل سره مساوي دي. 


PA.PB = PC. PD == 


А А А 
В GUY مثلثونو تر منخء‎ РСВ او‎ PAD 399 
PA-PB=PC-Pp 59 25) 


د پورتنیو درې زاوہو له تساوي څخه پوهېږو چی د PAD‏ او РСВ‏ ۳ 
pCB~PAD 4 РА - РО. рд.рв-рс.рр 425%‏ 
РС ` PB‏ 
مثال: په لاندې شکل کې» رم او C(O,r)3 PB‏ 7 تی 
که PC=6cm, РА-10ст‏ او Р0=4ст‏ اوردوالی ولري د 8م او DB‏ 
اوردوالی پیداکری؟ 
حل: هغه قطعات(ټو ټه کرښې) چې د 7 له يکي خخه رسمبرري او د(1 -2( قضیی په مرسته 
لیکلای شو چې: PA. PC = PB. PD‏ 
4 = 10.6 
4PB‏ = 60 
PB =15cm‏ 
DB = PB- PD‏ 
DB =15-4‏ 
DB =11ст‏ 


که چيري ديوي دايري له بهرني يکي څخه» پر دایرہ دوہ قاط مکرښې رسم شيء د یوې قاطع د قطعاتو د ضرب 
حاصل» د بل قاطع د قطعاتو د ضرب له حاصل سره مساوي دی. 


۰۰ + 


4-1 لاندي شکلون وکې» د × عددي قیمت پیدا 46,5 


د ډوه ټکي طاقت» نظر دایر 


$ І 
7 مخامخ شکل ته پاملرنه وکړئ» وبلای شئ‎ 
U مساوات‎ QR-QS=QU-QT چې د‎ 
سو نی‎ 
فعاللست‎ 


رهد 


د P‏ له oy‏ ټاکلي يکي څخه چې С(О, Г)‏ > دايري 
څخه بھر پروت دی پر هغه د PAB‏ قاطع رسم کری. 

PA‏ له بهرنی يكي څخه. د PCD‏ قاطع داسې رسم 
کړئ چې د (0)0,7 دايري له مرکز څخه تېر شي. 

د PAB‏ او PCD‏ د قطعه خطونو ترمنځ اړیکې د (1-2) قضیې له مخې ولیکی. 

په پورتنۍ اړیکه کې» د РС‏ او PD Рр‏ اوږدوالی» د دايري له مرکز څخه ولیکئ؟ 

که د SGP‏ واټن» د دايري له مرکز څخه په Gy‏ او شعاع یا وړانگه په(؟) سره وښیو» پورتنۍ 
اریکه د 1 او ۲ تر منځ ولیکئ. 


د پاسنی فعالیت له پابلی څخه لاندي قضيه څرگنډېږي. 

قضیبه(2- -۰ که ديوه ټاکليټکي څخه دو ې قاط مکرښې؛ په‌يوه دايره داسې رسم کړئ چې › دویمه‌قاطع 
ددايري له مرکز خخه‌تبره‌شی ي. دلومری فاطع دټوټ هکرښو تر منځ دضرب حاصل دیوه ټاکلي اندازي 
(- ل) سره مساوي دی Ф‏ د ټاکلي ټکي او د دايري د مرکز تر منخ واټن ن اور د دايري 
شعاع یا وړانگه ده 

لومړی حالت: که چېرې تاکلی تکی د دايري په بهر کې 
روک رک 

= چېرې د ۶ یکی د دايري په به ر کې او واټن يې له‎ Sg 
ЕРДЕ ЕТ او د دايري شعاع په(۲)‎ (Aya, مرکز خخه‎ 


РА -PB = PC- PD....(2—1) 
PA-PB = (PO -CO)(PO + OD) 
PA-PB =(d-r)(d +r) 

РА .РВ = 12-72 


сетои 


د 2ر- 2 = P4۰ ۶٤‏ اریکه د Р‏ د یکی طاقت. نظر > С(о,г)‏ دایرې ته وابی چې ثابته 
اندازہ ده چی د ie, Sf Ps‏ 0۳+ 
لومری مفال: که د یوی دايري قطر 10677 او د 13ст > ӘР‏ په اندازه» د دایرې له 


مرکز څخه واټن ولري» د ٣‏ ټکي طاقت. نظر D 10 Со, г)‏ 

دايري ته پیداکرئ. um‏ = = 
حل: خرنگه چې د دايري قطر راکرل شوى دی» لومری Ро-4-г‏ 
د دايري شعاع وروسته د SYP‏ طاقت. نظر دايري ته )5( – )13( = Р‏ 
پیدا کړئ. 144 = Р,-169-25->Р.,‏ 
٥‏ که د يوه يكي طاقت نظريوي دايري ته مثبت وي» ټکی له دايري څخه = А‏ 


بهر یروت دی < 8 5 0< 8-۳ ,۳ ХУГ‏ قضیی D‏ 

٭ که د oy‏ یکی طاقت نظر دايري ته صفر وی تکی د دايري پر محیط 

پروت دی؛ بعنی کے لک( 7 = در ۱ 
Н‏ )0( 

٭ که د يوه تکی طاقت. نظر دایری ته منفی وی ټکی د دايري دننه پروت 


لګ وا او لت 775 о‏ 


©) 


oo 


% 
یو % 6( 
% % 
% 


-١‏ په لاندې حالتون و کی د يوه يکي طاقت نظر يوي دايري ته پیدا کړئ. 


د دايري مماس کرښه 


او 
نظر توپ او د هغه له سیوری سره څه 


فعالست 


د 1 له يوه بهرني يكي نه د (0)0,7 په دایرہ د ٨۸‏ او PO‏ دوه مماسونه رسم کړئ. 


Qo‏ او ټکی پر دایرو د تماس ټکې وي آیا د Р‏ د GS‏ پر دابرې بل مماس 


د 0 یکی د 110 او ټکو سره و نښلوئ. 
لاسته راغلي مثلئونه خه اریکی سره لري؟ 


آیا رسم شوي مماسونه سره برابر دي؟ 
د دې فعالیت له hh‏ څخه GAN‏ قضیه خرگندبري. 
2удмад‏ -3( ديوي ديري له بهرني ټکي څخه پر دایرې دوہ مساوي مماسونه رسمېږي 


ثبوت: په POR‏ ار ЕЕ POO‏ = = 
: ۱ د دايري شعاع یا وړانگه OR = OQ....‏ 


PO =PO ۰ a? 
777777 90: / ~~ 
A A 


2удмад‏ -4م: که د ۲ له يكي څخه د РТ‏ مماس اود РР‏ یو قاطع پر og:‏ دایرہ رسم شي» 
بوت ئ چې د يوه ټکي طاقت» نظر دايري ته» د مماس له مربع سره مساوي دی. 


ثبوت: د С(О,”)‏ په دایرہ کی PT‏ مماس او РАВ‏ قاطع دی که د 1 یکی له ۸ او 8 


۸ ۸ 
ټکوسره ونښلوو. د PTA‏ او PTB‏ مثلثونو څخه لیکلای شو چې: 


ی د عين قوس مخامخ PTA =PBT....(I)‏ 
ЫР ы‏ 


۸ ۸ А А А 
Р =Р.......... (П) So — PTB ~ PTA 
BPA 9 9 9 4 +9 7 
РТВ-РАТ РІ РВ 


PA-PB=PT РТ 0-7‏ 
په پایله کې OSS‏ شو چی: "7 = РТ‏ 
مثال: په لاندې شکل کې د PT‏ او РТ‏ اوردوالی لاسته راوړئ. 
РА 409 ۱٧1 =PA-PB >‏ 
РВ-10ст (РТ =4x10=40‏ 
PT =? PT = (40 = 20۵‏ 


- د یوې دايري له باندني يکي څخه پر هغې دوه مساوي مماسونه رسمولای شو. 
که چېرې د يوي دايري له بهرني ټکي څخه پر دايري یو قاطع او یو مماس رسم شي» د بوه 
يکي طاقت نظر دايري ته» د مماس له مربع سره مساوي دی. 


ہہ 
لوب С‏ 
% % 

% 


په لاندې شکلون و کی د × قیمت لاسته راوړئ. р‏ 


د دایر ې دنننۍ,داخلي 49915 


د يوې دايرې په دننه کی ےت 
وترونه رسم کړئ او ووایاست چې څو 
زاوہی جوړوې او څه یی نوموئ؟ 


سے ےج дейі‏ وٹ تو сас‏ تک کے 
دنننۍ زاوبې بلل کېږي» لکه په پورتني شکل کی د 4 ,2,3 І,‏ 1 زاوہی. 


فعالیت په باد ولرئ: 


د С(О, г)‏ دایرہ رسم کړئ» په هغې کی د 48 او Ср‏ دوه ө‏ هره محيطي زاوبه» د 
وترونه داسی رسم کړئ چې د 1 په ټکي که یو بل پري کړي» هغه مخامخ قوس نیمایی ده. 
زاویی چې منځ ته راغلی د څه په نامه یادېږي؟ ٥‏ په يوه مثلث کی د هرې 


А‏ ۾ خارجي زاوبې پراخوالی 
د (1 اور ټکي > В‏ سره ونښلوئ د CPB‏ زاوبه چې د 0 د دوو نگاوندی و زاویو له 


باندنی زاوبه ده» د مثلث د دوو ناگاوندیو زاوبو سره څه اریکه لري؟ مجموعې سره برابره دی. 
د دې فعالیت له bh‏ څخه. لاندې قضیه بیان او بوتوو. 


قضیبه(2 -5: : د يوې دايري د هرې دننه (داخلي) زاوبې پراخوالی» د هغو قوسونو د مجموعې له 
نيمايي سره مساوي دی چې د زاوبو د اضلاعو په مرسته د دايري له محیط څخه جلا کېږي. 


ثبوت: خرنگه چې د В‏ او (/ د دايري محيطي زاویی دي» نوکولای شو ولیکو: 
ж 1 о : ۲ ۸ С‏ 
<j‏ د محيطي زاوبی وسعت B=—AD‏ 
4D+ = BC D B‏ د = CPB‏ ج د محيطي زاوہی وسعت D=—BC‏ 


CPB = B+ р 455 د هر مثلث خارجی‎ CPB = LADS BC) 
2 


حل: دايري دز دننه زاوبې sD е сет‏ 
مساوي دی» چې د زاویو په مخامخ کی پرانه وي» يعني: 


С ү‏ چم _ 0+ 00 201786 ج ے وم 


b - 180 —a =180° —65° =115° 


دویم مثال: په لاندي شکل کی د > او МТМ‏ پراخوالی وتاکی. 
حل: ديوي دايري دننه زاوبو د اریکو له مخی لیکلای شو چې: 


ММ-9х-17 ہج‎ РО-10х-10 
КМТМ-бх--28 
С С N 
уа 2g _ ММ+РО ® 
2 Р 
ہو۔6‎ 5 Х+17+10х—10 (9х +17)" 94 ШІ 


12x+56=19x+7 
–7х = —49 
9 


МТМ = 6х+28 
= 6x7+28=42428 = NIM = 70 


NTM = 70° Е 
ہو سی‎ 


1- په لاندې شکلون و کی د × او ل اندازي معلومې کړئ. 


«ЕР, А 8 
(4у-2) + ()807 |(15у-6) (11х-2)о 
С (3х+10)° 


د دایری باندنۍ 43915 


په مخامخ شکلون و کې» د ټوټه کرښو او A‏ 


А 
\ ۱۷ د زاوبو نومونه واخلئ.‎ 
C 


-۶م( ریت 


هغه زاوبه چې د دوو قاطع کرو دوو مماسونو یا د یو قاطع او يوه مماس له پرېکړې څخه د 
دايري په بهر کې منځ ته راغلی وي» د دايري باندنی زاوبه بلل کېږي. 


С(О,ғ) 5‏ په دایرہ کی د AB‏ ار CD‏ دوه غیر موازي وترونه عزوو» ترخو د BVD‏ 
بهرنی زاوبه منځ ته راشي د © پکی له 8 سره ونښلوئ. 
A A‏ 
ВИС З‏ مثلث باندنۍ زاوبه یعنی+1) د مثلث د دوو ناگاوندیو زاوبو سره څه اړیکې لري؟ 


قضیه )6-2( ديوي دايري د باندنۍ زاوبې پراخوالی» د هغو قوسونو د توپیر له نمابی سره 
مساوي دی چې د وترونو له تقاطع خخه منځ ته راغلی وي. 


А 
مثلث کی لرو چي:‎ VBC سره نښلوو او‎ ٤ یکی له‎ В ثبوت: د‎ 


د مثلث خارجي زاوبې پراخوالی 243 ПЕ‏ 

A Жж ۸ B 

سس е Май‏ د محيطي زاوبې پراخوالی 3=1-2 

۸ е چ‎ 3=—BD-——AC ٦ 
2 

^ 1 2 ۱ | A 1 = a 7 

2 = = 09 د محيطي زاوبې پراخوالی‎ BVD =D AC) С 7 
2 


لومړی مثال: په لاندي شکلون وکی د AVC‏ زاوبو پراخوالی پیدا کری. 


80 
٩ ۵ С 
150 
۷ С Дй 40 لا‎ ۷٦ 
(а) (Б; (С) 
سر کار‎ ee حل :په دایره کی دننه» دباندي او مماسی زاوبو له پراخوالی خخه به گټی‎ 
т شوه‎ 
2 1 ۵ ж 1 6 с A 1 6 6 
а) АУС- А Ы) АУС = 5 (ACt BD) c) AVC= пс 
٧ 1 (150) 1 1 
9 = -۰)60 +40) ---.(80-20): 
2 2 
AVC=75° AVC = 60° АУС = 30° 


دویم مثال: له لاندي شکل څخه په گټې اخیستلو سره د × او قیمتونه پیداکرئ. 


АНДЕ SS м |) Gee I 


ANB = 
АРВ = 7 => 20 ="—* > x-y=40 7 П 


که چبري د ] او 1 اړیکې خوا په خوا جمع کرو لرو چی: 


2х- 180 


۰ + 


په لاندې شکلونوکی نا معلوم کمیتونه پیداکرئ. 
4 


محیطی دایرہ 


ew ates‏ نیا ای یں 
شکلونه چې وبنئ نو مونه یې واخلئ. 


هغه دایرہ چې د مضلع له رأسونو څخه تبره شوې وي 
محيطي دایرہ بلل کېږي او مضلع مرسوم په оло‏ کې بلل 
ОЧА‏ 


د مثلث محیطی دایرہ: هغه دایرہ چې د مثلث له درې رأسونو څخه تبره شوې وي» د 
مثلث د محیطی دایری په نامه یادبرری. 


د ABC‏ مثلث رسم کری. 

АСЗ‏ او ВС‏ د اضلاع گانو عمودي ناصفونه رسم کړئ. 

پورتنی عمودي ناصفونه په څو ټک وکې پري کوي؟ د هغې د 
تقاطع SN‏ په О‏ سره ونیی. 

د 08,0۸ او OC‏ اوږدوالی سره پرتله کړئ. 

که چېرې يوه دایرہ د О‏ په مرکز او د 04 په شعاع رسم شي 
آیا د 8 او C‏ له ټکو تېرېږي ا و که نه؟ 

Ч‏ دایره د 8 او ٤‏ له ټکو څخه هم تېرېږي؟ ولی؟ 

رسم شوې دایره» د مثلث د خه په نامه یادېږي؟ 


ددې فعالیت له پایلی څخه په GLY‏ دول لیکلای شو: 
یله اصلاع گار د وسطي عمودونو د پریکړې ټکی» د مثلث د محیطي دایرې مرکز دی 


مثال: د АВС‏ قایم الزاویه مثلث داسی رسم کړئ چې د قایمو څنډو اوردوالی ہی » په 
ترتبب سره 8cm‏ ار бет‏ وي» د دې مثلث د محيطي دايري شعاع لاس ته راوړي؟ 

حل: پوهېږو چې په هر قایم الزاوبه مثلث کې د هغي د محيطي دايري مرکز پر وتر باندي 
پروت وي» نو لومری د قایم الزاوبه مثلث د وتر اوردوالی پیدا کوو چې د نيمايي یکی بی د 


ы. محيطي دايري مرکز دی. = هر‎ 
BC = AB 77 
е +۰ 2 2 2 А 
ВС -8--6-64--36- 100 
- 100 B С 
ВС =10cm 
BC 10 
r=—>r=—=5cm 
2 2 


е‏ هغه دایرہ چې د مضلع له sig inl‏ تبريرري د مضلع محيطي دايري په نامه یادبِي او 
مضلع ته مرسوم په دایرہ وايي 

٥‏ د يوه مثلث د اضلاعو د منخنی(وسطی) عمودونو د تقاطع یکی د تلبت د محيطي دايري 
مرکز دی. 


1- یو مثلث چې د اضلاعو اوردوالی ہی په ترتیب سرہ Аст ,3cm‏ او 5ст‏ وي» رسم 
کرو د هغې د محيطي دايري شعاع حساب کړئ. 

2 - د قایم الزاوبه مثلث» متساوي الاضلاع او متساوی الساقین مثلثونو د محيطي دایرو 
مرکزونه په کومو خایونو کی موقعیت لري؟ په شکل کی بی وضایاست. 


محاطی دایرہ 


е‏ هغه هندسي شکلونه چې په مخامخ 
شکل کې وینئ» نومونه یې واخلئ. 
٭ د شکلونو تر منځ څه اړیکې وینی؟ 


هغه دایره چې محيط یې د مضلع پر ضلعو باندې مماس وي» د 
مضلع د محاطي دايري په نامه یادېږي» لکه: مخامخ شکل» چې د 
مضلع په واسطه راچاپہرہ شوی دی. 


ә‏ مثلث محاطی دایرہ: هغه دایره چې محیط يې د یو مثلٹ په 
درې ضلعو مماس وي» د مثلث محاطي دایرہ بلل کېږي. 


Ан ABC‏ مثلث رس مکی 
د ۶,۸ او С‏ زاوبو ناصفونه رسم او د تقاطع یکی په (0) سره مرسته 
وشیاست. د يوه مثلث وسطي 
د (0) له يکي څخه د مثلث پر اضلاعو د ОМ,ОМ‏ او ОР‏ عمودونه د مات دنه په 
عمود گرینی رس مکرعع Nex‏ کی پرپكوي 
ON,OM >‏ او ОР‏ عمودونو اوردوالی پرتله کری. 
UT‏ هغه دایرہ چې د( 0) په مرکز او د ON‏ په شعاع رسم شي» د М‏ او Р‏ له ټکو خخه 
تېرېږي؟ ولی؟ 
رسم شوې co plo‏ د خه په نامه یادېږي؟ 


سی و СО‏ 


د پورتني فعالیت پایله کولای شو په لاندې توگه څرگنده کړو. 
د هر مثلث دننه ناصف الزاویو ترمنخ د تقاطع ټکی» د مثلث د محاطي دايري له مرکز څخه عبارت دی. 


د مثلث محاطی دایرہ 
د مثلث محاطي دایرہ رسم کړئ. 
۸ سب — فکر او خبرنه وکری: 
د ABC‏ مثلث رسم کړئ او 48 ACs!‏ ضلو تم | ثکر او خبرنه وکړئ 
امتداد ورکری ؟ * که چيري د يوې خلور 


А‏ 2 ضلعي د مخامخ زاوی و 
эй) ٦٤4‏ باندنی ناصف الزاویی رسم اود | مجموصه 180° وي غلور 
تقاطع SY‏ په (0) سره وښيئ. ضلعي په دایره مرسوم دي. 
ایا د (0) یکی د ثلث د محاطي دايري مرکز کیدای په یاد ولری: 
شي؟ ولې؟ * هر منظمه مضلع محیطي 
د (О)‏ ثابت SG‏ څخه د 07, OM‏ او [ES ON‏ ار hls‏ ) 
رم یھ سس ري - - 


د 2 О‏ دايري شعاع گانی دي. 


د پورتني فعالیت پایله کولای شو په لاندې توگه خرگنده کړو. 
هغه олі‏ چې د يوه مثلث په يوه ضلع او د دوو ضلعو پر امتداد مماس وي» د هغه مثلث 


محاطي دایرہ بلل کېږي. 


- په کومو مثلثونو کې د محيطي دايري او محاطي دايري مرکزونه من منطبق دي؟ هغه رسم او 
په شکل کې يې وښيئ. 


په دايره کی د مرسوم خلورضلعي 
ځانگړتیاوې خو اص 


په مخامخ شکل کې دایرہ د څلور ضلعې 


له رأسونو سره خه اریکه لري؟ 


فعالیت 

د ABCD‏ يو كيفي څلور ضلعي مرسوم په دایرہ رسم کړئ. 

NG رو‎ GO Sie یی د‎ + 

د دايري مرکز» د څلور ضلعي له دوو مخامخ رأسونو سره ونښلوئ» د منځ ته راغلی مرکزي 
زاویی مجموعه څو درجې ده؟ 

د مرکزي او محبطي زاوبو اریکی چې دعین قوس مخامخ پرتې وي د پورته مرکزي زاوبو 
لپاره وليکئ. 
د دې فعالیت له پابلې څخه لاندې قضيه داسی بیانولای شی: 
قضیه: 4 په بوه داہرہ کې» د مرسوم څلور ضلعي د مخامخ زاوبو مجموعه 0۳ دد. 

0,+ 0: 0“ : 

908-20 
DAB = 20: 


DCB+ DAB == (01+ 02) === 180 


منظم درې ضلعي» د څه په نامه یادېږي» د هرې زاوہی پراخوالی 
څو درجې د- ٢‏ 
منظم څلور ضلعي څرنکه ونوموو؟ 


د هغې د هرې زاوبې پراخوالی څو درجی دی؟ 


ннен‏ تعريف 


هغه مضلع چې اضلاع او زاوبې ہی یو له بل سره مساوي وي» منظمه مضلع بلل کېږي. 


А 2. ( 

ely‏ = چې د هغې له ناگاونډه رأس سره ونښلوئ» خو مثلئونه منځ ته راخي؟ 
٤‏ ۹99 و درجي ده؟ 

دغه فعالیت د یو شپږ ضلعی په هکله تکرار کرین. 

که چيري 1 ضلعي مضلع ولرو» د هغې دننه زاوبو مجموعه به یې څو درجی وي ؟ 


که چيري د يوي مضلع د ضلعو شمہرہ په 7 او د هغې دننه زاویو مجموعه په ,5 وشبو. نود 
هر П‏ ضلعي دنننیو زاوبو مجموعه 5,-(п-2)180‏ درجی ده. 

مثال: د يوه خلور ضلعي او لس ضلعي دنننیو زاویو مجموعه پیدا کړئ. 

حل: د هر مضلع دنننیو زاوبو مجموعه» د -(п-27180‏ ,ګ اریکی له مخې تاکل کېږي. 


٩ = (п – 2)(180°)‏ 
٩, = (4—2)(180°) = 8, = 360°‏ 
1440°= و5 = ٩ = (10 2)(180°) = 8х180‏ 
په یاد ولرئ چې: 
ظط شمپر د 10 ضلعي له abt ploy‏ -3 اربکی په مرسته لاس ته راځي. 
٥‏ له يوه رس څخه د مضلع , به منځ کې Ше 4 Е‏ -2 اریکی په مرسته لاسته راخي. 
٥‏ په وه دایره کې د مرسوم خلور ضلعي د مخامخ زاوبو مجموعه 1807 ده. 
٥‏ هغه مضلع چې د ضلعو اوږدوالی ہی سره مساوي وي» منظم مضلع بلل کېږي. 


... 
Є لوب‎ 


1- د يوي منظمې شپږ ضلعي مضلع» د زاویو پراخوالی خو درجی دي؟ 
2 د یوې منظمې ео о‏ ا 
3- په يوه لس ضلعي مضلع کی د قطرونو په مرسته له يوه رأس څخه څو مثلثونه منځ ته راځي؟ 


مب ٢‏ 
ه په مخامځ شکل کې؛ څه ډول مضاع 

2 6 
ا سس ТҮН‏ 


ډول رسم شوې دي؟ 


د (0,۲) دایره رسم کړئ او د هغې په مرک ز (BS‏ مساوي مركزي е‏ رسم کر 
رگ ۶ہ 7ئ“ شمبر او 0 د مخامخ ضلعي مركزي 
su (6944)‏ تک وه 


بو 8 ضلعي 28> С(О, г)‏ په دایره өле‏ 
د دايري له محیط سره د مركزي زاوبو د ضلعو د تقاطع j‏ 5 تساو 
آبا د منخ ته راغلي مضلع ضلعې» سره مساوي دي؟ ولی؟ 


منځ ته راغلې مضلع څه ډول ده؟ د مضلع د هرې ضلعې د مخامخ مرکزي زاوبې پراخوالی 
څو درجې Fos‏ 
ТЕ‏ منظم 11 ضلعي مضلع» د هر ضلع مخامخ د مرکزي زاوبې پراخلوالی مساوي په 
فعالست 


a 


e _ 


С(О, ғ) 4‏ په دایرہ کې يوه منظمه شپږ ضلعې رابنده ده. 

د دایرې مرکز د د مضلع له شپږو رأسونو سره نښلوو» څو مثلثونه منځ ته راځي؟ 
د شپږ ضلعي د مخامخ ضلعو د مرکزي زاوبو پراخوالی څو درجې دی؟ 

منځ ته راغلي مثلثونه څه ډول مثلثونه دي ؟ 


د پورتني فعالیت پایله کولای شو په لاندې توگه خرگنده کړو. 


ديوي شپږ ضلعي» د هرې ضلعې اوږدوالی» د هغې د محیطی دايري له شعاع سره مساوي دی. 


مثال: هغه دایرہ چی چې شعاع یې Әст‏ دی خرنگه کولای شو چې هغه په يوه منظم شیر 
ضلعي مضلع محاط کرو؟ 

حل: پوهېږو چې د هرې منظمې شپږ ضلعي مضلع هره ضلع» د هغې د محيطي دايري له 
شعاع سره مساوي ده» نو د پرکار خوله د 207 په اندازه خلاصوو او په پرله پسی توگه د 
بري gabe тына‏ سیت رو د د شخه ge pin‏ 
کے مع et‏ 


د محاطي دایری د شعاع له مخی؛ د منظمی مضلع مساحت 


د С(О,ғ)‏ محاطي دایره او د ABCDEF‏ دجو پوت 


NO 2‏ د B,A‏ او С‏ و رد ات د OAB‏ او OBC‏ مثلثونه چې منځ 
ته راغلي ديء انطباق منونکی دي؟ ولی؟ 
د AOB‏ په مثلث کې ABs‏ د ضلعې جگوالی(ارتفاع)ء د محاطي دايري له شعاع سره 
مساوي دی؟ ولې؟ 
د پورتنیو مثلثونو مساحت له کومې رابطې څخه په لاس راځي؟ 
آیا د منظمې п‏ ضلعي مضلع مساحت د n‏ الل EC‏ ا 
د منظمې مضلع محیط د ہر P= АВ.‏ له اریکی یا رابطی څخه لاسته ته راځي؟ ولی؟ 


که چیری د منظمے مضلع مساحت په ۸ء محيط بې په او ديوي منظمې П‏ ضلعي مضلع 
د محاطي دابري شعاع» іа‏ نو د مضلع مساحت عبارت دی له: ۰۲ 2-۳ < ۸ چی 
SE‏ ! : : 7 7 
په GUY‏ دول تبوتبرري: 1 E D‏ 
А = - 7۶٤‏ 
2 


= ھ >= دمضلع محیط е Р-АВ-п‏ 


,ہہ 
و Є‏ 


1 


]- په يوه دایرہ کی چې شعاع يې 3cm‏ وي» یو متساوي الاضلاع مثلث داسې رسم کړئ 


د دایری محيط او مساحت 


په راکړل شوي شکل S‏ د مثلثونو 
مجموعی مساحت د دابرې او د 
اورردوالی د دایرې له محیط سره پرتله 


С(О,ғ)5‏ په دایرہ کې » که قطر په (а)‏ او محیط یې د (С)‏ په تورو وښودل شي» د دايري 


د دې دوو غړو تر منځ لاندې اریکه شته؟ ЖЕТЕ”‏ 
constant‏ = : 


تی کس کک 
0 د دايري قطر 
n=>c=nd .......(D [r x3.14159--J‏ = 


ی تا 2771 d=‏ که چېرې Da‏ اریکه کې > پر خای د ОГ)‏ قیمت 
ولیکو د دايري محیط له لاندي اریکی څخه لاسته راخي: ارس 

С = ۳‏ 
د دايري د مساحت د ثبوت او محاسبی لپاره» پرمختللې ریاضي ته ار يو» نو په دې دول د دايري 
د مساحت د محاسبې لپاره» په لاندې توگه عمل کوو: 
يوه دایرہ د هغې د قطرونو په مرسته په(12) مساوي برخو وہشو او هره برخه یی له 1 څخه تر 
2 پورې په شمبرو سره ونیو که چيري د دايري دغه مثلثي ټوټې غوڅي او le‏ هغوی خنگ 
ہ٦٠ GLY‏ شکل & بر ترتیب IS‏ 
په روښانه ډول لیدل کېږي چې متوازي الاضلاع ته ورته شکل منځ ته راځي. 


پوهېږو چې د 0 قاعدہ د دايري د محیط نیمابی ده» ولی؟ نو: 
Т) Se ۱‏ 9 قاعدہ = د متوازي الاضلاع مساحت 
>C‏ = د متوازي الاضلاع مساحت 
له بلی خوا پوهېږو ЕР‏ د دايري محیطءدی؛ نو آروچی: 
او شوه د متوازي الاضلاع مساحت 
پوهېږو» چې د متوازي الاضلاع مساحت او دايري سره ډېر نژدی دي» نو لیکلای شو: "۲ 7 < ۸ 
په پایله کې وبلای شو چې د دايري مساحت» د Syl ۸-٠٠"‏ او محیط يې» د 27 C=‏ 
Те‏ 1717 ۱ ۱ 
لومری مغال: ديوي دايري شعاع 141 ده د دايري مساحت پیداکرئ. 
حل: د دايري د مساحت له So)‏ څخه په گټې اخیستلو سره يعني "۸-71 لرو چی: 
| | ۱ مور 
п = (3.14159)‏ 


2 2 
А = (3.14159).196ст = А = 615.75ст 


دوم مثال: که چيرې د دايري قطر 707 وي» د دايري شعاع او مساحت پیدا کرئ. 
حل:څرنگه چې د دايري محیط راکرل شوی دی. نو لومري شعاع او وروسته مساحت پیداکوو. 


مسجت ی 
2 2 


А = дг => А = 3.14159(35)? - A - 32848.417‏ 
دربیم مثال: که چيرې د دايري محرط» «6914лст‏ د دايري شعاع او مساحت پیدا کړئ. 


>« څرنگه چې د دايري محیط С-ІЯлст‏ 
راکرل شوی دی. نو د مساحت پیدا 14 
کولو لپار» لومری شعاع پیدا کوو. رو د1 п 7-147 ->2ғ-14‏ 


۸4-7۳۶ => (3.14159):7:7 = A=153.93 ст” 
ديوي دابرې مساحت» د په شعاع د ۲ 7 4 له اړیکې څخه لاس ته راوړو.‎ ٥ 
له اربکی څخه لاس ته راوړو.‎ С = ۳ په شعاع د‎ ٣ ٭ ديوي دايري محیط د‎ 


3 
1- که چيري ديوي دايري محیط 4171 وي» د دايري شعاع ہی لاس ته راوړئ؟ 


-2 ديوي دايري محیط چې شعاع بی د اوردوالی یو واحد وي» لاس ته راورئ. 
-3 د Sy‏ دايري مساحت چې شعاع بی د اوږدوالي یو واحد وي لاس ته راوری. 


د دویم څپرکي لندیز 


په دایرہ کې د اوږدوالي اریکي: 

هغه اربکی چې د یو هندسي شکل د کرښو د اجزاوو تر منځ موجودې وي. د اوږدوالي 
5 اریکو په نامه يادبرري. 

۹ که چيري د یوي دايري له يوه بهرني يکي څخه پر دایره دوه قاطع کرښې رسم شي» ديوي 
قاطع د قطعاتو د ضرب pele‏ د بل قاطع د قطعاتو د ضرب له حاصل سره مساوي دی. 
بعنی: PA.PB = PC. PD‏ 

که چيري د یوي دايري له بهرني يكي څخه» دوه قاط کرښې» پر بوه دایرہ داسی رسم شي 
چې دویم قاطع د دايري له مرکز څخه تبر شي» نو د قاطع او د هغه د بهرنۍ قطعی د ضرب 
حاصل. له يوي تاکلی اندازي یعنی: иа‏ سره مساوي دی. 

له يوه باندني يکي خخه» پر يوې دايري دوه مساوی مماسونه رسمبدلای شي. 

که چيري 0> 2-۳ >r lı‏ 77 وي تکی د دابري ه بهر کي پروت دی. 

که چيري 0= =r‏ 40 يا d=rud =r‏ وي» SN‏ د دايري پر محیط پروت وي. 
که چيري а%<,%0а%-,<0‏ وي» یکی د دايري په دننه کی پروت دی. 
د 5319 داخلي زاویی: هغه زاوبی چې د قاطع کرښو په مرسته» د دايري په دننه کی 
منځ ته راځي» د دايري داخلي زاوبې بلل کېږي. 

ديوي دايري د هرې دنننۍ زاویی پراخوالی» د هغې د مخامخ قوسونو د مجموعې له نيمايي 


е) 1 


^ a+b 
Q = 


سرہ مساوي دی. 
باندنۍ زاوبی: 
هغه زاوبه چې د دوو قاطع کرو دوو مماسونوء یا یو قاطع او یو مماس له تقاطع څخه د 


دايري په بهر کې منځ ته راغلي وي» د دايري باندنۍ زاوبه بلل کېږي. 


а- 5 
2 


A= 


سره مساوي دی » 


هغه شکل چې > ټوټه کرښو په مرسته احاطه شوی وي» مضلع بلل کېږي. 
په دې شرط چی: 
دوه ضلعې ہی يوازي په خپلو انجامونو کې سره قطع کړئ. 
دوه گاوندی ضلعې» د يوي مستقیمی کرښې په اوږدوالي پرتې نه وي. 
еерее‏ 
د مضلع محيطي دایرہ: هغه دایره چې د مضلع له رأسونو څخه تېره شي» د مضلع 
محيطي دایرہ بلل کېږي. 
د مضلع محاطي دایرہ: هغه دایرہ چې د مضلع پر ضلعو مماس وي» د مضلع محاطي 
دایره بلل کبري. 
د مثلت محاطي دایره: هغه دایرہ چې د مثلث پر بوه ضلعه او د دوو نورو ضلعو په امتداد 
۹۶٤٣‏ سرت 
د دوو متقاطع دایرو د مرکزونو ترمنخ کرښه په گیوتر عمود ده. 
که چيري يوه خلور ضلعي مرسوم په دایرہ ое‏ د مخامخ زاوبو مجموعه 
6 ده. 
د دايري محیطء د مخامخ اریکی په مرسته لاس ته راځي: 2 = ٥‏ 
د دايري مساحت» د مخامخ اریکی په مرسته لاسته راځي: ‏ ۸= 4 


د دویم څپرکې پوښتنې: 


ә‏ په لاندې پوښتنو کې د هرې پوښتنې لپاره څلور خوابونه ورکرل شوي دي» له سم خواب 


څخه دایرہ راتاوه کړئ. 

1- که چيري د ټکی» د دايري پر محیط پروت وي» د يوه ټکی طاقت نظر دایری ته عبارت 
Ж‏ : - 7 

2 مھ‎ ۱ (а 

٤9 0 (с‏ درې واړه خوابونه سم دي. 
2- که چيري Po‏ یو ټکی د دايري په دننه کې پروت وي» د دې نقطې طاقت. نظر يوي دابرې 
ته عبارت د له: 

за‏ دیکی طاقت مثبت دی. ۸ د ‏ یکی طاقت منفی دی. 
» د SP‏ طاقت صفر دی. d‏ دري واړه خوابونه سم نه دي. 
Р>45-3‏ یکی له دايري څخه د باندي پروت وي» Po‏ ټکی طاقت نطریوی دایری 645 عبارت 
Н‏ ۰ 

R2 (hb а-г (a‏ - تق 

۶-9۹ r—d (с 


4- که چیري د يوي دایری شعاع ۸ او د دایرې دننه ټکي او د مرکز واټن» په ) سره وښيو» د 
نوموري SG‏ طاقت نظر دايري ته» عبارت دی له: 

07-87 0 ۶-2 (a 

(С‏ دواره ځوابونه سم دي. 9 دواړه ځوابونه نا سم دي. 

5- یو ټکی د 13٥7‏ په اندازہ د С(О,ғ)‏ دايري له مرکز څخه واټن لري» که د دايري قطر 
10cm‏ وي» د قاطع د بهرنۍ برخې اوردوالی له نوموړي يکي په لاندې ځوابون و کې وښيئ: 
10cm (b 13 ст (a‏ 

8 مه‎ (а 12cm (с 

6-که چیری د Р‏ له پکی څخه د یو مماس اوردوالی» د С(О,ғ)‏ په دایرې 1267 او قطر 
بی 10000 وي» د 1 ОЗ‏ د ټکو تر منځ واټن عبارت دی له: | 

12cm (Ы 13 ст (а 

5ст (а 10cm (с 

/ که چیری د С(О,ғ)‏ د دايري د АВ‏ وتر ته» تر ټکي پورې امتداد ورکرو؛ داسی چی: 
АР = 8cm‏ او ВР = 2cm‏ وی د PT‏ د مماس اوردوالی عبارت دی؛ 08981 
8ст (Б 4ст (а‏ 

(а EM ٣‏ درې واړه ځوابونه نا سم دي. 


په GLY‏ پوښتنو کی تش خایونه په مناسب وکلمو سره ډک کړئ: 


1- 7- و يوه يکي ٢کكکكکكکک‏ مت نظر يوي دايري ته دی. 

2 که چېرې C(O,r) > (PT‏ پر دایرہ مماس وي» د ۶ د ټکي طاقت نظر С(О,ғ)‏ 
دايري ته» عبارت دی له 777-7 1 PT‏ دی 

3- که چېرې د Р‏ یکی د دايري پر محیط پروت وي» نو د یکی طاقت نظر دايري ته 
И‏ و ۱ ۱ ۱ ۱ 
4 که یکی د دايري په دننه کې وي» نو د یکی طاقت نظر دايري ته سے اک 
در Alby OEE ado‏ ید ټکي طاقت نظر دايري ته ںا نک 
6- که «gs P4.PB = PC. PD‏ د 0,8,۸ او Ы‏ د эл‏ 
<٦ E‏ او بر تک دی 

7 4 , با او 1 یکی د دايري پر محیط پراته وي В,А‏ او P‏ ديوي کرښې په امتداد 
دی او د ۳ یکی د دايري په به رکې دی. په دې توگه 1 = GPT‏ 


د سمو جملو په مخامخ کې د(ص) او د ناسمو جملو مخامخ کې درغ) تورۍ ولیکی. 
1-ر ) د يوه SY‏ طاقت نظر دايري ته» د ټکي او د دايري د مرکز واټن له مربع سره 


2- ) ) که یکی د دايري پر محیط پروت وي» د SG‏ طاقت نظر دايري ته صفر دی. 
۱-3 ) که ټکی د دايري په دننه کې وي» د يکي طاقت نظر دايري ته منفی دی. 

4-) که تکی د د دايري په به رک وي؛ ديكي طافت نظر دايري ته مثبت 52( 

)-Э‏ دیوه كي طفت» نظر هري دايري ته مثبت حی. 

6- ) )د oy‏ یکی طاقت. نظر plo‏ 6( ته 0-7 دی که د 4 د یکی Gila‏ دايري ته او 
د دايري شعاع gy‏ | 

7- ) )که دوه دايري مماس وي» د هغوی طاقت نظ رگډ مماس ته په هر يكي کی مساوي 
65( 


لاندې پوښتنې په تفصیل سره حل کړئ: 
1 - 4 لاندي شکل کي ۳ = م او مخامخ قوسونه یې» په ترتیب سره (8 -)او (2х)‏ 
وي د اوردوالي قوسونو BD‏ او عم پیداکرئ. 


a КЕК ۲ —‏ 
3- په لاندې شک ل کی АВ‏ دايره مماس دی کے 100 = DE = 60°, DB‏ 


2 0 ۸ ۸ ۸ ۸ ۸ 72 
او 120 = «59СЕ‏ د 5,4,3,2,1 او 6 زاویوپراخوالی پیداکری. 


С(О,ғ) 3-4‏ په دایره‌کی» ۷ ,50 = RTS‏ او 37 د دايرې قطردی, د 


2,, ,7,6,5 او 8 زاوبو اندازه پیدا 46,5 


د- په لاندي شکلون و у,х»,‏ زاویو اندازه» وټاکئ. 


А 
д 


ПИС” 
زاویو اندازه» پیداکرئ.‎ у په لاندې شکلونوکی د × او‎ -6 


/- د محاطی دايري د تعریف له مخی وښيئ» چی د هر Ша‏ دنننیو زاوبو مجموعه "180 


Ф 
Ф 


459 
А 


بنسټ کی او د الجبري معادلو بنسټ عدد جوړوې» له لدې ALS‏ لومړی د ټکي او عدد 
ترمنخ اربکی تر څېړنې لاندې نيسو دیکارت د عدد او ټکي ترمنځ د اریکو د څېړنې لپاره» د 


فایم مختصاتو د محورونو داسې یو سیستم راوپېژاند چې تراوسه د دیکارت په نامه ياديري. 


لومری مثال: د )40,7 او (8)5,4 ټکو ترمنخ واټن پیدا کړئ. 
حل: د دوو ټکو د واټن له فورمول څخه په گټې اخیستنی سره لیکلای شوء چې: 


АВ- (x, = х) +) = р)? 
= Е) =) ماع‎ ٢ 
АВ = 5 unit 


دویم مفال: د А(3,4)‏ ټکي وان له مبداً څخه حساب کرئ. 
حل:پوهېږوچې د مبدا مختصات (0)0,0 دی» نو د دوو ټکو تر منخ > واټسن د فورمول 
ر + |х?‏ = 0۸ څخه په لاس راخي: 

5= 04 ج 25 = 9+16 = ?4+ 132 = у?‏ + را = ۸4 


АВ = (x, -—x,)°+(y,-y,) 41 وان عبارت دی»‎ В(х,,у,) او‎ 4) , у) 3 


о 
| 


P(x, ٦‏ یو اختیاري N‏ واټن» د قایم و کمیاتو له مبدأ څخه عبارت دی. له: 


ow + 


A(0,3) 2-1‏ او В(2,0)‏ ټکو ترمنخ واټن پیداکرئ. 

B(-2,4) « A(4,6) «5-2‏ او C(-8,2)‏ د og‏ مثلث دراسونو مختصات وي» د مثلث 
ډول وټاکئ. 

3- د K‏ عددي قیمت داسې وټاکئ؛ هغه ټوټه کرښه. A(2,3) тұн‏ او В (5К,6)‏ ټکو 
څخه تہرہري؛ اوږدوالی بې د AB‏ پنځه برابرہ شی 

Р(1,43) 2-4‏ او Q(-1,1+./3)‏ ترمنځ وان پیداکړئ. 

B(-3,-7), А(-1,4) 45-5‏ او еее ә Бессаз О,‏ ری مات 


6- د هغه مثلث مساحت پیداکرئ چې رأسونه‌یی د B(6,2) “ А(2,0)‏ او С(1,2)‏ 


А(10,5)4 <-7‏ (8)3,2 او (5-,6)) دی وه مثلث د څوکو(رأسونه) مختصات وي» د 
ات ډول وټاکئ. 


د ډوه قطعه خط د منخنی Sj‏ مختصات 


۸ جج 
د АВС‏ په مثلث کی د AM‏ قطعه خط 
ENCES‏ میانە ده» د میانی خانگرتیا بیان В М С‏ 


ه د D(2,0)‏ او E(6,0)‏ ټکی» د وضیعه کمیاتو په سیستم کې وتاکئ. 

۵ که Spx‏ د С‏ یکی > D۴‏ قطعه خط منخنی یکی وي» د هغې مختصات ولیکی. 
ө‏ د С‏ یکی مختصات د ۲ SG E‏ له مختصاتوسره خه اریکه لری؟ 

Р(0,1)2ө‏ او )0(0,4 ټکي د وضعیه کمیاتو په سیستم کی وټاکئ. 

9 که چيري د К‏ یکی د ۳00 ټوټه کرښې منخنی یکی وي» د هغي مختصات په لاس راوړئ. 
۵ د ټکي مختصات. د ۳ او ) ټکو له مختصاتوسره څه اریکه لري؟ 


د پورتني فعالیت abl‏ کولای شوچې په بشپردول داسی بیان کرو: که A(x,,0)‏ او В(х,,0)‏ 
دوه پکو د × په محورو پراته وي» نو د М‏ ټکي مختصات چې د ۸8 ټوټه کرښې منخنی 


یج دی لاس Po‏ زم mE‏ 
که Р(0, у)‏ او О(0,у.)‏ دوه یکی د په محور پراته ٠‏ 


وي. د 1۷1 د کي مختصات چې د РО‏ ټوټه کرښې منخنی 
Е‏ + 
نکی دی داسې په لاس راورو: )0,222( 


په بشپر دول (۷۱ , B(x, ,У2)<А(х,‏ دوضعيەکمیاتوپەسیستم ۰٠‏ 
کې دوه ټکي» او AB aM‏ کرښې منخنی ټکی وي نو د ۷ ټکي 
a‏ یس ی 


Хү ۲۱ ۲ 22 Хо 
2 


مختصات داسې په لاس راځي: کے 


Еее Ив‏ سیب بت مر ټه کرښې د پیل او پای مختصات 
ہیں реа‏ سے ھی 
X, +X, Ar‏ 
ue 22۱‏ لے )ل 
7 2 
ПАР 3455‏ 
БІЛЕ.‏ کے یی 


M(4,4) 


دویم مغال: Р(-1,3)2‏ ټکي واټن» د هغې مستقیمی کرښې له منخنی يکي څخه 
پیداکری چې د (۸)1,2 او (4-,8)3 ټکو څخه تہرشی. 

«је‏ د ۸8 د مستقیمی کرښې» له منخني SG‏ څخه د يكي د وان د پیدا کولو لپاره 
لومری د۸8 منځني يکي مختصات. په لاس راوړو» نولیکلای شو چې: 


AB `2? ہو‎ 
1+3 2-4 


< (> = AD = Mag = 2.-1) 
РМ = یل‎ + (у-у)? = (2+1) +(-1-3) 
РМ = ول‎ +16 = 4/25 
PM =5 unit 


ہہ 


3 


1- د يوه مثلث درې رأسونه (2-,1(,۸)5-,18)3 اد С(1,5)‏ راکرل شوي دي» د AM»‏ د 
میانی اورردوالی پیداکړئ. 

С(14,9), В(5,9), А(2,4) Gee Sd‏ او D(11,4)‏ < د يوه متوازي الاضلاع 
رأسونه وي» د متوازي الاضلاع د قطرونو د تقاطع د ټکو مختصات پیدا کرٍی. 

3 - که چېرې ey С(1,9) 3! В(-3,-7),А(-1,)‏ مثلث رأسونه وي» نو د هغه د میانی 
با منځنۍ کرښې اورردوالی پیدا کړئ چې د BC‏ په ضلع رسميرري. 


د مستقیمی کرښې ميل 


ہلت ته وگورئ» په کومه زینه» په آسانی 
سره ختلی شیع» ولې؟ دلیل ہی بیان کړئ. 


که А(қ,у1)‏ او АВ 3В(х,у,)‏ مستقیمی کرشی 


دوه اختباری ټک وي؛ رو 2007 
X,—-X, ;‏ 


жа 5‏ کرښې ميل وايي او په لاندې ډول ہی 


کے 0 70+ 


رہ ره 
لومری مثال: د هغې مستقیمی کرښې میل پیداکری چې د A(3,5)‏ او В(4,6)‏ ټکو 
څخه تېرشي. ИС‏ 
حل: پوهېږو چې د مستقیمی کرښې میل د ې Al‏ اریکی څخه لاسته راځي» نو 
1 2 


دویم مفال: هغه مستقیم چې د А(2,5)‏ او (8)4,1 ټکو څخه تېریږی» د ۸ قیمت په 
هغه کې داسې وټاکئ چې د مستقیمی کرښې ميل ۳ وي. 


حل: د ٢‏ قیمت د لاسته راورلو لپارہ ددې رابطی Ж‏ سے ور څخه په لاندی ډول 
Ы : : 7‏ ۱ ۳ ۱ 
435° اخلو: 7 


7 رلا‎ У _K—-S 
بد‎ 7X 2 
]]-5 K-5=6 

3--- 


درېم مغال: د هغې مستقیمی کرسی ميل پیداکرئ چې د (2,3) ټکي او د وضیعه 
کمیاتو له مدآ خخه تېرشي. 

حل: خرنگه چې مستقیه کرښه د وضیعه کمیاتو له مبداً څخه تېرېږي» نود مبداً مختصات 
О(0,0)‏ دی او میل يې په لاندي دول به لاس راورو: 


СС 
۱۳۸ 5-0 /) 
۱0 دراک‎ 


د A(2,3)‏ او В(4,6)‏ يكي د وضیعه کمیاتو په سیستم کې ونیی. 

ه هغه مستقیم چې د ۸ او В‏ ټکوڅخه تېرېږي» رسم کړئ او په Ay‏ سره یې وښيئ؟ 
A, 3e‏ مستقیم میل په لاس راوړئ؟ 

ЙА ۳‏ نس د د مول زومه ووو 

М(1,5) 29‏ او М(4,2)‏ ټکي په همغه وضیعه کمیانوکی په هبل رنگ وټاکئ. 

ه هغه مستقیم چې د М‏ او № تکوخخه تبريري هغه ته А,‏ ووایئ 

А, 1%‏ مستقیم میل په لاس راوری؟ 

А, Je‏ مستقیم د × محور د مثبت جهت سره خه دول زاوبه جوروي؟ 

٭ د جوړ شوبو زاوبو ا وکرښوترمنځ» څه دول اریکه شته؟ 


له پورتني فعالیت څخه لاندې پایلې په لاس راځي. 

د هرې مستفیمی کرښې ميل په هغه زاوبې پورې ارہ لري چې مستقیمه کرښه بې» د × د محور له 
مثبت لوري سره جوړوي. 

که بوه مستقیمه کرښه» د × محور له مثبت جهت سره حاده زاوبه جوره کړي» میل بی بومثبت عدد دی. 
که يوه مستقیمه کرښه» د × محور له مثبت جهت سره» منفرجه زاوبه جوړه کړي» ميل ہی يو منفي عدد دی. 


4”. 


3 


1 - د هغې مستقیمي AS‏ ميل په لاس راوړئ چې د (1,1)ھ او (1-,1-)13 SF‏ تېرشي. 
2 هخه مستقيم چې د(3/ ۵2,2 !)1,1( ټکوڅخهتېرېږي» د а‏ عددي قیمت 
داسی و ټاکئ. چې د مستقیم ميل 3 وي. 
3 - که چبری В(3,-1),А(5,-2)‏ او (0)1,5 ټکي» د يوه مثلث رآسونه وي» د نوموري 
مثلث د ale ВС‏ د میانی ميل پیدا کړئ. 


د موازي کرښو ميل 


په ورکړل شوي شکل کی زینه په پام کې 
ОКЕ ОЛ о 5‏ 
ونیسی» د هغې د بازوگانو تر منځ څه ډول 


هد راکړل شوبو وضیعه کمياتو په سیستم کې د ,۸ او 
А,‏ موازي کرښې له بوي بلې سره داسې رسم کړئ چې 
د × محور له مثبت جهت سره حاده زاوبې جوړې کړي. 
هد ,۸ او ۸ کرښو میلونه حساب او له یو بل سره‌یی Х‏ 0 
ЕРЕ‏ یوبل سره شه اریکی لري؟ 

x مستقیم د‎ А, محور له مثت جهت سره د ,0 زاوبه د‎ Х چېرې د ,۸ مستقیم د‎ Se 
یو له بل سره څه اریکه‎ O, محور له مثبت جهت سره د ,4( زاوبه جوره کري» نو ,0 او‎ 


لری ؟ 


په عمومي ډول د پورتني فعالیت call‏ په لاندي جول بیانوو: 

موازي کرښې» د مساوي میلونو لرونكي دي. 

که چيري دوه مستقیمی کرښې مساوي میلونه ولري» په پایله کی هغه زاوبې چې د × محور له 
مثبت جهت سره ہی جوړوي» یو له بل سره مساوي دي ؟ 


مخال: که چہری د ,۸ مستقیم A(2,5)>‏ او sj В(-6,-11)‏ او د A,‏ مستفيم» د 
(6-,4-)0 او )0(3,8 ټکو څخه تېرشي» د ,۸ او А,‏ کرښې يوه له بلی سره څه اریکه 
لري؟ 


Mag = 
ره‎ = Хү 
о с 
ПЕ او وو سی ہے‎ >m, =m, ->А, |А, 
Е Sam, 2) 
° 3+4 7 


څرنگه چې د A,‏ او A,‏ میلونه سره مساوي دي» نو نوموړې کرښې يوه له بلې سره موازي 
(ce‏ 


А(1,2) 30‏ او В(5,2)‏ یکی د وضیعه کمیاتو په مستوي کی وټاکئ. 
ө‏ هغه مستقیمه کرښه چې له A‏ او 8 ټکوڅخه تېرېږي» رسم کړئ او په ۵ يې ونوموئ. 
هود A‏ مستقیم د × محور له مثبت جهت سره» څه دول زاوبه جوړوي؟ 


د پورتني فعالیت abl‏ په لاندې ډول بیانوو: 
که چېرې A‏ او В‏ دوه ا ختياري ټکي او مساوي ترتیبونه ولري» لکه: В(х,,а), А(х,,а)‏ 


هغه کرنی چې د ۸ او В‏ ټکوڅخه تبرہريء د × له محورسره موازي دي. او ميل یې له 
а-а‏ 


DM = 


صفرسرہ مساوي دی. یعنی: )( = у‏ 
X,—X, ы‏ 


فعالست 


. 


М(3,2) 2»‏ او М(3,5)‏ یکی د وضیعه کمیاتو په مستوي کی وټاکئ. 

ه هغه مستقیمه کرښه چې له М‏ او N‏ ټکوڅخه تېرېږي» رسم کړئ او په ۵ بی ونوموئ. 
ود ٤ A‏ ٹبٹ-. xX Sd S‏ له محور سره خه دول )491 جور وی؛ د А‏ مستقیمی کرشی 
5 میل په ارہ خه وبلای شئ ؟ 


له پورتني فعالیت څخه دې پایلی ته رسہروء هغه مستقیمه کرښه چی د Х‏ له محورسره قایمه 
زاوبه جوره کړي» نش وکولای د هغې میل حساب کرو په دې حال ت کې وبل کېږي چې د ۸ 
مستقیم خط تاکلی میل نه لري. 

مثال: که چېرې د В(5,4) :А(3,4)‏ او С(5,6)‏ ټکي» دیوہ مثلث رأسونه وي» د مثلث 
ډول وټاکئ اوهغه د وضیعه کمیاتو په سیستم کې رسم کړئ؟ 


(Аға مستقیمه کربه د 6 له محور سره موازی 602 نو میل‎ АВ >‹ 2 4,2 jo 


لا با 
و 5-3 "AB‏ 


په همدې دول د BC‏ مستقیمه کرښه د У‏ له محور سره موازي دہ نومیل یې نامعین دی (نه 


دی تعربف شوی). 
ИД 2 an‏ سټپي 
АВ = (5-3)? + (4-4) =4‏ 
BC = (5—5) +(6- 4)? =4‏ 
АС = (6-3) +(6—4)2 =8‏ 
7 ر پو ڪڪ ون 
AB +BC -АС‏ 
په پابله کې: 


څرنگه چې د فیثاغورث قضیه پکی تطبیق کہری؛ نو د د مستقیمه کرنه > a АС‏ 


۸ 
مستقیمی کرښی عمود ده» نو د ABC‏ مثلث قایمه الزاویه 1155 


هغه مستقیمه کرښه چې د × له محور سره موازي او یا د ۷ په محور عمود وي» میل بی 
صفردی. 
هغه مستقیمه کرښه چې د × په محور عمود یا د ل له محور سره موازي وي» ميل یې نه دی 


تعربف شوی.(معین SAS‏ نه دی) 


лө تت‎ 


С(-3,0) «В(0,5) ‹ А(3,0) > 45-1‏ او (5-,1)0 ديوي څلورضلعي راسونه وي: 
الف: د څلورضلعي مخامخ ضلعې يوه له بلې سره څه اربکی لري؟ 

ب: د قطرونو میلونه پیدا کری ؟ 

۲- (3,4)ھ۸ С(3,-4),В(-3,4),‏ او D(-3,-4)‏ ټکی په پام کی ونیسی. 

الف: هغه مستقیمه کرښه چې د A‏ او B‏ له کو خخه تبربرري» له هغي کرښې سره چې د 
ЗЇ С‏ ټکوڅخه تېرېږي» څه اریکی لري؟ ио‏ ۱ 
ب: هغه مستقیمه کرشه چې د ۸ او В‏ ټکو اوهغه کرښه چې د ) او 0 ټکو څخه تېريږي 
څه | ریکه لري؟ | ۱ 

ج: د ABCD‏ خلورضلعی. خه دول خلور ضلعي Yoo‏ 

د: د قطرونو ميل ہی پيدا کړئ. 


د یو پر بل باندې د عمود مستقیمو کرښو میل 


ЕРІДІ څلورضلعي یولوزي دی.‎ ОРОК 
> د لوزي خانگرتیاء‎ = dS 

هغي د رأسونو د مختصاتو په مرسته 

E 


КЕР ۰ 


A, 3‏ او А,‏ دوه مستقیمی کرښی چې میلونه یې IM,‏ 
او m,‏ دي» هغه وخت یو پربل عمود دي چې GUY‏ 


رابطه د هغوی ترمنخ موجوده وي. 1- = ۰1٩1‏ 171 


لومری مثال: هغه مستقیمه کرښه چې د А(7,5)‏ او (8)1,1 او هغه چې د С(0,5)‏ او 
D(2,2)‏ ټکو څخه تېرېږي» له یوبل سره څه اریکه لري؟ 


ў حل: 2 یی‎ 
MB x 1-7 63 
2 1 
Ж йе >> 
CD -0 2 
ШЕШІ: د7777‎ Р لل‎ т 


C(4,4), B(1,3),0(0,0) 29‏ او D(3,1)‏ ټکي» د وضعیه کمیاتو په سیستم کی وښاباست. 


د OBCD‏ شکل رسم کړئ. 
۰6۰ ,0,8 او 100 ضلعو اوردوالی پیداکرئ. 


de‏ و څلورضلعي» څه ډول څلورضلعي ده؟ 

٠س Ge‏ 6ھ BC‏ قطرونه» یو پر بل عمود دي؟ 

پوهېږو چې په يوه مستوي کی له دوو ټکوڅخه. يوازي یو مستقیم تېرېږي» په کوم حالت کې 
له درپو ټکو څخه یومستقیم خط تېرېدلای شي؟ 


1-۰-٢ ۳۳ 


Q,P 4‏ او R‏ ټکي هغه وخت پر يوه مستقیم پراته دي چی د ۳۵ ل 


مساوي وي. 
R‏ 9 
le‏ 
99 مثال: د(8)2,3(,۸)0,1 او С(-1,-3)‏ درې ټکي په پام کې ونیسئ» دا وضیی 
چې دا درې واړه یکی په بوه مستقیمه کرښه پراته دی؟ 4 3+1 
٦ 3 3‏ 2 --------- ۱۱۱ 
حل: د јл АВ‏ عبارت دی له: 2 2-0 АВ‏ 
و را 
АС — Е 2‏ 
1- 1-0- 
= 3=5= 


fe АС>‏ عبارت بے لج E)‏ ود 

څرنگه چې د 46,48 او BC‏ کرښو میلونه سره مساوی دي» نو په پایله کې د 8,۸ او 
С‏ یکی په يوه مستقیمه کرښه پراته دي. 

٥‏ که چېرې د دو وکرښو د میلونو د ضرب حاصل (1-) وي» نو کرښې یو پر بل عمودي دي. 
٭ درې ټکي» هغه وخت په يوه کرښه پراته وي چې د ټوټه کرښو میلونه سره مساوي وي. 


» 0% 
یو 6( 
% 
$ 


С(6,5) 31В(8,3) «А(6,1) 2451‏ کی د بوه مثلث رأسونه وي» دا وښپئ چې 
نوموری مثلث قابم الزاوبه دی او که نه؟ ۱ ۱ 
٦ی‏ لل 1 ی ی ای ما کر سح 
د )0,5( او (2,2) تکوشخه Se Sp‏ یې یو له بل bse‏ 
3 - وه کرښه چې د (2,4) او )7,5( ټکو او بله د (4-,1) او )5-,3-( ټکوڅخه تبربري» 
د دوارو کرشوحالت یو له بل سره بیان کرعخ. 


د مستقیمی کرښی معادله у‏ 


;4 مخامخ شکل کی. د مستقیمی 
ص7 پرمخ es SF‏ د کرښې х‏ 


0 
پرمخ د ټاکل شوبو ټکو د واټن اوترتیب 
ترمنخ کومه اړیکه وبنی؟ 1 
С(4,-4), В(-2,2), А(1,-1)2•‏ او D(-3,3)‏ تکی د وضیعه کمبانو په سیستم کی وټاکئ. 
ه ددې ټکو له تړلوڅخه کوم شکل لاسته راځي؟ 


٭د (۸)1,1 او SY В(0,0)‏ شکل پرمخ پراته دي اوکه نه؟ ولی؟ 

د y=x‏ او y=-x‏ رابطی چې د يوي کرښې پرمخ د ټکو د واټن اوترتیب ترمنخ اریکه 
پوهېږو چې د هرو دوو ټکو څخه چې په يوه مستوي کې پرتې وي» يوازي او يوازي يوه مستقیمه 
425 تبرپرري. اوس غواړو چی د هغې مستقیمی کرښې معادله پیدا کرو چې له دوو اختیاري ټکو 
А(1,3) 2»‏ او (8)3,5 دوه ټکي» د dandy‏ کمیاتو په سیستم کی وټاکئ. 

е‏ هغه مستقیمه کرښه رسم کړئ چې له ۸ او В‏ ټکوڅخه تبره شي. 

ددې لپاره ج چې د( М(х,‏ اختیاري ټکي د ۸8 کرښې پر مخ پروت وي» کوم شرط لازمي Wes‏ 
د AB ЧАМ‏ ټوټه کرښو میلونو له مساویتوب څخه کومه اړبکه لاسته راخی ؟ 


د پورتني فعالیت abl‏ کولای شو په عمومي ډول داسې بیان کړو. 


د هفي Әм gt‏ چي د РАО.)‏ ری له دوو کر شحخه تبره شي؛ داسي په 
У‏ اخ : 
а Д 9‏ 
X— X, X,— X,‏ 


X,)‏ پو د د اغ 
Хү‏ و5 


لومری مفال: د هغی مستقیمی کرښې معادله ولیکئ چې د (۸)3,4 او АВ(2,-1)‏ 


تکوخخه تېره شي 
حل: 70 ۸۳ ھ٘ھ-ھگٹھ 0" ЕО‏ 
چې دوه ټکي یې معلوم وي» لیکلای شو چی: XK. XK K‏ 
у-4 -І-4 у-4 -5‏ 
جج 2-3 x3‏ 
у-4-5(х-3)‏ 


۱ <  ‌پ‎  + 1 


دویم مغال: د هغې مستقیمی کرښې معادله ولیکئ چې د × محور په واټن» د x=-3‏ 
SS‏ او د لا محور په ترتیب د 4 у=‏ ټکي کې قطع کړي؟ 
حل: څرنگه چې» مستقیمه کرښه د × محور په 3- SG х=‏ قطع کوي» نو د مختصاتو 
په سیستم کې» ددې ټکي د تقاطع مختصات )3,0-(>< په همدې ډول» د У‏ له محور سره 
د تقاطع د ټکو د مختصات د وضعیه کمیاتو په سیستم کې )0,4( دی» اوس د يوه مستقیم د 
دوو ټکو پېژندلو په مرسته کولای شوء د مستقیمی کرښې معادله داسې ولیکو: 
بو ە او "۶۶۶ 
х-(-3) 0-(-3)‏ درد K=O‏ 


۷ 4 

= =) و‎ 4(х 3 
ШЕТЕН و‎ 
3у-4х-12 


پونتني 
1-د هغې مستقیمی کرښې معادله ولیکئ چې د(1-,۸)2 او В(3,4)‏ له ټکو خخه تبره شي ؟ 
,2 -د هغه مثلث د AM‏ میانی معادله ولیکئ چې رأسونه يې (۸)1,3 ,(1,4-)8 او С(5,6)‏ وي؟ 


3 -د هغې مستقیمی کرښې معادله پیداکرئ چې د x‏ محور په А(3,0)‏ او د у‏ محور په 


(2-,8)0 کی کې قطع کړي؟ 


د هغې مستقیمی کرښې معادله چي y‏ 


ميل او یو تکی بې معلوم وي 

і" Se 
په مخامخ شکل کې د۸8 میل د موز‎ 
Й له ميل سره څه اړیکه لري؟‎ ۸ 
- ۱ р Ч ووسر ددي وه‎ 
0 7 N N? پرمخ وتاکو د 7777 سل‎ 
لري» ولې؟‎ 


өл Элен‏ د هغې کرښې معادله چې Ы‏ ( ,)۸ او В(х,, у.)‏ دوه يکي ښکاره كوي 


عبارت ده» له: AL 8 ۲٦ У‏ 
25-2 رک از 
با У = У‏ 
٦ :‏ ۶۳۷۶98“ 
0 № 
خرنگه و 2 2 د مستقیمی کرښې میل رانيي» نو پورتنۍ معادله لاندې شکل غوره 
مد 


کوي. у-уі-т(х-х)‏ 
وروستنی معادله» د هغی کرښې معادله ده چې ميل يې (7) او د ( رګ ,»)۸ له نقطي څخه 
لومری مفال: د هغې مستقیمی کرنی معادله ولیکئ چې له (2,3) ټکي څخه تېره اومیل 


be‏ وق 
2 


0 


حل: خرنگه چې د مستقیم ېکرښې ميل اویو ټکی А,‏ شوي دي» نود т(х-а)‏ < 1-0 
معادلی څخه رت 


1 
-3--(х-2 
у a ) 


Ду-3)-(х-2) 
"م٣ بر‎ 
1 - 2ے وج وز‎ 


دویم مفال: هغه مستقیمه کرښه چې د )3,1( SG‏ څخه تېره او د × له محور سره موازي 

وي» ولیکئ؟ ۱ ۱ 

کل خرنکه چې مستقیمه کرښه د × له محور سره موازي دہ y—b=m(x—a)‏ 

نوميل بې صفر دی. په پایله کې بې معادله په لاندي بول ده. ۰ ۰ у-1=0 (х-3)‏ 
y-1=0> y=l‏ 

درېم مفال: د هغې مستقیمی کرښې معادله ولیکئ چې له )3,1( SQ‏ څخه تبره او د y‏ 

له محور سره موازي وي؟ 

حل: څرنگه چې مستقیم د ر له محور سره موازي دی» نومیل 

یې نه دی تعریف شوی (معین میل نه لري)» ځکه پوهېږو چې» 

ددې کرښې پرمخ د هر يکي واټن د (3,1) يکي سره مساوي دی 

چې معادله ہی په دې ډول 3 х=‏ 22 

Ea floes جح‎ SG ED) هقرت سیی‎ асе 

ЕНТ‏ موازي وي؛ عبارت له y=b‏ ِ ده. 


هغه کرښه چې د (a,b)‏ ټکي څخه تبربري او د У‏ له محور سره موازي 69 عبارت له 
v=‏ سره ده. 

څلورم مثال: د A‏ ټوټه کرښې د عمودي ناصف معادله پیدا کړئ چې د (4-,۸)2 او 
В(-2,4)‏ تکوخخه تبره شي. 

حل: د عمودي ناصف د معادلی د پیدا کولو لپاره لومری د AB‏ ټوټه کرښې میل په لاس 
راوړو او بيا د هغې د منخ > AB‏ د منځني SG‏ مختصات په لاس راورو. 


ل کت т‏ 7 و E‏ 
т‏ )2-2 1و 
90 _ بو + و + ۲ 
0,0(-)-,-(- 7 کو یت х,‏ 
را > (х,у‏ 


= ر 5< (0-ج) 1 -0- ار > у-у-т(х-х)‏ 


4+ + 


[- د هغې مستیمی کرښې معادله پیداکرئ چې میل بی 4 او بر محور د 3 په ټکي کې پرې کری؟ 
2 د هغې مستقیمی کرښې معادله پیداکرئ چې د (4-,۳)5 SG‏ څخه تبره او میل بی2- وي؟ 
3 -د 0= 7 - 4 + 3 معادله کې» د مستقیم میل او د ۷ له محور سره بی د تقاطع ټکي پیدا 
tte‏ . 


د مستقیمی کرښې عمومي معادله 


درا و وا ء وا و ہا څلورکرښي» نسبت 
بو بلې ته» کوم وضعیتونه لري؟ 


ديوي کرښې الجبري معادله د هغه ټکي د مختصاتو اریکه چې په مستقیمه کرښه پروت دی 
راښيي» په عمومی دول د يوي مستقیمی کرښې معادله په لاندې ډول بیانوو: 


په معیاری یا سټنډرډ دول» د Sy‏ مستقیمی کرښې معادله په لاندې دول ده. 


جح کے یا 0= ۲+ رط + نه ۰ ,9 او с‏ حقیقی عددونه او 0 ۶ جا دی. 


په پورتنۍ معادله کې = د کرښې میل او == ۵ ر له محور سره د تقاطع Si‏ بللکېږي؛ 

نو وبلای شوچی د هرې کرښې معادله؛ په بوه مستوي کې په GUY‏ ډول دہ: 

у 1‏ چې 11 د مستقیمی کرښې میل او / د ‏ محور سره د تقاطع ټکي یا ترتیب دی 

په عمومي ډول» هره خطي اریکه» د × او ر له جنسه چې په هغه کې د × او у‏ توان یو وي» د 
فعالست 


“ 


د 3 + 2 آو у=х=2‏ دوې مستقیمی کرښې» د وضیعه کمیانو په مستوي کی رسم کړئ. 
٥‏ د هریوه مستفیم ميل پیداکرئ. 

٭ دا دوي کرښې يوه له cb‏ سره خه وضعیتونه لري؟ 

له پورتني فعالیت پابله په لاندي دول بیانوو: 

که د دوو کرو میلونه سره مساوي نه وي» نوکرښو Шен‏ پرې کړې ده. 

په عمومی دول که د 0= » + # + ہو او 0= وه + بر + ره دو ې کرښی يوه بله 
قطع کړي. نو میلونه یې سره مساوي نه دي» له دې څخه داسی پایله په لاس راخي. ۱ 


a a a b 
"ھ8‎ 9 ۹ ۶۵ 


ود -—3x+y—-5=0‏ او ӨХ-2у-1-0‏ مستقیمی کرسی؛: د قایمو وضیعه کمیاتو په 


مستوي کې رسم کړئ. 


٭ دا دوې مستقیمی کرښې» نسبت يوه بلې ته څه حالت لري؟ ولی؟ 

په عمومی ډول» د 0= ax +b y+‏ او 0 = ره + ,0 + × دوه مستقیمی کرښی» هغه 
وخت موازي دي چی میلونه بی سره مساوي وی له دې ځابه دا abl‏ په لاس راخی چی د هغوی د 
متحولینو د ضریبونو ترمنځ؛ لاندې اریکە موجوده ده. a а, 5 7 ۸ а‏ 
: ته وط b, 6, a,‏ 

А 7:‏ ۰ 9 وم - а 6 а‏ 
ене.‏ ایک وی په دې لت کي ری بر بر 

2 1 2 


لومری مثال:د 5- = 3х+4у‏ او 3у--І‏ - 4 د مستقیمو اریکو؛ » نظر یو بل ته بیان کړئ. 
حل: د دو و کرو د معادلانو له ثابتوضریبونو څخه په گټې اخیستنی سره لروچی: 
a‏ 4 < بط 55 П‏ 


دم 4 3. ۸ .= ہہ 


2 


RQ 
М 

1 

4 


2- نک ъа ӯ‏ شش pap‏ > د تھا 
Ue‏ ی 3- نو 7 نود yep‏ 
2 


4 

یو پر بل عمود دي. 

ڈوم مثال: په GUY‏ معادلوکی > К‏ عددي قیمت داسی وتاکئ چې مستقیمونه له پوبل 
سره عمودي وي" 0 - 3+ ر6 -پرد !3 1-0-ر3+م] 

kx + Зу -[1-0 2х - 6|7 +3 - 0 


a,.a,+b,.b, 0 
2:k+(-6)3=0 >k=9 


حل :د عمودیت شرط څېرو: 


oo + 
Є % 


4х+3у-1=0 2-1‏ او 8х%6уғ5-0‏ کرښوحالت» یوبل ته بیان کړئ. 
4х-2у%5-0 38х-4у-10-05-1‏ کرښو حالت یو بل ته بیان کړئ. 
3-3 0= ر +(1+)) او 2х-3у-5-0‏ معادلوکې د ‏ قیمت داسې وټاکئ چې 
کرښې يوه له بلې سره موازي وي. ۱ ۱ ۱ 


د خطي Soleo‏ سیستم 


y (System of liear equation) 
5 1 2 
А 

8082 

ҹ̧у І 
=== مختصات» اس‎ SGP شکل ته پام وکړئ» آباد‎ 

د کرښو په دواړو معادلو کې صدق کوي؟ “ D4‏ 
A‏ 


٭ دا کربی نظريوي بلې ته څه اریکی لري؟ ولی؟ 

٭ پورتنۍ دواړه کرښې» د وضعیه کمیاتو په سیستم کې رسم کړئ؟ د رسم شوبو کرښو تر منځ 
په پورتني فعالیت کې لیدل کېږي چې د هغو دوو کرښو میلونه مساوي نه وي» یو بل د P‏ په 
يكي کي قطع كوي 

خرنگه چې» تقاطع ټکي د دوار وکرښو په مخ پرانه دي» نو د هغه SG‏ مختصات. د کرضو په 


معادل و کی صدق کوي. که د تقاطع د ټکي مختصات. په PLY)‏ وښیو» نو 5+ 3- у=‏ 
او у-4х-2‏ معادلو خخه لیکلای شو چی: 


1 2 498 ۶ 3 8٦ 
Ms 
ا‎ 


د کرښو په معادل وکی؛ د × قیمت په وضع کولو سره د ۷ قیمت په لاس راورلای شو: 


رو 9 4ص لد ۶ > رز 


نو د تقاطع ټکي مختصات عبارت دي له (۳)1,2 په پایله کې وبلای شو چې Р(1,2)‏ 


ہے 7 ال 
ټکی داسې ټکی دی چې په دواړو معادلو کی حقیقت لري چې د : 


у= 37 5 


معادلو د سیستم حل دی. 
© مخامخ» د خطي معادلو سیستم په پام کی ونیسئ. حر 
а, С, ра ©‏ وبا او с,‏ د څه په نامه بادبری؟ ББС РРО І‏ 


* په پورتنیو معادلو کې x‏ او ۷ ته څه وبل کېږي؟ 
LI e‏ ددې دو وکرښو د تقاطع د ټکي. د مختصانو د سیستم یو حل کبدای 


د خطي سيستم د حل لپاره د (1) سیستم داسې لیکو چې په هغه حالت کې : او Ь,‏ د 


صفر خلاف وي. 
0 0 
а С‏ 
ا در 
р, р,‏ 

نو لاندې درې حالتونه لرو: 


1 - که چېرې» د دو وکرښو میلونه سره مساوي نه وي» نو داکرښې يوه او بله» په يوه ټکي کې 
сы‏ تی 
2- که چيري د کرښو میلونه سره مساوي وي خو د У‏ محور بی د تقاطع يکي سره مساوي نه 
وي» نو هغه وخت دا دوه کرښې سره موازي دي. 
3- که چبري د کرشومیلونه او د محور سره د تقاطع يکي مساوي وي» نو بيا هغه دوه کرښې 
سره منطبق وي. 
لومری مفال: د لاندي خطي معادلو سیستم حل کری: 
f‏ 1 + بز 

ات 

حل: د دې سیستم د حل لپاره» نوموری سیستم په دې دول لیکو: 


у=1-х ->у--х-7 
-о- рео 


لیدل کېږي چې د پورتنی وکرښو د معادلو میلونه» 1- او 2- دي» څرنگه چې د دوو خطونو 
میلونه مساوي نه دي» نو کرښې يوه او بله په يوه يکي کې قطع کوي چې د تقاطع د يکي د 
مختصاتو د پیدا کولو لپاره په لاندې دول عمل کوو: 

=) ٥ 


2 << وه I‏ 
د کرښو په يوه معادله کي د × پر خای د 2- په وضع IS‏ سره لرو چی: 


y=-x+7 
у= 2 cr 7 -» y=9 


نو (2,9-)د کرښو د معادلو د سیستم حل او د تقاطع GE‏ دی چې په شکل کی لیدل 


کېږي. y‏ ۱ 
x 7‏ = 
х+у= 1 TD‏ 
x |0 |5/2‏ 
Fis oe‏ ٦٤ھ‏ 2۶ 
دویم مغال: د لاندې خطي معادلو سیستم حل کړئ. 5 = 04-7 
حل: لومری معادلې په لاندي دول لیکو: бу--бх--12‏ 
у--х-5‏ 
لپ 
с 6 6‏ 
у--х-5‏ 
2 0 < 7 


خرنگه چې د دوار و کرو ميل 1- دی په پایله کې کرښې په خپل منخ کې موازي دي او يوه 
ab‏ نه قطع کوي» یعنی د موازي کرښو د معادلو سیستم حل نه لري. 


درم مثال: د لاندې خطي معادلو سیستم حل کړئ. 


حل: لومری د معادلاتو سیستم په لاندې ډول لیکو: 


77ت ر 
YA 4‏ 
7 | 0 اد oe‏ 
у=-х+7 yl7 | 0‏ 
x| O| 7‏ = 
7I0‏ لر y=-x4+7‏ 


ليد ل کېږي چې د کرښو ميل او د په محور د تقاطع ټکي سره برابر دي» نو دواره کرښې سره 
منطبق دي» په دې حالت کې کرښې دب رگد ټکي لري» په پایله کې د د خطي معادلو سیستم 


ډېر حلونه لري. 
که сира сва‏ حقیقی عددونه × او У‏ مجهولونه وي» په دې حالت کې د 
کت ака‏ 

с FT 7‏ - را درو 


٥‏ که چېرې کرښې» يوه او بله په يوه يکي کی پرې کړي» معادلې یو حل لري. 
* که چېرې کرښې يوه له بلې سره موازي وي» معادلې حل نه لري. 
٥‏ که چبري کرښې یو پر بل منطبق وي» معادلې یې ډېر حل لري. 


د لاندې خطي معادلو سیستمونه حل کری: 
-2х--5 3х-2 = =X 3‏ 
7 3 2۳ 94 
y=4x-3 3х-у-2 y=2x-1‏ 


4) 9ئ ھ2‎ 5) 4х-у=6 6) 3х-у=6 
= "۱۹۹ 777067 —6x+2y=-10 


د خطي معادلو سیستم حل» په تعويضي 


لاره 
4۰-1 < ېې 
71 0 
چو کی y= -X аа‏ 
د × مجهول عددي قیمت» ستاسو په نظر 6 4)5( — . 


ө‏ د بوه مثلث د دوو زاویو مجموعه» ”100 او د تفریق حاصل یې» 20° دی » الجبري معادلې 
٭ په لاس راغلي فیمتونه. د معادلانو په سیستم کې وازمایئ؟ 

له پورتني فعالیت څخه د مسألې حل او د خطي معادلو سیستم د حل لارہہ په لاندې ډول 
Із‏ 54 

سی 


حل: که چېرې د مثلث زاوبې په 4 او В‏ ونوموو پورتنۍ عبارت د الجبری معادلو په بڼه 


دا : :کیہ 
سی لیکو 1 SMOG? ences recone‏ و" 
А-В-20 222222222. П‏ 


د 2 زاوہی قیمت» د : )24 له جنسه» له لومړۍ معادلی څخه په لاس راورو 
А-100:-В‏ دا قیمت په دویمه معادله کې د ۸ په عوض وضع کوواو معادله حلوو: 
-B-B=20° ->-2В--80% >B=40°‏ 100° 
اوس د В‏ کت د خطي معادلائو په سیستم کي وضع 9S‏ د А‏ قیمت په لاس 
راخی: 7 A‏ 
А-В= 20° ”‏ 


A-40° =20° А =20° + 40° = A=60° 


ڈوم مثال: لاندې د دوه مجهوله معادلو سیستم حل کړئ: 


2x+3y=0 
3x+2y=10 


حل: لومری د يوه مجهول قیمت: د بل مجهول له جنسه» ديوي Soles‏ څخه په لاس راورو 
8۹ دوم 
;35 - رت سر зараре‏ 


3х+2у=10 3 
3 بے وت‎ 
3) y)+2y =10 
2 3 
9 rang) 
——y+2y=10 
7 x = —3(-2) 


-5у-20 ->у--4 


د دوه مجهو له لومړۍ درجو معادلو سیستم د حل لپاره» په لاندې دول عمل کوو: 

٭ د يوه مجهول قیمت. د بل مجهول له جنسه. د یوی معادلې څخه په لاس راوړو او هغه 
په بله معادله کی د هغه په عوض وضع 335 5 

٭ په لاس راغلي یو مجهوله لومړۍ درجه معادله حلوو او د مجهول قیمت په لاس راورو. 
په لاس راورو. ۱ 

٭ په لاس راغلی قیمتونه د سیستم په معادلو وضع کو و که سم له لاسه» په دوارو معادلو 
کی يې حقیقت ولري» د معادلی حل سم او پرته له هغه» د معادلی حل نه او سم نه دی. 


а+2р= 2‏ وا 13-27 DL‏ زر 
)3 )2 )1 
x+y=6 бх-у-10 2a—3b=25‏ 
3 5 5 
2x 1 yt2_, 3 жу 6‏ 
در د )6 y‏ )5 4 3 )4 
E‏ | 2 ار دس رز 


3 3 х у 6 2 


د خطي معادلو د سیستم > د افنا په لاره طريقي )256 ye ot Уу‏ 


iy = 2‏ و 
حمیراء زحل ته ووبل: که ته خپلې پیسی 
ما ته راکرې» زه د 15 افغانیو څښتنه 9 
کېږم» زحل حمیرا ته ووبل: که ته د خپلو X=:‏ 
پیسو درېمه برخه ما ته راکری؛ زه د د افغانیو 
3 25 7 02 تمحر yJ‏ 
څښتنه کېږم» هره بوه څو افغانی لري؟ 
٭ د معادلو یو سیستم ولیکئ چې دوه معادلې او دوې مجهوله ولري؟ 
٥‏ نوموری سیستم؛ د گراف په مرسته حل کړئ. 


٥‏ نوموړې معادلې» په تعوبضی طریقه حل کړئ. 
٭ ایا بله طریقه شته» چې نوموړې معادلې پرې حل شي ؟ 


يوه بله لاره چې د دوه مجهوله معادلو سیستم پرې حلولای شو د افنا طریقه یا لاره ده چې په 
مثال: د 0 | معادلو دا 1 К‏ حل کړئ. ооооооробосооё І‏ ساسا 


حل: لومری معادلو ته داسې بدلون ورکوو چې که هغوی خوا په خوا سره جمع یا تفریق کړو. 
نو له مجهولونو څخه یو مجهول افنا یا له منخه У‏ شي» که د × مجهول وغوارو چې افنا یې 
کرو د لومری معادلي دواړه خواوې» د دویمی معادلې د × په ضریب یعنی(3) کی ضربوو او 

د دویمې معادلي دواره خواوي. > لومری doles‏ د × په ضریب یعنی (/) کې ضریوو. 
۶٣‏ دوو 205 = 57 + 7 
35х-14у= 49‏ >= سد 

په لاس راغلي معادلې چې په هغه کې د × ضریبونه مساوي دي» یو له بل څخه تفریقوو. 
Эре) = AS‏ 

35х- 2у- 49 156 
е es ۲ 

39у =156 


د ل په لاس راغلی قیمت» د سیستم په یو معادله کې وضع کوو» تر څو د بل مجھول قیمت 


په لاس راشي 
رخ 0808ھ 


رک 54-19 = AAS)‏ = 
|— = رو ع ۶ 
حل: لومری یو مجهول له منځه وړو» لکه: У‏ نو لومړۍ معادله» په 3- کې او دویمه معادله 
5-34 ضربوو» په لاس راغلي معادلی خوا په خوا سره جمع کوو: 


3x+2y=4 = ہہ‎ (2 3 2)%2у ӨЛ ات‎ 
2х-3у=-1 | ج‎ 4хұбу-а 3 
د‎ ау Мем 
шы 74 ЕЕЕ 1 5 
_10 22 11 
۸ کڪ‎ 
2 ڪڪ << ڪڪ‎ 
ee) ig ЕЕ 


د دوه مجهوله معادلو سیستم د افنا په طریقه داسې حلوو: 

* هر مجهول т‏ هغه افنا کړو» د هغې ضریبونه په پام کې نیسو. لومری معادله د 
دویمې معادلې د افنا شوي مجهول په ضربب کې او دويمه معادلهء د لومړۍ معادلې د افنا 
شوي مجھول په ضریب کی ضربوو. 

* په لاس راغلی معادلې يوه له بلی څخه تفریق ؛ با جمع کوو چې د يوه مجهول قیمت په 
لاس راځي» دا په لاس راغلی قیمت د سیستم په يوه معادله کې وضع کوو چې د بل مجهول 
قیمت په لاس راځي. 


د معادلو لاندي سیستم د افنا په طریقه حل کړئ. 


x+y=3 +y=-39 +2y=2 
1) ж [eee оа 
2 - у= 10 х-у-9 х-4у =1 
23925 
+x-1=0 10х+3у = 26 
247 7 54774 И и 
3,10 18 ر مھ"‎ ۰ ٣ 8x+3y=18 


د خای بدلون,تضیرمکان 


(Transformation) 


دول یووالی وينئ؟ 


(х,у) 45 x,y) 


په مخامخ شکل کی کوم توپیرونه او څه ډول یووالی وینی؟ 

e‏ د B(-2,3), A(1,2)‏ او С(2,-4)‏ يکي د وضیعه کمیاتو په سیستم کې وټاکئ. 

٭ ددې ټکو د × په مختصه باندې» ٢‏ واحد ور زباتکړئ. 

٭ په لاس راغلی ټکي» د وضیعه کمیاتو په سیستم کې وښيئ. 

په پورتني فعالیت کې ولیدل شول چې هراختياري یکی (х,у)‏ په يوه مستوي کی کولای شو 
у)‏ ,2 + ) ټکي ته په دې دول بدلون ورکرو په دې حالت کې وبلای شو چې په لاس 
راغلی ټکی د راکړل شوی ټکي څېرې یا تصوبر د (,2 + ) تر بدلون GUY‏ دی هغه 
اریکه چې د مستوي د هر ټکي د وضعیه کمیاتو په مستوي کی يوازي او يوازي» يوه نوي Ni‏ 
ته نسبت ورکړئ په مستوي کی د خای يا ټکي بدلون بلل کیږي. 

لومری مثال: د )4,1( D(1,2),‏ او С(2,4)‏ ټکو څېرې یا تصوبرہ د لاندې بدلون 
پر بنسټ د وضیعه کمیاتو په مستوي کی په لاس راورئ. 


а: (x,y) رجگ‎ ь: (х,у) رک ےت‎ 
С“ СР НЕЯ х) 0: (x, y)—* (x42, у+3) 


حل: ٤٦٣٣٣٣٣٥‏ 
٥‏ د y)‏ ,)و رر (x,‏ تربدلونی لاندې لرو چې: 
Т(4,)- (—4,1)‏ 
Тй,2)-(-1,2)‏ 
T(2,4) =(-2,4)‏ 


جا: د (х,у)--Ж(х,-у)‏ تربدلون لاندې لرو چی: 
R(4,1) = (4,-1)‏ | 
Rd,2) = (1,- 2)‏ 

К(2,4) = (2,-– 4) 


Т, 
تربدلون لاندې لرو چی:‎ (х,у) —Э(у,х) د‎ € 


М(4,1)-(1,4) 
М(1,2)-(2,1) 
М(2,4)-(4,2) 


Gy) 80‏ تربدلون GUY‏ لرو چی: 1 
(6,4) > (5)4,1 ۱ 
)3,5(-)5(1,2 
)4,7(-)5(2,4 


په پورتنیو مثالونوکی بودلای شو چې د خای په بدلونونو سره د ټکو ترمنخ واټن» توپیرنه 
د مثال په ډول: که Т(с)-с‏ او "۳ = T(E)‏ وی نو ۳/0 = ۳0 ده. 

هغه بدلونونه چې د ټکو ترمنخ واټن ساتی» ایزومتری Sh (Usometry),‏ کېږي. 

که یوشکل د ایزومتري په دول خپل GE‏ بدل کړي» نو د اصل څېرې یا شکل سره انطباق 


منونکی دی. 


жә مر(‎ 


اپ 71 1 ار بل او )3,3( 354 تصوبر د لاندپنیو بدلونونو بر بنسټ د 


وضیعه کمياتو په سب سیستم کې په لاس راوړئ. 
а: (х,у)--(х-і,у--2) а: (х,у) ——(0,у-2)‏ 
b: (х,у) —2»(2х,у) е: (х,у) (3х -1,у+2)‏ 


с: (х,у) — 107 


انتقال В‏ 
(Translation)‏ 
په مخامخ شکل 5 د be ABC‏ ات 
چې په مستوي کی بی له لومړي С ade‏ 4 
دوم cto‏ ۶۰ھ 
دی»تاسوکولای شئ چی ددې حرکت د 
خای بدلون شرح کرین؟ | 


فعالت 


. 


е‏ د وضیعه کمیانو په مستوي کې د АВС‏ مثلث رسم او مختصات بې ولیکی. 

و АВС‏ ملت له محور په مثبت جهت. د (2) واحد په اندازه اود У‏ محور په مثبت جهت 
د (1) واحد په اندازه حرکت ورکری, نو یو حاصل شوبو ټکوته А!‏ ,۴۲ او ") ووایئ. 

зе‏ 3,۸ اون یکی يو له بل سره وتړئ او د АВС‏ او A'BIC!‏ مثلثونه. د اضلاعو د 
اوږدوالي اوظاهري شکل له مخې پرتله کړئ. 


که چېرې» د يوه شکل ټول ټکي په يوه AG‏ جهت(لوری) او یو واټن حرکت ورکرو په لاس 
راغلی شکل له لومړی JRE‏ سره انطباق منونکی دي» دې حرکت ته انتقال وابی او هغه په 
دي دول بودل 55 Т(х,у)-(хай,у-К)‏ 

په داسی حال کی چی k shh‏ حفیفی عددونه دي. 


لومری مشال: د 0(1,-5),С(0,0),В(3,4), А(2,-1)‏ او Е(-3,2)‏ یکی د وضیعه 
کمیاتو په سیستم کې د (2 +[,1- T(x, у) = (х‏ انتقالي رابطې په اساس وښيئ. 

حل: لومری راکرل شوې Ni‏ د وضیعه کمیاتو په سیستم کې وښيئ اوبیا هغه ټکی چې د 
у) = (х -1, 7+ 2(‏ ,»)1 اریکی خخه لاسته راخي په اس راک 


А(2,-1),Т,(2-1,-1%2)- (1,1) 
BG, 4,Т,(3-1, 4+2( > )2,6( 
C(O, 0),T.(0-1 , 0+2)=(-1,2) 
D(1 ,—5),T,(1-1 ,-5+ 2) =(0, –3) 
E(-3 ,2),T.(-3-1 ,2+2) =(-4, 4) 


په پورتتي مثا لکې» د ټکو لے تړلوڅخه د شکل خبره لاسته راځي» لیدل کېږي چې د 
DD', СС', ВВ', АА'‏ او БЕ‏ يو له بل سره موازي او مساوي دي. 

دویم مثال: که چېرې C(6,5), B(8,3), A(6,1)‏ او D(4,3)‏ ديوي مربع راسونه وي» هغه 
د وضعیه کمیانو په سیستم کی تردي (2- 5,۲ ) = T(x, y)‏ اربکی لاندې رس م کړئ. 
الف: د مربع د اضلاع گانو اوردوالی اوتصوبر» نظر یوبل ته پرتله کړئ. 

ب: د مربع د اضلاع گانو ميل اوخبره بی» نظر یوبل ته پرتله کړئ. 


> د ABCD‏ منطقله مربع ترانتقال GLY‏ د 0 خلور ضلعې ده. 


A(6,1),T, =(6-5,1-2) > A'=(1,-1) 
B(8,3),T, =(8-5,3-2) => В'= (3,1) 
C(6,5),T. =(6-5,5-2) ->С-(1,3) 
D(4,3),T, =(4-5,3-2) ج‎ р'= (1,1) 


د (الف) او (ب) جزونو د زده کوونک وکورنی دندہ دہ. 
انتقال یو ايزومتري رابطه ده. 


oo 4 

لوب 
is У‏ 
% 


O(2,5) «М(2,-5),М(1,-1) 245-1‏ او Р(3,3)‏ يوه خلور ضلعی وي» خلور ضلعی 
او د هغې تصوير تر دې رابطی GY 1), у) = (х +9,—у)‏ رسم کړئ. ۱ ۱ 
٢‏ که L(7,0),1(5,0)‏ او (0)5,3 د oy‏ مثلث رأسونه وي» مثلث او د هغې تصوبر باخہرہ د 
 (х,у)-(-у%3,х-3)‏ بدلون پربنسټ رسم کړئ. ۱ 


انسکاس 
(Reflection)‏ 


د کاغذ پران څېرې ته پاملرنه وکړئ» 
ستاسو په نظر دا کاغذپران نسبت کوم يوه 


قطر ته متناظردی ؟ 


* د يوي صفحې په نيماب يکي وشکل رسم کړئ. 

© د شکل کرښې په داسي رنگ رسم کړئ چې 
په کاغذ کی ژر جذب نه شي. 

٥‏ کاغذ په منخ داسی قات کری چې د قات شوي لیکی 
يوي خوا ته شکل پروت وي. 

е‏ صفحه خلاصه کړئ» ووایئ چې کوم شکل د اصلي 


شکل مخامخ پروت او د دوی ترمنخ خه توپیر دی؟ 


© ریت 


که چيري د Р‏ شکل یا خيري هر ټکی» د ' شکل ياڅېرې په هر ټکي کې داسې بدل شي 
چې د P‏ شکل یاغیري د هر ټکي واټن» نظر ۸ محورته Plo‏ د شکل د هر يكي واټن 
سره مساوي وي» دې بدلون ته نظر А‏ محورته انعکاس وابی ي او A‏ محور ته» د انعکاس 
محوروايي. 

لومری مثال: که چپري د С(5,4) В(6,2), А(2,0)‏ او (10)1,2 ټکي د oy‏ مستطیل 
رآسونه وي» د وضیعه کمیانو په سیستم کې مستطیل رسم» څېره او تصوبر بی نظر x‏ او у‏ محورته 
رسم کړئ. 

حل.که چيري د ABCD‏ مستطیل خبره نظرد У‏ محور ته رسم کرو په دې حالت کی يوازي 
: 7 تحت ی په (—х)‏ بدليري او که رک خبره یا تصویر یی نسبت × محورنه رسم کرو 


يوازي د У‏ مختصه یې» په (-у)‏ بدلیږي» لکه خرنگه چې په شکل کی لیدل کیږي. 


T(x, у) = (х,у) З‏ لبردونه» نسبت У‏ محورته بو انعکاس دی: 
Т(х,у)-(х,-у) 5‏ لبرردونه» شت محورته یو انعکاس 23 
Т(х,у)-(х,у) ۰‏ لېږدونه» نسبت y=‏ مستقیم ته یو انعکاس دی. 


1+ ٩ ٢ل‎ 


1- که В(7,1),(А(3,1)‏ او СО»)‏ د يوه مثلث رآسونه وي» مثلث او د هغی تصوبر با خہرہ د 
GUY‏ ورکرل شوبو د انعکاسی اړیکو پر بنسټ رسم کړئ. ۱ 
а: R\(x,y)=(-x,y) Б: R,(x,y) =(x,-y)‏ 

с: Кұ(х,у)-(у,х) а: R,(x,y)=(-y,-x) 
ديوي مربعې رأسونه وي» مربع‎ П(2,-3) او‎ С(-3,-5),(В(-5,0), A(0,2) که چېرې‎ -2 
انعکاسی اریکی پر بنسټ رسم کړئ.‎ ROG у) = او د هغې تصویر د(-,×-)‎ 
د باخبره»‎ АВС, رأسونه وي‎ лоро C(5,1) او‎ В(3,-2),(А(1,4)2-4 
نسبت لاندې کرښو ته:‎ GLY تر انعکاس‎ 
oe АВС رسم کړئ او په‎ + 2-0 ۰ 


A 
یې ونوموئ.‎ A"B"C" رسم کړئ او په‎ J13 0 ө 


دوران 
(Rotations)‏ 


په مخامخ شکل کې د АВС‏ مثلث په 
مستوي کی حرکت کری او د АВС‏ 
نوی خای بی نیولی دی تاسې کولای شئ 
د دې ډول بدلون حرکت شرح کړئ؟ 


مخامخ مدل د ماشومانو د لوبو د خرخ دوه بېلابېل ځایونه راښيي. 

0 شکل خخه لیدل کېږي چې А‏ د SG А‏ متناظر او 

B'‏ د 8 يكي متناظر دی د ۸0,4 او BOB'‏ زاوبې اندازه 
0 

کړئ او يوه له بلې سره پرتله کړئ؟ بے 

٭ اوس د څرخ د خوکی په لومړي خای Nin‏ وتاکئ اوهغه په 8 O‏ 

Р‏ ونوموئ. 

هد ټکي متناظر ټکی» د څوکې په دوبم خای کی پیدا کړئ 

او هغه ظ ونوموئ. 

هد POP!‏ )491 اندازه کړئ. 

د پورتني فعالیت په پام کې نیولو سره» دوران په مستوي کی د لېږدونې په عنوان داسې 

تعریفوو: 

که یوشکل په يوه مستوي کې د يوه ټاکلي يکي په شاوخوا د 0 زاوبی په اندازه دوران وکړي 

ټول تکی بی د 0 زاوبې په اندازه دوران کوي» په دې حالت کې» د 0 ثابت ټکی د دوران 

مرکز اود » ثابته زاوبی ته د دوران زاوبه وابی. 

مغال: د og С(5,2) 3 В(5,0), A(2,0)‏ مثلث رأسونه دي» د وضعيه کمياتو په مستوي 


А 
д مثلث او د هغه څېره يا تصویر لاندې تبدیل ورکړ شوبو اریکو په اساس رسم‎ ABC کی د‎ 
بيا هریو بدلون تشریح کړئ.‎ 


А! 


R(x, у) -(у,-х) G R, (x,y) =(-x,-y) = R(x, у) 5 (—x, у) الف:‎ 


حل: 


رڅېره رتصویر ټکی 

(х,у) ۶۶ ۱۱۲ 
лоолор ор: 
77077 70 ص-‎ 9 7 
O Cea Cem ees) 


شکل کی لیدل کېږي چي 3 ,۸ ,رک او К,‏ بدلونونه» د وضعیه کمیاتو د مبدأً په مرکز 
دورانونه» په ترتیب د 1809909 !4 270° زاوبوسرہ دي. 


К(х,у)=(-у,х) К(х,у)=(-х,-у) К(х,у)=(у,-х) 
دوران مرکز )0,0( د دوران مرکز‎ (ДІЛ ددوران مرکز‎ )0,0( 
د دارن زاوبه 180 ددوارن زاوبه 90 د دوارن زاوبه‎ 270 


В(6,-2)А(0,0) «5-1‏ او С(7,1)‏ د oy‏ مثلث رأسونه وي. 
الف: د (х,у)-(-у,х)‏ ۸ ترتبدیل لاندې د ABC‏ مثلث شکل اوتصویر رسم کړئ. 


ب: د مثلث د اضلاع گانو اوردوالی د هغه له تصویر یا څېرې سره پرتله کړئ. UT‏ دا دوران یو ایزومتري 
% 
دی! 


С(5,6),В(7,2),(А(-1,-2) 5-2‏ او Г(-3,2)‏ دیو مستطیل رأسونه وي. 


الف: (х,у)-(-у-х)‏ ۸ تر دوران لاندې مستطیل او د هغه تصوبریا خبره رسم کړئ. 
ب: د مستطیل د اضلاع گانو اورردوالی او مساحت» د هغه له تصوبر یا خہري سره پرتله کړئ. 


د دربم خیرکی لندیز 


٭ په يوه مستوي کې چې دوه افقي اوعمودي محورونه یو بل په عمودي توگه قطع کړي» د وضیعه 
دا > سیستم په نامه يادبرري. 

٭ د وضیعه کمیاتو په سیستم کې افقی محورته» د فاصلی یا واټن محور اوعمودي محورته. د 
ترتیب محور او د تقاط ټکي ته بې مبداً وايي. 

هود A‏ او B‏ دوو ټکو تر منخ واټن» د ( و - رن + 2(×- y(K,‏ = ۸ اریکی خخه 
لاسته راخي. 

٭ ديوي کرښې د منځ SG‏ مختصات د پت 


е‏ هغه کرښه چې دل aa‏ درو دد هبار ړو شي دی 


)۸ څخه لاسته راځي. 


9 کم سای ی ون ی 


د هرې مستقیمی کربی ميل د 22-2 = م له اریکو څخه لاسته راخي 


ان د ووك 
о‏ د هر مستقیم خط (ee‏ په هغه زاوبی پوري wb eg‏ چې مستقیم یې د × محور له مشت 
جهت سره جور وي. 
٥‏ هر مستقیم؛ چې د × محور د مثبت جهت سره حاده زاوبه جوره کړي» میل یې مثبت ا وکه 
متفرجه زاویه جورهگري؛ میل بي منفی سه 
ө‏ موازی مستقیمونه» د مساوي sighs‏ لرونکي دي. 
٭ هر مستفیم خط چې له × محور سره موازي وي» ميل یی صفر او هر مستقیم خط چې د 
× پر محور عمود وي» ميل یې نه دی تعریف شوی. 
٭ دوه مستقیم خطونه هغه وخت یو پربل عمود دي چې د میلونو د ضرب حاصل ہی (1-) و" 
е‏ درې يکي هغه وخت په يوي کرښې پرانه دي چې د هر قطعه خط میلونه یې سره مساوي 
وي. 
е‏ د وضیعه کمیانو په مستوي کی د يوه يکي هغه اریکه چې يوازي او یوازي يوه نوي يکي ته 
نسبت ورکړي» يوه لېږدونه یاتغییر مکان بلل کیږي. 
е‏ چېرې دیوہ شکل ټولو ټکو ته» په يوه ټاکلي جهت او يوه واټن کی حرکت ورکرو؛ په لاس 
راغلی شکل له لومړي JRE‏ سره انطباق منونکی کی ار MESES poe‏ واي 
٥‏ که په يوه مستوي کې یوشکل د يوه ټاکلي ټکي په شاوخوا د ee‏ یم 
ټول ټکي بې په عین زاوبه دوران کوي چې دې حرکت ته دوران وابي. 


د درہم خبرکی پو ښتنې 


٭ په لاندي پوښتنوکې هرې پوښتنې نې ته څلورځوابونه ورکر شوي دي» سم ځواب وټاکئ. 
[- د دوو عمودي کرښو د میلونو د ضرب حاصل: 


(а‏ )1( دی. (б‏ صفر 16-4 оо (С‏ دی. auld‏ یو دی. 
2- د مستقیمی کرښې معادله چې له У‏ محور سره بی د تقاطع یکی او میل بې ښکاره وي» عبارت له: 
(д) у= тх+р (с у= (Ы у= тх+с(а‏ سے ور 


-× 

3- د هغې کرښې معادله چې دوه ټکي یې ښکاره وي» عبارت له: 
٦ (С VS нь ПЕ‏ یی YE‏ 
X2 - ۲ Ху эту Х;‏ 


A(0,y,) 5-‏ او ٠‏ 0 دوو ټکو د منخني يکي مختصات عبارت دی А)‏ 
а 0) (а‏ تاذ پر 0b‏ ط کو /۸ 2296 1 M(0,0) (4 м(о,7‏ 
анз ТҮГЕ:‏ مختصات عبارت دي له 
(a‏ (م, M(0,0) (d M0) (c Me", 0) MAT‏ 
6- د ۸ او B‏ دوو ټکو ترمنخ واټن» عبارت دی له: 
а‏ "ور مه Боут аве‏ 
٥٤‏ و) + АВ= (х, +у,)‏ 4 بر ون + )4-4( = 
7- د يوه ټکي او د وضیعه کمیاتو د مبدأً ترمنځ واټن» عبارت دی له: 
+x, (а‏ دل = АВ‏ د ر + رل = 
٤1471 (а A Sale Eww (Е‏ 


А وې مستقیمی کرښې میل عبارت دی‎ 2-8 
+٦ (С ۰ ۶۵٣ (Һ РИИБ и 
Уз + у مود‎ - 27 Хх + Ху V2 т У 


у= тх 0 = (2 у= mx +b (а 


9- دوہ مستقیمونه هغه وخت یو له بل سره موازي وي چی: 
3 د هغو میلونه سره مساوي 69( р‏ میلونه یې مساوي نه وی. 
د میلونو > ضرب حاصل يې منفي یو وي. 0: ټول ځوابونه سم دی. 


166 لاندې تش ځايونه» په مناسب و کلمو سره ډک‎ ٠ 


۱ > وضیعه کمیاتو په سیستم S‏ د × ъл‏ )42( د ТР У.‏ او محوربه د 
حتاف 

۲ به دویمه احیه کی ماک پرانه دی چی یی тоо оо‏ 
سے ےت تھا 

۳ په درېمه ناحيه کې هغه يكي پراته دي چې × او ۷ دواړه (G2 ٤٠‏ 

%- - هغه مستقیم چې د × محور له مثبت جهت سره مساوي حاده زاوبه جوړه کړي» ميل بې 
E‏ 


= دوه موازي مستقیمی کرضی چې د × محورد مثبت جهت سره مساوي eer ee‏ ےت 


7- ۵ × له محورسرہ د هر موازي مستقیم میل سا اتا 

۷- درې ټکي» هغه وخت په بوه مستقیمه کرښه پراته وي چې د ټوټه کرښو تع 
سره مساوي وي. 

۸ که د دووکرښو میلونه» له рн‏ سره مساوي نه وي» دا کرښې ۶۹۰ سس م۳" 


و SLY‏ جملې» کومی سمې اوکومی بی ناسمې ديء د سمویه مخ کی د(ص) توری او د 
ناسمې په مخ کی د (غ) توری ولیکئ. 

1- )که د وضیعه کمياتو په مستوي کې د هر ټکي لپاره يوازي او يوازي بوه نوي ټکي ته 
نسبت ورکړئ» په مستوي کې بدلون رامنځ ته کیږي. 

2-2 )که د( شکل هرټکي Plo‏ شکل په يوه ټکي داسې تبدیل شي چې د د شکل 
د هر ټکي واټن» نظر يوه محورته» د ۳ د شکل له هر ټکي سره مساوي وي» دې بدلون ته 
انعکاس وابی 

Т(х,у)-(-х,у)90 3‏ بدلون» نسبت ‏ محورته؛ یوانعکاس دی. 

2-4 )د Т(х, у) = (х,-у)‏ بدلون» نسبت × محورته» یو انعکاس دی 

5 ( )د Т(х,у)-(у,х)‏ بدلون نسبت × = ر مستقیم ته» یوانعکاس دی. 

6- ) انتقال هغه تغییرمکان یا لېږدونه ده چې په هغه کی د واټنونو او د زاوبو پراخوالی 
ترا شي. | | 

7- ) ) که په مستوي کی یوشکل(0) د ټاکلي ټکي په شاوخواء د ۵ زاوبې په اندازه 
دوران وکړي» د هغې ټول ټکي په عین زاوبه دوارن کوي. 


٥٠‏ لاندې سوالونه حل کړئ: 
1- لاندې يکي چې وضعیەکمیات بې ورکړ شوي دي» د وضعیه کمیاتو په سیستم کې وټاکئ. 
)5,0( :4 )4-,3:(0 )0,2( :2 )0,1( :1 


2 د لاندې ټکو د جوړو ترمنځ واټن چې وضیعه کمیات بې ورکرل شی بکاره کړئ. 
(-7,4),(1,-!І)‏ و (2 -,3) , (4,1) 22 )5,4-(,)0,9( ۳ 


3-دا را وښيئ چې لاندې ټکي د يوه قایم الزاوبه مثلث رأسونه دي او هم د مثلث مساحت پیدا کړئ. 
رک رق , )25 , Gr)‏ )2 )922( , )!-,4-( , )0,9( ۳ 


4-دا خرگند کړئ چې لاندي ورکری شوي ټکي. ديوي مستقیمی کرښی له پاسه پراته دي. 


De (1,2), (-3,10) , (4,-4)‏ )2,8-( , )2-,3( ,)0,4( ۳ 
5-د وې مستقیمی کرښې میل او یو ټکی په لاندي ډول ورکرل شوي» د هغې معادله په لاس راوړئ. 
١ ٢١ ۲‏ 30 سو )4,1( :2 == ,)0,3 :1 


6- که دیوہ مستطیل )44 (3,1-),(1,3-),(1-,3) 5 )3-,1( وي» مساحت يې پیداکرئ. 
7- که د op‏ متوازي الاضلاع رأسونه (5,9(,)2,4) ,)4,9( او )4( وي» د قطرونو 
اورردوالی یې پیدا کړئ. 

شر ات چې د (3,1-),(9,4-),(12,0) او )6,3( د يوه متوازي الاضلاع راسونه دي. 

9- که (3,2(,)5,0 )او )3-,1( S‏ 20 راسونه وي د اضلاع گانو د منخنی a‏ 


وضعیه کمیات په لاس راوړئ. 
10- ثبوت 46,5 


الف: چی د مربعې قطرونه یو پربل عمود دي. 

ب: چې د مستطیل قطرونه یوبل نيمايي کوي. 

11- هغه مستقیم چی د A(3,-1)‏ او В(5,3)‏ ټکوڅخه تېرېږی د وسطي عمود معادله 
12- د هغه مستقیم معادله پیداکرئ چې Р(4,5)‏ له يکي څخه تبر شي او په ترتیب سره د 
× او ل له محورونو سره موازي وي. 

3- که چېرې (4)5,0 В(7,0),‏ او C(5,3)‏ دیوه مثلث رآسونه وي. 

الف: د (3- ,3+ -) = T(x, у)‏ ترتیب لاندي مثلث او د هغه تصوير یا حہرہ رسم کړئ. 
ب: د АВС‏ مثلث تصویر د К (х, у) =(-у, х)‏ تر دوران لاندې پیدا 5,5( او هغه ته 
B8 ٤‏ 4 ووایی» وروسته د Т(оу)-(х%3,у-3)‏ تصوبر یا څېره د ترانتفال یالبردونی 


)4 کی د تالس قضیه 


دوه زده کوونکي ИРУ:‏ نت کي 
چې ديوي ونې جگ والی څنگه اندازه 
کړي» په SEP‏ یو په ځمکه اوږد پرپوت 
او له خپل ملگري څخه یی وغوښتل چې 
دومره حرکت وكري چې د ده سر او د ونی 
څوکه په يوه مستقیمه کرښه سره ووبني. د 


زده کوونکي په غوښتنه سوچ وکړئ. 


АВС te‏ په مثلٹ کې» ТЕЛЕ ММ№//ВС‏ وه کرښې اندازه» د خط کش په واسطه 


پیدا او په تشو خایون و کې بی ولیکی؟ 


ө‏ هغه زاوبې چې يوه له بلې سره مساوي دہ وښيئ؟ 
AN MN‏ رو AM‏ 


елы ee ле‏ ہے نسبتوته پیدا او یو له بل سره څه اریکه لري؟ 


АВ AC’ BC 


а.‏ څخه د تالس 25 قضیه داسې بیانوو؟ 

قضیه: که د ABC‏ مثلث په بوي ضلعې یا څنډې» موازي کرښه رسم کرو د تشکیل شوي 
وې г ۱ ple‏ 

مث ث د اضلاعو : ۹6 ABC‏ مثلث پر اضلاعو یو له بل سره مساوي دي. دا قضيه په 


مثلث کې د تالس قضے جج گت 


ثبوت: څرنگه چې د АВС‏ په مثلث کی ММ//ВС‏ دي» نوکولای شو ولیکو چی: 


3 = 4....... متوافقه‎ і->АВС- AMN 
АМ АМ MN 
АС АВ ВС 


لومری مثال: د ABC‏ په قایم الزاویه مثلث کې EF‏ له ВС‏ سره موازي دي په پام کې 
ونیسئ» د gold‏ اضلاعو اود EF‏ د موازي کرښې اوږدوالی پیداکرئ؟ 


هل: خرنگه چی د „е, ABC‏ 136// ]1 سره 462 نود تالس د قضیی پربنست دا دوه 
مثلئونه سره ورته یا مشابه دي» ن وکولای شو ولیکو چی: 
AE _ AF _EF AE _ EF‏ 
AB AC BC AB ВС‏ 
АС? = BC’ + AB”) 2 х‏ 
орози‏ 
8 


о 


1- د ذوذنقو په لاندی شکلون وکی د x‏ مقدار وټاکئ؟ 


2 په لاندي شکل کی که CD// EF‏ او AB//CD‏ وي د × مقدار وټاکئ؟ 


د یوی حاده زاوبی ساین 


که یو کاغذ پران په هوا کې د الوتلو په 
حالت کې وي» کولای شئ واتڼ بی له 
ځمکې څخه په لاس راوړئ؟ 


@ په قایم الزاوبه مثل ثکې» د AC‏ په وتر باندې د D‏ او Е‏ ټکي ټاکل شوي دي. له دې ټکو څخه 
د مثلث په BC‏ ضلعه موازي رسم کرئ او د تقاطع ټکي بې» په وار سره "7 و G‏ نوموو_ 
EG _ eee ee‏ او CB CB‏ 


© 1 0 ټکو د ځا په بدلون سره 


С 
СИ СВ او‎ EC _ ۳ 
1 هم بدلون کوي؟ دیوہ‎ ia په‎ AD 
2 2 ټکي په ټاکلو ټاکلو سره هغه وخبری.‎ 
په مقدارکی‎ oli А د ۸0 د خای په بدلون د‎ ۵ 
А ۲ ١ 6 | В بدلون رامنځ ته کېږي.‎ 


9 اوس AC‏ ثابت پربردی اود A‏ زاوبی ته زباتوالی ورکړئ. سوچ وکړئ» چې په پورتنیو مساوي 


а. 
2 7 سی۷‎ ИЯР 
کے‎ op مقدار سره دی» چې د حاده زاوبې په اندازې پورې ارہ لري.‎ 
4655 دې نسبت ته 6 رد حاده زاوہی ساین) ویل‎ 
حاده زاویې د مخامخ ضلعې اوردوالی‎ Ө 2 CB 


sin8 2 ва 
دوتر اوردوالی‎ 4 


لومری مثال: SinA са‏ و SinB‏ په لاس راوړئ. 


В 4‏ د А‏ زاوبې د مخامخ څنډي یا ضلعي اوردوالی ۱ 
حل: 0.8 ат‏ = ے BU‏ ءیي موو روان = sin А‏ 
АВ 5 2‏ دوتر اوږدوالی 
کے AC‏ _ د 8 زاوبی د مخامخ څنډې یا ضلعې اوردوالی Е‏ 
АВ 5‏ دوتر اوردوالی 
دویم سس مساوي په 0,891 وي په GLY‏ شکلون وکې د x‏ پر .6,14( 
С‏ 


< 
شکل(الت) 2 شکل (ب) حم 
یت تن ЗАРА‏ 


د الف جز: > یوې حاده زاوبې له تعریف څخه په گټې اخیستنی سره کولای شو ولیکو چی: 


0891 => ETS = ۹ٰ٦ 
x 0.891 

و ھت ا 63 sin‏ 
ОМ‏ 


0.891 = = ASE 


هه 


۰ % 


الک Sin33‏ مساوی؛ په 0,5446 69( په مخامخ Тын‏ 1 


د × عددي قیمت ly‏ کړئ. 
2- د دايري د څلورمې برخې شکل په پام کی ونیسی. ! 
الف: که د 0 زاوبه لوبه شي Sin®‏ څرنگه بدلون مومي؟ 
ب: که د Ө‏ زاوبه صفر ته نژدې شي 0 کوم عدد ته نزدی کبري؟ 
ج: که زاوبه 90° ته نژدی شى 0 کوم عدد ته نژدی کېږي. 

Tint ”‏ 
د د 407 9()2 6594 Se aD а ٣‏ ری کت Dig‏ 
د کرښې یا خط کش څخه په گټې اخیستنی سره د مثلث اضلاعوي اندازه او ,9in65°‏ 51802 
او singo?‏ پیداکری اویو له بل سره یې پرتله کړئ. 
4- یو متساوي الساقین مثلث چې قاعدہ پې 8 واحده او 54° B=‏ وي» رسم کړئ. که بوه څنډه 
با ضلعه یې 3 واحده وي د В‏ زاوبې Sin‏ ساین پیداکرئ. 


د يوي حاده زاويي کوساین 


د يوه دیوال ale‏ د ناجو يوه ونه ولاره ده. 
یو زده کوونکی غواړي و پوهېږي چې ونه 
له Al yo‏ خومره واټن لري؟ د دې کار لپاره 
یې يوازې يوه لنډه زینه درلوده. فکر وکړئ 
هغه څه سوچ کوي؟ 


77 
1/77 
7 


7 


© په مخامخ شکل کې د تشکیل شوبو مثلثونو نومونه Хе‏ 
واخلئ. 
ВС ы.‏ او DE‏ بو له بل سره څه اریکه لري؟ ولی؟ 


ADEs! ABC 2»‏ مثلثونه یو بل سره څه اړیکه 

لري؟ 

2° زيني واټن تر دیوال او بيا یی تر ونې پوري پیدا کړئ. 

٭ د تالس د قضیی په مرسته GLY‏ مساوات تکمیل او د AE‏ اوردوالی په لاس راوړئ. 
۸ی ی۶۹۹ | 

٭ دا مقدار په څه پورې ترلی دی" AC. AE‏ 


۸ 
GEE 4;‏ ډول د ABC‏ په قايم الزاویه مثلث کې چې بوه حاده زاوبه یې Ө‏ ده» د دې زاوہی Э‏ 
گاونډي با مجاوري ضلعې د اوږدوالي او د وتر د اوږدوالي نسبت ته کوساین وابي. 


С 


9 زاوبې دگاونډي ضلعي اوردوالی‎ 0 2 AB 
Соза = 


А Z| гір دوتر اوږدوالی‎ AC 


مشال: د АНВ‏ په مثلث کی کے 4-30 او 60° B=‏ وي وښایاست چې 


154 0930 = КЕ , sin30° = : او‎ cos 60° = 1 sin 60° = v3 
2 2) رت‎ 2) 


حل: د فیناغورث له قضیی څخه په گټې اخیستنی سره د АН‏ جگوالی کولای شو ولیکو چی: 
АВ -АН +HB‏ 


10:- АН +5 SAH =100—25=75 
АН = 5 = ۰ 


sin 60 = ات‎ ۱ cos60° = 
BH 5 1 
sin 30 "АВ 10 2 Я cos30 = 


oo 


3 


1 - که بوه حاده ;441 لوبه شي د کوساین په اندازه کې څه بدلون راځي؟ 
د مخامخ مثلث او مثلثاتی دايري په مرسته خپل نظر بیان کړئ. 

СозА ۰‏ یو نسبت ولیکئ. е‏ 
۰ د Cosd,‏ لپاره یو نسبت ولیکئ. Е‏ 
٥‏ په تشو خابون و کی مناسبی علامی ولیکئ. 


АС ЈАС 
cos A, ШЕН cos A, 


3 په لاندي قایم الزاوبه مثلث کی د Sind‏ او Cosd‏ عددي قیمت dy‏ کړئ. A‏ 


۳ 
С 


А 
او‎ Sind په مثلث کې چې د اضلاعو اوردوالی یي 6 او 10 واحده وي» د‎ АВС 2-4 
مثلثاتی نسبتونه محاسبه کړئ.‎ 4 


د حادہ زاوبی تانحنت 


یو زده کوونکی» نے مت Se‏ < 
سوح ES‏ چې د بیرغ د میلی اوږدوالی 
څنگه پیدا کري؟ 


۸ ۸ ۸ А 
(совВ,віп 8( نسبتونه‎ 2а 29) В» زاوبه ہی قایمه دی‎ A 5,27 Ба BAC د‎ 


په پام کی ونیسئ چې د MN‏ ټوټه کرښه په АС‏ موازي رسم 


N ۰‏ 
یو جا 
A A A‏ 
ВАС 5»‏ مثلث په پام کی نیولو سره В‏ 5111 او ار 1 З‏ 
А‏ 
BAC 9‏ مثلث د اضلاعو له مخې ولیکئ. 
В А‏ ۱ 
BAC 5»‏ مثلث د اضلاعو له مخی د — sin‏ تت ولیکئ. 
snd -‏ 
BMN Ale‏ مثلث څخه په گټې اخیستنی سره د اضلاعو له مخې س وليکۍ. 
ې cosB‏ 


د MN,BC,AC‏ او BN‏ کرښو د مخامخ اندازه کولو په مرسته پورتني دوه نسبتونه سره پرتله کړئ. 

٭ فکر وکړئ» که چېرې бөзі‏ پیدا کرو نو دا نسبت د مخامخ اضلاعو له اوږدوالي سره 
ІП‏ 

تراو لري یا یوازي د زاوبې په مقدار پورې تراو لري؟ 

لومړۍ پایله په يوه قایم الزاوبه مثلث کی د يوي حاده زاوبی د مخامخ ضلعې اوردوالی او د 

هغې زاوبې دگاونډي ضلعې د اوږدوالي نسبت» یو ثابت مقدار دی چې (د حاده زاویی تانجنت) 

به نامه یادبری. С‏ 

AB‏ د( زاوبی د مخامخ ضلعې اوردوالی 


19100 = - т 
د 0 زاوبې دگاونډي ضلعې اوردوالی‎ ас 


А В 


دو یمه پایله: د Ө‏ حاده )291 تانجنت د حاده زاوبی ساین پ رکوساين له نسبت سره مساوی 


دی: {апӨ = se‏ 
000" 
CosO |‏ 
دردمه بار aan‏ یو بل مقدار دی چې د حاده زاوسی کوتانجنت (010ع00180) 


اد Ө‏ زاوبې دگاونډۍ يا مجاورې ضلعې اوږدوالي د 0 زاوبې د مخامخ څنډې يا مقابلی 
ald‏ پراوږدوالي ته کوتانجنت 0 وايي. دا نسبت د نورو نسبتونو په خبريوازي د زاوبې 
په پراخوالي پورې ارہ لري. 


لومری مثال: په لاندې مثلث کې که = 


لوي د 30° عددي قیمت په Ы‏ 


راوړئ ؟ 
حل: د апд‏ له تعریف څخه په گټې اخیستنی سره کولای شو ولیکو 

С 3 3 
83 1 ЕСЕ “т 


tan30° = => tan30° = —— 
8 з 8 3 


دویم مثال: BAC з.‏ مثلثی چې لاندې رسم شوی دی» په دې مثلث کی ع 810, tanc,cosc‏ 

او сос‏ په لاس راوړئ او د (апс‏ رابطه SINC s!COSC>‏ نسبتونو سره پرتله کړئ؟ 

حل: لومری د فیثاغورث د قضیی په مرسته» د ABC‏ په مثلث کی د AC‏ اوردوالی پیدا کوو. 

В‏ | ۱ رت 2--- وس 
ВС = АВ +АС‏ 

5 3 +×” > х =25-9 ج‎ × =16 ->х-4 3 


a تب‎ 1 
5 5 
3 4 
3,523 = tanC=— > cotC=— 
5 4 3 


44 4 
Є ۷ رو‎ 
% 
% 


1 په مخامخ شکلونو کی 51۸0 ќапӨ, Со50,‏ او 0010 мә‏ 
ABC 2-2‏ په مثلث کې چې ضلعې یې سره مساوي دي» tan В gl tan A‏ پیداکرئ؟ 

3- - که د يوه قایم الزاویه مثلث قاعده ثابته وساتو او حاده زاوبه ہی لوبه شي د 200 په نسبت کې 
څه بدلون پیښېږي؟ 


د خانگرو زاویو مثلثاتي نسبتونه 


В 
17 5 (90241 45°‹ 60°‹30°) 
А 
РЕ مخامخ مثلثونه څه دول مثلثونه دي؟ د‎ 
\ اضلاعو اورردوالی یې وټاکئ.‎ 
۳ 
В Н 0 


فعالست 


А 
يو متساوي الاضلاع مۂ مثلث رسم کړئ.‎ ABC هد‎ 
ارتفاع رسم کری. په دې دول مثلئون و کی ارتفاع کومی خانگرتياوي لري؟‎ AH د‎ 
٭ د فیاغورث له قضیی څخه په گټې اخیستنی سره د مثلث ارتفاع پیدا کری ؟‎ 
کولای شئ چې د "30 او 60° زاوبو مثلثاني نسبتونو عددي قیمت پیدا کری؟‎ Le 
А 
چې د هرې ضلعې اوږدوالی‎ ES يو متساوي الساقین» قایم الزاوبه مثلث رسم‎ АВС Je 
یې یو واحد وي ؟‎ 
هره حاده زاوبه څو درجی دہ؟ د وتر د اوردوالی اندازه یي حساب کرئ.‎ ө 


د 457 زاویی مثلثاتی نسبتونه په لاس راوړئ. 
له پورتني فعالیت څخه لاندې جدول جوړ ولای شو: 


Qo 309 459 609 909‏ 5 مثلثاتي نسبتونه 
sin 0 = ЕД 3 1‏ 
COS 1 РЕ + 0‏ 

tan 0 1 1 КЕН Е 


مفال: په GUY‏ اریک وکی د х‏ او y‏ عددي قیمت پیدا کرئ. 


1) х= sin 60° + sin 30° 2) y=cos60° + cos30° 
3) tan 60° — sin 30° =? 4) у = 10030 - 07ء‎ 
5) tan 45° —sin 45° =? 6) у = tan 30° + tan 60° 


ِل: په پورتنیو اریک وکی د هر مثلثاتي نسبت پر خای عددي قیمت وضع کوو: 


۱( ×× وټو‎ 607 +sin30° سے 3ے‎ 71 
2 
2) y =cos60" +0830" ادا پس‎ 
د د‎ 2 
3) += دی‎ 60: —sin30° = 3-41-29 
4) y=tan30 —cos60 _ ٦ 1 _ 243 -3 
ы 72 6 
5) х-іап45 — sin 45° а ۲ 
2 2) 
6) у-шаз0 +18160 32 4 ګل و‎ 
پونسي‎ 


په لاندي شکلونو کې د 0 او 60° زاویوه د tan,Cos,Sin‏ او Cot‏ مثلثاتي 


نسبتونه پیدا کرین. 
с‏ 
5 10 
5| 60° 
۳ 1302 


د оу‏ مستقیم خط د ро‏ او تانحنت 
ترمنځ اریکه 


د رافعې ميل ښۍ يا کيڼي خوا ته په خه 
پورې اړه لري؟ 


В(0,0),С(1,0) 2»‏ او А(1,3)‏ ټکی» د وضعیه کمیاتوبه مستوي کی وښایاست» هغه مثلث 
چې رأسونه یی له دې ټکو څخه جوړېږي» څه ډول مثلث دی؟ ولې؟ 

АВ ۰‏ مستقيمي کرښې میل په لاس راوړئ. 

ANE) Sc‏ سس کر еа ы‏ کل رلک 

٥‏ 4 په لاس راوری د AB‏ د مستقیمی کرښې له میل سره څه اریکه لري؟ 

ول AB‏ په مستقیم دوه اختیاري ټکي په پام کې ونیسئ» د دې ټکو په لرلوسره د مستقیمی 
کرښې ميل پیدا کړئ. ایا د tamB‏ د مستقیمی کرښې د میل برابرې لیدل کېږي؟ 

له پورتني فعالیت څخه لبدل کېږي چې د هغې مستقیمی کرښې میل چې د Хх‏ له محور سره 
حاده )491 جوړوي» د هغې زاویې له تانجنت سره ج چې د کرښې او د × محور مشت جهت 
سره یی جوړوي» برابره ده. > y= mx + h‏ معادله کی m=tanA‏ دي. 

لومری مثال: د Еа А‏ محور په 4 کې پريكوي او د × محور له مشت 
لوري سره 45° زاوبه جوړوي» 145 = 45 tan‏ وي» د ۸ مستقیمی کرښې معادله ولیکئ؟ 


2 ۰ = : А қ 
А نو لومری‎ 609 у= 08+ /: حل: پوهېږو چې د مستقیمی کرښې معادله‎ 
4 آ آ آ‎ і 
3 т - 0 د مستقیمی کرښې ميل په لاس راورو:‎ 
2 т = їап45° 
1 => у= тх+й 
> ۰ 1 
0 у= + 4 


1 - 4 


مثلثاتی جدول او د Јада‏ کٹ ۱۱ 


د مخامخ شکل په مثلثاتی دايري کی ۴ я‏ 1% ۹ | 


د نوموړو زاوبو مثلثاتی نسبتونه سودلای ۱ / 0 бы;‏ 
РЙ‏ اک 


فعالست 


مب 


٭ یو متساوي الاضلاع مثلث رسم کړئ او > هرې زاوبې پراخوالی یې ویاکی:؟ 


٥‏ په یو مثلث کې» د 30° او 60 زاوبو مثلثاتي نسبتونه پیداکرئ؟ 
2% )23 مثلثاتي نسبتونه» په يوه مثلث کی وټاکئ؟ 


٭ ایا د هرې زاوبې مثلثاتي نسبتونه په پورتني شکل کې پیداکولای شو؟ 


د پورتني فعالیت پایله داسې بیانوو: 
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% 


د خینوزاویو مثلثاتی نسبتونه کولای شوہ په آسانی سره په لاس راورو» خو د یو شمېر نورو 
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جدولونه» د خاصو فورمولونو په واسطه جوړ شوي چې ددي دول جدول په مرسته» د هرې 


زاوہی مثلثاتي نسبتونه پیداکولای شو. 


د یادونی وړ ده چې د جدول په ترتیب کې په يوه قایم الزاوبه مثلث کې» د 0 او 7ئ 


یا (90-0) زاوبو له اریکو خخه گټه اخیستل شوې ده. 
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٭ د جدول لومړۍ پرته لیکه یا سطر او ولارہ لیکه یا ستون څه راښيي؟ 

٥‏ د جدول دکینی او ښۍ خوا لومړۍ ولاړه لیکه یا ستون په کومه زاوبه پیل او په کومه زاویه 

ختم شوی دی؟ 

٭ د جدول لومړۍ او وروستۍ کرښه څه را ښيي؟ 

ө‏ که og‏ زاوبه 45° او یا له هغه څخه کوچنی وي» هغه د جدول په 455 خوا کې د درجي 

په ستن وکی پیدا کوو او مثلثاتي نسبت یی له پورته خوا څخه لولو یا له ښکته خوا څخه او 

که زاوبه له 457 abet‏ لوبه وي» خه کوو؟ 

د پورتني فعالیت abl‏ داسی بیانوو: 

Hb cals oS‏ 45 شخه کوچنی وي» هغه دجدول دکینی خوا په لومړۍ ولاره لیکه یا ستون 

کې او مثلثاتي نسبت یې» په پورته خوا لومری پرته لیکه یا سط رک ېگورو. 

ШЫ‏ :45 څخه لوبه وي» هغه زاوبه د جدول د ښۍ خوا په لومرۍ ولاړه لیکه یا ستون 

کې او مثلثاتي نسبت بې له ښکته خوا څخه پورته خوا ته په وروستنۍ پرته لیکه يا سطر کی 
پیداکوو چې د پام وړ زاوبې د اړوند کرښې او د مثلثاتي نسبت د اړوندې ولاړې لیکی یا ستون 

تقاطم د زاویی مطلوب نسبت راکوي. 

لومری مثال: :د 10 30 کوساین پیداکرئ. 

РРО ИКЕ حل:‎ 

)3010( پیدا کوو او د جدول په لومړۍ کرنه(سطر» کی مطلوب مثلثاتی نسبت پیدا 

95 ددې ولاړې 4 ЕУ‏ لیکی(سطر اوستون) تقاطع د 0,8646 عدد راکوي چې دا د 

)3010( زاو کوسيندی. ې 


cos(30°10') =? 30210" -------... 0,8 6 46 


216099 50 84° ساین وټاکئ؟ 

حل: لومری د جدول د ښۍ خوا په لومړي ستو نکی د پام وړ زاوبه 50 84° پیداکوو اود جدول 
په وروستن یکرہہ(سطر) کې د پام وړ مثلثاتي نسبت پیداکووء ددې پرتی او ولاړو لیکو(سطر او 
ستون) تقاطع» د )0,9959( عدد راکوي چې د 50 847 زاوبه کوساین دی. 


sin 84° 50-7 0.9959.......... 84° 50) 


sin 


43904 
هغه جدول چې تر اوسه مو ترې کار واخیست د هغو زاوبو مثلثاتي نسبتونه چې توپیر یې لس 
دقیقی وي» راښيي د هرې زاوہی مثلثاتي نسبت د دې جدول په مرسته نه شو ټاکلی» نو اوس 
غواړو داسې طریقھ بیان کړو» چې ددې جدول په مرسته د هرې زاوبی مثلثاتي نسبتونه په لاس 
راورو» چې دا طریقه د انټرپولیشن Interpolation‏ په نامه يادبرري او په لاندې مثالون و کې 

یې تري کار اخلو: ۱ 
py 0‏ مثال:د !42°35 tan‏ زاویی تانجنت په لاس راوړئ. 

حل: په جدول کی د 4235 20 تانجنت نشته» خو د )42°40 او 42220 زاوبو 
ہس ےت نت !42:35 زاوبي مثلثاتي نسبت داسی پیداکوو: 


۰ 
۰ 


tan 42740‏ 
د مثلثاتي نسبتونو توپیر د دو زاویو توییر ۳ 35 42° tan‏ 
e 10: 0.00054‏ 
х 0,0054 5 ۱ 2‏ -10 
tan 42° 30 - 0,9163‏ 


لیدل كيرري چې د لومړۍ او دوبمی زاوبې توپیر 5 او د لومړۍ او دربمی زاوبی توبیر 10 me‏ 
په همدې ترتیب سره د taM‏ توپیر یې × او 0,0054 دی. یعنې که زاویه د 10 په اندازه 
توپیر ولري» نو (ап‏ د 0,0054 4 اندازه فرق کوي او که زاويه د 5 په اندازه توپیر 469 
نو Зап‏ × په اندازه توبی ر کوي چې د تناسب په مرسته لیکو: 


07 ےگ 


10 0,0054 


د × قیمت د کوچنۍ زاوبو له 1210 سره جم ع کوو: 0,9190 = 0,0027 + 0,9163 
(ап 42° 35 = 0,9190‏ 


وم 
% 6( 


3 


له مثلثاني جدول خخه په گټې اخیستن سره د tan , 60501 , SING‏ مثلثاتي نسبونه د 
а =35° 20‏ او '75°10= ,0 زاویو پیدا کری. 


د قایم الزاویو مثلثونو حل 


مخامخ شکل ته پام وکرئ؛ د څلي(منار) 
جگوالی څنگه پیداکولای شئ؟ 
فعالت 


ө‏ که د پوه قایم الزاوبه مثلث يوه زاوبه 30:40 وي» بله زاوبه ہی پیدا کړئ. 

245% بوه قايم الزاوبه مثلث بوه زاویه 29° او وتر یې 9 وي» د مثلث مجهول pole‏ 
پیدا کړئ. 

45% د قایم الزاوبه مثلث دوې ضلعی یا يوه ضلعه او يوه حاده زاوبه یې معلومه وي» د مثلث 
نور عناصر KS‏ پیداکولای شو؟ 

د پورتني فعالیت abl‏ داسې بیانوو: 


په هر قایم الزاوبه مثلث کی که op‏ حاده زاویه یا دوه ضلعي معلومې وي» د مثلث پاتی اجزاوې 
د مثلثاتي توابعو په مرسته په لاس راوړو. 5 С‏ | 

مثال: оз‏ قایمه الزاوبه مثلث بوه حاده زاویہء 40 که ددې زاوبي مجاوره ضلعه» 120 
باکت 2 298+ وي» نوموری مثلث حل کړئ؟ ۱ 

حل: څرنگه چې د مثلث يوه زاویه او دوه ضلعې نا معلومې وي» نو ددې معلومو اجزاوو په 
مرسته» نا معلومې اجزاوې په لاندې ډول په لاس راوړو: 


Ө =90° —c =90° – 40° = 50° 


tan 40° = Та =>c=120tan40° = 1200,8391 100,692 


120 120 120 
— =» р = = 


cos40° = = 
соѕ40 0,7660 


= 156.6579 


دویم مثال: > يوه قایمه الزاوبه مثلث وتر 49.707 او يوه قایمه ضلعه یې 77 25 وي 


نوموری مثلث حل کړئ. 
حل: لیدل کېږي چې د مثلث دوہ عناصر معلوم وي» نو نا معلوم pole‏ یې داسې پیدا کوو: 


1 (6۵۹۸ = 8. 0,503 
49,7 


А = 59,8° =59°,48'‏ = 0,503 = هوی 
2)B=90°-A =>B=90—59,8° = 30,2° = 72‏ 


3)tanA = جر‎ > a =tanA -25 =25-1,7182=43 


oy - 1‏ قایمه الزاويه مثلث oy‏ حاده ;441 !50 289 او > دي زاوبی مجا ورہ ضلعه 311 


واحده دہ نو موړی مثلث حل کرئ. 
2 - په لاندې شکلون و کې مجھول عناصر وټاکئ. 
В 5-7‏ 


А 
< 
x 
> 12 80 200 
X Xx A 240 
А - 9 B=? BC =? 


د ميل یا ارتفاع او تنزیل زاوبې 


مخامخ شکل ته پام وکړئ» د میل 


او تنزیل زاوبې وبایاست؟ 


فعالست 


a 


٥‏ که احمد په یو جگوالی پروت وي» د ليد کرښه له افقی سطحي سره. څه ډول زاوبه 
جوروي او دا زاوبه په کوم نوم یا دېږي(د تحول ساحه بی کومه فاصله دہ ؟ 
٥‏ که بو شی په يوه ښکته خای کې پروت وي. د ليد کرښه له افقي سطحې سره څه ډول زاوبه 
جوړوي او دا زاوبه په کوم نامه يادبري(د تحول ساحه یې په کومه فاصله دہ ؟ 


د پورتني فعالیت abl‏ داسې بیانوو: 


1 - ۵ ارتفاع زاو © (Angle of Elevation)‏ 
که یو شی په يوه ارتفاع پروت وي» نو دلید کرښه له افق سره يوه زاوبه جوروي چې د جکوالي 


زاوبه بلل کېږي. لکه: په ورکړل شوي شکل کې د OL‏ }|49 


د افق کرښه 


2 - ۵ تنزیل زاو 49 Р, (Angle of Depression)‏ 
که یو شی په ټیټ خای کې پروت وي» د ليد کرښه له 
شي سره يوه زاوبه جوروي چې د تنزیل زاوبه بلل کېږي 


А 
قیم الزاوبه مثلث کی ارتفاع ;43 30 527 ده که د مثلث‎ MIF لومری مثال: د‎ 


جگوالی 100m‏ وي» د مثلث وتر او قاعده یې پیدا کرین. 100 TF‏ 
۱ لان ۱۰۳۳ 
MF‏ 


xX 

٣۷ ШІ = Х =76.73m‏ لی 

tan52°30' 1.3092 

т Y 

о/ TE 100m 

"88*98 ہ‎ ۷۵ 
МЕ у 
М - Е 

ee ۳ => у = 126,04 


и 0799‏ 
ڈو fy‏ مثال: د يوه کاغذ پران د تار اور دوالی 12011 وي. ددې کاغذ She‏ جگوالی یا 
ارتفاع ;)4594 ده د کاغذ پران رپتنگ) جگوالی وټاکئ. 7 
арт‏ 


«> 
We 120.22 oy h 


h = 60/2m ۱ ІШ 
یو نوري(ترسد) برج له سمندر څخه 1207 جگوالی لري» هغه نزولي زاوبه‎ Jo درہم‎ 
چې د برج نه يوه کښتۍ لیدل کېږي» ن چا 82 نوموړي کښتۍ له برج څخه څومره‎ 


А واټن لري؟‎ 
tan 30 2 
120 Б 
САНАСЫ 2 
B 7 С 


ہم 
و 55 


1 


1- د هغې ونی ارتفاع پیدا کړئ چې د ارتفاع زاوبه یی له 20° څخه "40 واوړي» نو په هغه 
Cle‏ کی به لیدونکی 73 ونی лона‏ 

2- يوه ونه باد له پورته خواڅخه داسی مانه کړې چې د وني تنه او مانه برخه پې یو قایم الزاوبه 
مثلث له خمکی سره جوره کړې» که ماته برخه له خمکی سره 50° زاوبه جوره SS‏ وي 
او د ونی تنه ft‏ 20 وي» د ونی جگوالي پیدا کری. 


مثلناتی معادلی 


91107 0 + 0017 0 =? 


مخامخ مثلثاني اریکی له خه سره مساوي 


دي؟ روښانه بې کړئ. 


پوهېږو > مطابقت هغه مساوات دی چی د ټولو قیمتونو د متحول لپاره د مساوات دواړه 
خواوې سره برابری شی او معادله هغه مساوات دی چی د متحول د خینو بیو لپاره» د مساوات 
دواړه خواوې سره برابرې شي. 


فعالست 


هد فیثاغورث د قضیی او مثلثاتو ترمنخ اړیکه وښيئ؛ آبا دا اریکه مطابقت دی که معادله؟ 


٭ مطابقت او معادله څه تو پیر لري؟ دا توپیر په مثلثاتی اریک و کې وڅېرئ. 
٩11 Xx =] 3‏ رابطه کی 7 مجهول دی که sinx‏ 


په يوه تعربف کې د پورتني فعالیت abl‏ په لاندې دول بیانوو: 

تعریف: 

هره معادله چې په هغې کې یو یا څو مثلثاتي نسبتونه گډون ولري مثلثاتی معادله بلل کېږي. 
لکه: sinx-1=0‏ با 2cosx-1=0‏ 

په پورتنیو معادلو کې × اصلي مجهول دی. 

- د اصلی مجهول مثلثانی نسبت ته فرعی مجھول وایی» لکه په پورتنیو معادلو کی 085 
او 7 فرعی مجهول دی. 


د مثلثاتي معادلو د حل لپاره په GLY‏ دول عمل کوو: 

1 - د الجبري معادلو د حل په مرسته د فرعي مجهول قیمت په لاس راوړو. 

2- د مثلثاتي نسبتونو د جدول په مرسته د اصلي مجهول قیمت په لاس راوړو. 

3 څرنگه چې مثلثاتي معادلې Sony‏ معادلې دي چې دہر حلونه لري» نو د هغو زاوبو د 


فورمولونو په مرسته چې یو ډول نسبتونه لري» د معادلې حلونه دي. 


1 А 
او 1= +0097 مثلثاتی معادلو حلونه پیداکرئ.‎ 25іпх-,2-0 مال د‎ 


2sinx—J/2 = 0 Кн 
2 

2sinx = 2ل‎ cosx=1-— 
2 1 
sin x = — cosx = — 
2 2 

х-459- و("‎ 309-7 

4 6 


اه ٣‏ نت 


د لاندې معادلو حل پیدا کرین. 


а) {З cotx—1=0 Б) 2910 3x +3 = 0 с) 2cos4x—J2 =0 


د څلورم څپرکي لنډيز: 


٥‏ مثلثات له دوو ونان کلمو رایگون او متري څخه چې د مثلث د اندازه کولو معنا لري» جور 
شوی دی او له هغه علم څخه عبارت دی چې د مثلث د عناصرو ترمنخ اریکی څېړي. 

Se‏ د مثلث له يوي ضلعې يوه موازي کرښه رسم شي» متقاطع ضلعې په مناسبو ټوټو وېشي 
چې دا قضيه د تالس د قضیی په نامه يادبرري. 

٭ په هر قایم الزاویه مثلث کې > حادہ 290 د مخامخ ضلعې اوردوالی» د وتر په اوږدوالي 
او د حاده زاويي د ساین 6 په نامه یادېږي. 

٭ په هر قایم الزاوبه مثلث کې د حاده زاوبې د گاونډۍ یا مجاورې ضلعې اوردوالی» د وتر 
په اوږدوالي او د حاده زاویې > کوساین cosine‏ په نامه یادیږي. 

* په هر قایم الزاوبه مثلث کې د حاده زاوبی د مخامخ څنډۍ یا ضلعې اورردوالی» کا 
مجاورې څنډې یا ضلعی په اوږدوالي. د حاده زاويي د تانجنت Tangent‏ په نامه یادېږي. 


٥‏ په هر قایم الزاوبه مثلث کی د حاده زاوبی د 8100 او 6080 نسبتونو نسبت» د حاده 


sinê 
= (апӨ د 1200 په نامه یادبری‎ 91; 
"000 وج‎ ۱ : 
او 0 نسبتونو نسبت» د حاده زاویی د‎ cos په هر قایم الزاویه مثلث کې د حاده زاوبی د‎ 
соѕӨ 
-—— = 0٥0 نامه بادبری‎ а; cot 
sinê 


٥‏ هغه زاوبه» لکه( 0)چې مستقیمه کرښه یی د × محور له مثبت جهت سره جوړوي» د 
ميل زاوبي په نامه ياديرري او د دې کرښې میل د 0 سره مساوي ده 00 30) = 171 . 
wae‏ قایم الزاوبه مثلث کې د 1= sin” A+cos*A‏ اریکه ریشتیا ده. 

(ап x ,|COSx,SInx 2%‏ مثلثاتی نسبتونه» له زاوبي پرته معنا نه لري. 

m,y=mx+b 2»‏ په معادله کې 77 د هغی زاوبی تانجنت دی چې مستقیمه کرښه یې 
= محور له مثبت جھت سرہ جوړوي y shy‏ له محور سره د تقاطع ټکی دی. 

Sin30° °‏ له С0860°‏ سره برابردی. 

Соѕ30° •‏ له 60° 510 سره plp‏ دی. 

° 4وو له "7/457 برابر دی. 


د خلورم خبرکی پو ښتنې 


8 د لاندي سوالونو کې هرې پوښتني لباره خلور خوابونه ور کرل شوي دي» سم خواب يې 


په نښه کرئ: 
د بوی حاده زاوبی UES sind‏ د له 


(а‏ د حاده زاوبې Э‏ مخامخ ضلعې اوردوالی (с‏ د حاده زاوبې > گاونډۍ(مجاورې) ضلعې اوردوالی 
دوتر اوردوالی دوتر اوردوالی 
(b‏ دوتر اوردوالی (а‏ 292 اورردوالی 
د حاده زاوبې دگاونډي(مجاورې) ضلعې اوردوالی د حاده زاوبې د مخامخ ضلعې اوردوالی 


را 7 نسبت مساوی دی په: 


1 1 СО b sin x С 
со5х sin x sin x 00۹ 

3- د 25-3 = 2 په معادله کې د مستقیمی کرښې fos‏ عبارت دی. له: 
(d ІКС -1 (hb (a‏ جا او а‏ 


4- د هغې مستقیمی کرښې معادله چې د у‏ محوربه(٣»‏ ) کې تقاطع او د × محور له 
مثبت جهت سره "45 زاوبه جوره کړي» عبارت ده له: 

2х-у=0 (с 2у=2х-3 (ЫЬ у=х+3 (а‏ )هيخ یو 

sin® 30+ 0097 30 >-5‏ افادي قیمت مساوي دی؛ له: 

-1 0 =) (С 1 )| 1 (a 

sin 45° -6‏ او 7ھ مساوي دی» له: 


2 2 v2 


4_7 ٥0٥٥ء‏ - 30 sin‏ افادی قیمت عبارت دی له: 
COS60° +sin 30°‏ ` 


(а | (С 1 (Б 0 (а‏ درې واړه ځوابونه سم دي. 


ه لاندې تش خایونه په مناسبو بیانونو سره ډک کړئ: 


1- په يوه قایم الزاوبه مثلث کی د دوو نورو حاده زاوبو مجموعه ہے دہ 

( کږ د يوه متساوي الاضلاع مثلث بوه څنډه 10cm‏ 63 جگوالی یې зе‏ 
3- په هر قایمه الزاوبه مثلث کی» د oy‏ حاده زاوبی ساین عبارت دی له ٣7ہ‏ 1 1111 1+ 
Triganomitry -4‏ له دو وکلمو ات ۸ ٦‏ جوره شوي ده. 
5- ۰6۵۲0 10 مساوی په РЕ‏ 


٥‏ له لاندې جملو خخه کومه سمه او کومه ناسمه 109 د سمې جملې په مخ کې د (ص) توری او 
د ناسمې په مخ کې د (غ) توری ولیکئ؟ 
د مخامخ ضلعې اوردوالی 


د وتر اوردوالی 
2-2 6 1930و او 60° cos‏ » بل سره مساوي دي. 


Sinx ۵) ) -1‏ نست. مساوی په دی. 


2 
Соасон и 2у = 5х-1 ۵ ) )-3 


5110 
4ر )د نسبت د tanO‏ سره برایر دی. 


соѕӨ 
دی‎ sin? | 2 5 
دی.‎ 810170 4 pl» 1+с05 Ө ) (= 


2 А ۸ ۸ 
0 


2- په لاندې پوښتن وکې د 4 او В‏ قیمتونه حساب کړئ: 


1( A =cos30° — sin 30° 2) B=cos60° —sin30° 
3) А = tan 30° — tan 60° 4) B=cos60° + sin 30° 
5) A= = (tan 45° —cos 45°) 6) B= tan 45° + tan 60° 
7) А = ۷2 ei 60° + cos 45°) 8) B=2 - (sin 45° — cot 45°) 


9) A=sin45° + cos30° — tan 45° 


3 که А‏ وي cosx‏ او tanx‏ پیداکرئ. 


4 که حا = ږوم وي sinx‏ او tanx‏ پیداکرئ. 


د- 45 چېرې O‏ زاوبه» صفر ته نژدې شی 0 tan‏ کوم عدد ته نژدې کېږې؟ د شکل له مخی د 


3ل 


6- په لاندې شکل کی که 772 30° وي АС a‏ او BC‏ واټنونه حساب کړئ. 


16 B 
AN 


Б. 
Ее 


سے 


5 


مثال: لاندې جدول بشپړکړئ. 


۳( ۳ .ما 


1- لاندي الجبري افادې» ساده او د هرې يوي درجه نسبت هرمتحول ته وټاکئ. 

0) سو ور و‎ Б) تل‎ = mı + 2N2n*m + 3m 
с) -4x +2x°+14x-84+4x°-16x-2x° а)4-ху-2-ух-д4ху-1 

2- لاندې الجبري افادي څوجمله يي دي؟ د هرې پوي درجه نسبت هر متحول ته وټا کئ. 


а) бх’ —4x—-12xy° - 2% b) 8x° —4xy° — 5x’ 
с) 6x ym а) 3× - ر‎ + 6y - 7ر2‎ 


4m - 2п 
е) Зра –8р а —12q°-05p"—f) ہب‎ 


3- د 8,۸ او په افادوکی ورته حدود وښاباست اوافادې ساده کړئ. 


2 


А = 4ху+2х^у-3ху" تر05 - و2‎ Say 
В کرت‎ +b” —0.7a*b —2a*° —-3b + xy 


57 وگ 0 


په فکټورونو تجزیه فکتور (Ad gad‏ 


په مخامخ شکل کی څو غونچی گلونه وینی؟ 
کومې غونچې» یو بل ته ورته دي؟ يوه غونچه له 


څوگلانو څخه جوره ده؟ 
٭ تش خایونه ډک کړئ. Ст x‏ 7 کت ود 


٭ په پاسنیو اریک و کی له کومی خانگرتیا څخ ه گیه اخیستل شوې ده؟ 


е‏ د ښي ارخ عددي ضريبونه» دکین ارخ د متحولینو له ضریبونوسره څه اریکه لري؟ 


X 
ساده کرو؟‎ a+b شو چی‎ SV SU 0 


په پور تني فعالیت کې لبدل کبرری چې: 
د خينوالجبري افادو په تجزیه کې کولای شو چې د ضرب له توزيعي خاصیت څخه پرجمع 
باندې گټه واخلو. د گدعامل په پېژندلوسره په افاده کې کولای شو الجبري افادي تجزیه کړو. 
لومری مثال: لاندې الجبري افادې تجزبه کړئ. 

a) ab+ac—ad Ы) х-ху-ху” 


1 
9 әт -2т а) 3ху-6х 


حل:په راکرل شوبوافادوکی لومری په ټولوحدون وکې گډ حد پیداکوو او هغه د قوس مخکې 
لیکو وروسته ټول حدونه ببل ببل په جملو وبشو اوحاصل بی د قوس په منخ کې لیکو: 


بب 


С 
بب‎ 


а) аБ-ас-аа -а(Б-с-а) 


Б) xx y+ xy -х(х-ху-у? 


1 
с) -т-д2т = m(—m—2 
) т Ca) 


а) 3ху-бх = 3x(y —2x) 


a) Ах+ Вх+ Ау + Ву 
с) 2х +2ху+3х+3у 


دو یم مثال: لاندې الجبري افادې تجزیه کرئ. 
b) x -4у+х+2у‏ 
٣ی"‏ 2 71 


حل: لومړۍ افاده داسې ترتیبوو چې ورته حدونه SES‏ پر خنک راشی او وروسته د افادي 


Ax + Bx + Ay + By 
ڪڪ‎ Ss 

а у 
=x(A+B)+ у(4+ В) 
=(A+ В)(х+ у) 


2х? +2ху+3х+3у 
=2х(х+у)+3(х+у) 
=(x+ у)(2х+3) 


1) х-ху-х“х 
3) 10а5-15ас 

5) dO 4/8 ху 
7) ab+b+b 


9) mab+ ту+ пу+ nab 


گډ حدود پیداکوو او بيا یې تجزیه کوو: 
b) x -4y°+x+2y‏ 
(بر2 + <) +[ (بر2) - ا 
-(х-2у)х-ғ2у)--(х--2у)‏ 
=(х+2у)(х-2у+1)‏ 
а) 2х+2у+2х+2у‏ 


-4х--4у 
-4(х-у) 


لاندې افادی تجزیه کرئ. 


2) х2х-3у)-%(2х-3у) 
4) 32х7у-А4ху” 
6) 0.510 0157 


کو رٹ مہ (8 
)2 6 2 


10) ab(b+ a+ c) + ac(a+ b+c) + bc(c+ b+ a) 


د الجبري افادوضرب چې ډوه 
оу?‏ جمله ولري 


(хта) (ХВ) о 
= х^ ۳)4 + ( × tab وواباست چې د دوو عددونو د جمب‎ 


РИИ Е‏ ونو سره 
ply‏ دی ؟ 


فعالیت 

۰ په هره مرب ع کې د عددونو ترمنخ څه ول Ma‏ % 
% % 2 

ه له پورتنۍ اړیکې څخه په گټې اخيستني سره تش خابونه ډک کړئ 

“%% 4 


(х+4)(х +3) = х? 4.0K be. ХЫ 


> < X+....... X+.......... =× 


(x 


د دوو الجبري عبارتونوله ضرب څخه چې يوه گډه جمله و لري» لیکلای شو چې: 
(х+а)(х+ Б) = х^ +(at+b)x+axb‏ 
که چيري وغواړو يوه ترینوم الجبري افادہ ده + 0 + ٭× تجزبه کرو» نو لومری بابد دوه عددونه 
داسی پیداکرو چې د ضرب حاصل يې ٥‏ او د جمع حاصل يې نأ شي» که دې عددونو ته 10 او 
0 وویل شي» نو لرو چی: х? +bx +c = x” +(m+n)x +m-n‏ 

مغال: د لاندې افادو ضرب اوتجزبه سرته ورسوئ. 

a) (t—4)¢t+5) Б) (а+3)(а+4) с) (х-0.4)(х+0.2) 
а) (+ D+) е) x°+12x+32 f) x°+4x+3 
о) х-3х-28 h) х-5х-6 
а) (t-4)¢+5)=0° + +دش‎ 5( + (4x5) = 0 
Б) (а+3)(а+4)=а? +(34+4)a+(3x4) =a 7 
с) (x —4)(x—2) =x? + (4 2)х+( 4х 2) = х" —6x+8 


2 1 2 7 2 
а) (y+ (vt Dav + + ېرل‎ у? ېراد‎ 
۱ 1417 74774 رر" او‎ 
е) x +12x+32 = x” +4х+8х+32 = х(х+4) +8(х+4) =(x+8)(x+4) 
Р) x +4х+3 = х +3х+х+3 = х(х+3) (5+3) = (х+3)(х+1) 


р) х -3х-28= х +(4-7)х-+(4)(7)=х +4х-7х-28 
-х(х-4)-Т(х-4)-(х-7)(х--4) 


ID) 36 20 ое а) = Ns =D ا‎ =D) 
پونسي‎ 
لاندي افادی تجزیه کرئ.‎ -1 


а) x +7х+12 Б) т-бт-7 


с) a +а-2 а) х-х-20 
“5 لاندې افادې ضرب‎ -2 
а) (2х-1/х-3) Б) (V2 +x’)(x-V2) 


с) (a—3)(a+4) 4) (0.5хт – -Хахт + 0.5) 


د مکعبونو مجموع او تفاضل 


شکل ته پام وکړئ» ووایاست چې له دې 


سطحو څخه که سره نژدی شي» کوم جسم 
a — 3 = (а - b)(a? + ар + р?)‏ 
لاندې جدول ډک کړئ. 


—3 
3 
4 


by ав 1 ao арты Тарта ар نا‎ 
2 


2 
—2 
4 


د دور +b‏ ه او ٥ +b)(a°—ab+b°)‏ ولاړو لیکو ترمنخ» څه ډول اړیکې لیدل کېږي؟ 


٭ GSU‏ شئ يوه ورته رابطه د 0 - а‏ لپاره ولیکئ. 


له پورتني فعالیت څخه کولای شوه دا پابله ولیکو: 


a +b =(a+b)(a —ab+b’) 
a -Ь =(a—b)(a* + ab +b”) 


دا اریکه کولای شو چې په الجبري ډول وښيو: 


(a + b)(a” - ab +b) = a(a” - ab +b”) + b(a” —ab+b’) 


-~a—ab+ab +ba —ab’ +b 


=a +b 


لومری مثال: لاندې الجبري افادې تجزیه کړئ. 
+ و ху с)‏ سو a) ۸ -8 b)‏ 
حل: لومری الجبري افاده» د а? tb”‏ مطابقت شکل ته اړوو» وروسته د مطابقت په مرسته 
هغه تجزیه کوو: (4+ ظط2 + (Ь-– 2)(Ь°‏ = ت2 - 6-8-0 a)‏ 
xy ху?)‏ ان + -(а-ху(а Ы‏ لرل ند - Ы а%°‏ 
1 1 


с) + + بو‎ + ІІ = (ht 2 لا‎ 


1 А 
مودل سوت دی که د مک‎ р ۳ دوم مثال: د يوه مکعب مستطیل حجم داسی‎ 
Те . 1 2 
مستطیل جگوالی حتف ددې مکعب مستطیل د قاعدې مساحت به څومره وي؟‎ 


А 56 5‏ 
ب مستصول سل = د قاعدې مساحت د ارتفاع х‏ د قاعدې مساحت = د مکعب مستطیل حجم 


ارتفاع 
1 ہو 1 ٢‏ - 7 از بد 

1 3 [- + مر + (ر3)ا(--۔ر3) (3х)-(-)‏ == 27 

ОНЫН НЫТ ИОТ‏ ھا 4 ۹ یھ یڈہ 

سس 8*0 Хх‏ 1 1 1 د قاعدې حت 

(3Зх--)‏ مرو = مر 
! ; 7 7 7 
xX‏ 

б Э‏ افاده ساده کرئ: 
رہ مان ہت 5 


حل : لومری د صورت مطابقت. په انکشافي یا غزیدلی بڼه لیکو: 
х-у (х-у)(х-ху-у?‏ 


2 7 و‎ 
Na XY 7 x + xy +7 
افاده تجزیه کړئ؟‎ а اج‎ е 4% خلورم‎ 
3/3 Р 
reap رقغ ہے ےہ‎ қ 
Х 
۹ 3 
ЕТ 
е x 
مساوات صحت. په الجبري بڼه وښيئ.‎ a” - ا‎ =(a—b)(a° + [۔د ( 7ط + ط2‎ 
لاندې افادې تجزیه کړئ.‎ -2 
а) а% + ху” b)8 +b ee ae 
1 
Х 


g)8—64a°b' (8-277 i) b؟‎ -1 


کو جنی (І.,С.М)«удо«5ум‏ 
۵ 2.2 د کسرونو په حاصل کې د 6 
او 4 د كوچني مشترک مضرب با دوارو 


کسرونوگد مخرج پیداکولو لپاره مویوه لارہ 


3 
+ 2 
2x+2‏ | و 
حاصل لباره خه وراندیزونەکوئ؟ 


درلوده» د جمعي د 


د او = کسرونود جمع حاصل لپاره مو لومری د ٦‏ اد ۸ کوچن يگډ مضرب يا دواړو 
کسرون وگ مخرج پیداکولو پراوونه توضیح کړئ؟ 

مد2 +25 او 1- x”‏ افادې په ضربي عواملوتجزیه کړئ؟ 

© ضربي گډ او ناگډعوامل بې وټاکئ؟ 

6 او 1- × کوچني گډ مضرب پیدا کولو لپاره سوچ وکړئ» څه باید وکړو؟ 
6 او 1- × کوچن گډ مضرب خودی؟هغه په لاس راوړئ. 


2 3 ۱ 
+ کسرونو» د جمع حاصل په لاس راوړئ؟ 


x°-1 2х-2 

ددوو یاخو الجبري افادو د کوچني گډ مضرب د پیداکولو لپاره» لومری هغوی په لومرنیو ضربي 

عواملوتجزیه» وروسته هغ هگډعوامل چې تر ټولو لوی توان لري» له ناگډعواملو سره ضربوو چې 
کوچنی گډ مضرب په لاس راکړي. 


و د 


لومری مثال: د "۰4 2+2 او 1- ”× کوچنیگد مضرب په لاس راورئ؟ 
حل: لومری افادې جلا جلا تجزيه کوو: = ASE‏ 
J =  ٦(‏ 2 
(ابد)(1-بر) -1- x‏ 


لیدل کېږي چې هغه گډ عامل چې لوی توان СА ЕТЕ‏ او 27 دي چې د ضرب حاصل 
يې له گډو عواملو سره برابر په (1- »)×4 = ×(1-»)(1+ »)2 دی چې د کوچنی 
о ОШ)‏ ۱ ۱ 
دویم مثال: د 6x7 -6 » 68× +40х+32‏ او 12-16 ×4 افادو کوچنی گڊ 
مضرب پیداکرئ. 
Ax* +12x -16 = 4(x* +3х- 4) =2’(x+4)(x-1)‏ 
8x + 40x +32 = 80 +5х+4) = 2° (х+4)(х +1)‏ 
2х3(х-1)(х+1)‏ = (1- 60 = 6 - 6 


په پا یله کې کوچن گد مضرب عبارت دی له: 


жә ٣٣ لا‎ 


د کوچني گډ مضرب په پام کې نیولو سره یی ساده کړئ. 


23 x 3(x+1)(x+4)(x-1) 


٣۲ _ 3۴-1... 2‏ ھم) 
5x 10x x +2x-15 х+5‏ 3 
x 4 4) 2 ۳ 3 , to‏ 2 )3 


د الجبری 9901 وېش 


پام وکړئ چی د مخرج افادہ د صورت په 


کومې افادې پورې ارہ لري SUSU‏ شئ )16 ше‏ 
۲ 1 2 
هغه ساده کړئ؟ —2xy‏ 
فعالیت 
995 


4-2-7-7- جا حر کرو نو پایله ab‏ ده؟ 
e‏ لاندې الجبري افادې ترممکن حده پوری ساده کړئ. 


٭ کله چې د 


2) Жа өз 3..4 24 3 2 
ж EE) ge а pad کت ر‎ 
= 200 y= Zz 
ЕССЕ 
eee 
x+2 


е‏ لاندې عملیو ته پام وکړئ او روښانه کړئ چې هرگام دکوم کارپه پابله کی لاس ته راخي؟ 


ولی؟ 
а) 995 |7 b) ٣٣٦٣ x+2‏ 
Еу; 7177 71‏ .2| 7- 
17۲ - 4 - 29 
Fax? 8х‏ — 28 _ 
Б -Зх-6‏ 
36 14 
0 1 


(a) 6٥‏ په ج زکی مو ولې وېش لەکینی خوا له لومری رقم ۹ څخه پیل وکر؟ فکر وکړئ» 
په (Б)‏ جز کی مو ولې» له x”‏ څخه د وېش عمليه پیل کړې ده؟ 


د sy‏ الجبري افادې له کین لوري څخه ښي لورې «خوا ته لیکل او ترتیبول د لوبې درجی 
څخه کوچنۍ درجې ته د څوجمله يي ترتیب نزولي ترتیب نومېږي 

د دوو الجبري افادو د یو پربل د وېش لپاره لاندې پړاوونه ترسرہ کړئ. 

1- د مقسوم او مقسوم عليه پولینومونه په نزولي دول ترتیب کړئ. 

2- د مقسوم لومری حد» د مقسوم عليه په لومړي حد ووېشئ چې حاصل يې د خارج قسمت 
لومری حد دی. 

3- په لاس راغلی خارج قسمت. د مقسوم عليه په تولوحدونو کې ضرب. حاصل بی د 
مقسوم له ورته حدودو خخه تفریق کوو. 

4 د مقسوم بل حد راښکته کوو د پاتی افادي خنگ ته یی لیکو وروسته ددي افادې لومری 
حد د مقسوم عليه په لومری حد وبشواوحاصل يې د مقسوم عليه په ټولوحدودوکې ضربوو او 
حاصل یې له پانې افادي څخه تفریق کوو. 

5- وروسته ۰1 ۰2 4 پراوونو ته تر هغه دوام ورکوو چې د پاتی حدودو درجه د مقسوم عليه 


د حدونو له درجې خخه کوچنی شي. 


لومری مثال : د 30+ 23x‏ - ر3- ېر افاده 4 ٨-6‏ افادي باندي ووېشيئ. 


د تفسیم مراحل 


x 2 5 
e کے رو وو و‎ 
21 КЕ XxX +3x-5 
П- سب‎ Зх А 
x 3x° – 23х 
Ш- тере - "م3‎ F18x 
پت ی‎ + 0 
+ 5 + 30 


0 


ڈوم مثال: د 4 + х? = ус 1552 —8x‏ افاده په x? -Хх-4‏ افادې 6099 
حل : دمقسوم اومقسوم عليه پولینومونه په نزولي دول ترتیبوو او بيا عمليه سرته رسوو: 


د تقسیم مراحل 


х +0. 2х +х2 8х +4 


1- ہے‎ ۱ Ах? x +x” +3x +8 
Ы х^ TI + x7 
= 278. x’ sxc 4x? 
й А ره + پر3‎ – 8х 
Ш- eT 7و‎ = Зх? 2 
8х? +4х+4 
ча: 8х2. 8х 732 
12х +36 


خرنکه چې د دوو عددونو وېش د سموالي لپاره مو دوه شرطونه وڅېړل» نو د دوو الجبري 
افادو د وېش د سموالی لپاره هم دوه شرطونه خبرو: 
1- د خارج قسمت اومقسوم عليه د ضرب حاصل د جمع پاتی د مقسوم له الجبري افادې 


سره باید برابر وي. 
۲ پاتی درجه د مقسوم عليه له درجې څخه بايد کوچنی وي. 


(х —x—4)(x° + x° ہب‎ 8( +12 +6 
=x -2x -8x+4 


افادې سره برابر دي او د خارج قسمت درجه نظر × ته له 3 سره برابره ده پاتی درجه )1( 
دہ نو په لاس راغلی abl‏ سمه ده. 


دریم مثال: د Йа +x" —3x4+1‏ افاده په х--3‏ افاده ووېشئ: 
حل: لومړی دمقسوم اومقسوم عليه افادې» په نزولي دول ترتیبوو. 


Ха = 17-7-7 ×+3 
xt +3x? х? - 37 +11x —36 


= 3x x 
ТЕ 3x? 22 Ох” 
11x” —3x 
= |l 1х? + 33x 


— 36x +1 
+ 36х + 108 


109 


ө 


د لاندې افادو > وېش حاصل پیدا کرین. 


1) (272-47 – 21-6) +) +9t+7) 
294-х-х)-(1-х) 
3) 2у +у-3у)+(у –3у-1) 


4) )2 + 5x° —x-1)+(x+3) 


د الحبری افادو د عملیو د سر ته 
رسولو ترتیب 


که چبري په الجبري افادو کې مخامخ 
نښې راغلی وي» په څه دول یې په 
ترتیب سره افاده ساده 995 ؟ 


ه د لاندې افادو د ساده کولو لپاره کومي عملیی سرته ورسوو؟ د عملیی د سرته رسولو ترتیب» 
به دس سرد و روگ 3-24х5--(16--4)‏ 


4x5 + 2-302 +3” (+2 
3x° —4x(2 + x) 
2x —3{-2(x+1)(x+2)}+6x+2 


په پورتني فعالیت کې مو ولیدل» چې د الجبري افادو عملیی؛ په ترتیب سره سرته رسول د 
ТЕПТЕР‏ پيروي ES‏ د بوي الجبري افادي د ساده کولو لپاره په ترتیب 
سره په لاندي دول عمل کوو 

1- توان رفع ә‏ 

۲- د قوسونو په لرلو سره» لومری هغه ساده کوو. 

٣‏ په ترتیب سره له کین څخه ښي ارخ ته د ضرب او وېش عملیی سرته رسوو. 

-٤‏ په ترتیب سره له کین څخه ښي ارخ ته د جمع او تفریق عملیی سرته رسوو. 


مثال :3 لاندې کسرونو وه ناطق رت 


“Ap 
_ 24 24а? 
а а 
3) 1 ٣ Уаз 
Уа-1 Уа-1 ۱ 
_ (4-14 +1) 
TS 
E 
4| 
5 
4) د د‎ 


77 
۷2-3 2ہ‎ +9۹ 
5)/2+/3( 
0 +98 77 
_ 52+ 3( 
дез 
=| 


= —5(/2 + V3) 


د یوې الجبري افادې د ساده کولو لپاره په ترتیب سره لومری قوسونه له منځه وړو» ورپسې د 
توان عمليه او په پای کې په ترتیب سره د وېش ضرب» جمع او تفریق عملیی له ښي څخه 
کین اړخ ته سر ته رسوو. 

ИРКЕН 

۶٥‏ کولو عامل 1- fx‏ دی. 

۰ د үу‏ + له د ناطق کولو عامل уху‏ دی 


Hie Та) لاندې افادې ساده‎ 
І) 2xx-28x-(2+x)—1}+2 


os‏ چو ايا ور 


(30(|)7)-24)-(18)ې5 )3 
6 +| )210( - 240 + 168| + 16+| (330-) + )102—([ )4 


10) 24/1 62 +07 - 220 


ө‏ هغه الجبري افادې یا الجبري جملې چې له يوي جملې څخه جوړې شوې وي» دمونوم یا 
یو جمله بی په نامه يادبرري» لکه: ах"‏ 
ө‏ هغه الجبري افاده چې له دوو حدونو خخه جوره شوي وي» دوه جمله يي با بینوم بلل 
كپري ах +b SS‏ 
ө‏ هغه الجبري افاده چې له دربو حدونو خخه جوره شوي وي» دري جمله يي يا ترینوم بلل 
کبري» لکه: 6 + + ах‏ 
ө‏ هغه الجبري افادي چې له يوه یا خوحدونوخخه جوري شوي وي او د تورو توانونه یی بشپر 
عددونه دي پولینوم بلل کېږي لکه: +сх -х-а‏ رط + ах‏ 
© په يوه الجبري افادہ کی د متحول تر ټولو لوی توان دالجبري افادې درجه بلل کېږي. 
٭ د پولینوم هغه ترتیب چې له کیڼې خوا څخه ښۍ خواته» له لوی توان څخه کوچني ته 
ترتیب شوی وي» نزولي ترتیب بلل کېږي. 
مد هر b sha‏ پارہ لرو: 
a+b = (а+Б)(а —ab+b’)‏ 
а -b =(a—b)(a’ +ab+b’)‏ 


٭ د الجبري افادو د گډو عواملی چې تر ټولو لوی توان ولري» د ضرب حاصل؛ Ба‏ 
عواملو سرہ د L.C.M‏ په نامه ياديرري. 
4-59 چيري په يوه الجبري افاده کې قوسونه اور +؛ - » × او + ...) عمليې راغلی وي» 


۰ ۶ ۰ 


د ساده کولو لپاره یې په ترتیب سره لومړی کوچنی؛ منخنی Я‏ لوی قوس له منخه وړو. 
ورپسې د توان عملیه او په پای کې په ترتیب سره د وبش» ضرب. جمع او تفریق عملیی له 
کین څخه ښي اړخ ته سرته رسوو. 

هد vx‏ ناطق کولو عامل ух‏ دی. 

١١١٥١٥١٥٦٢‏ ناطق کولوعامل 1- Хх‏ دی. 


igs عبارت له بل دلب‎ less دناطی‎ vx ۹ ٤ 


٭ په لاندې پوښتنو کې هره پوښتنې سوال ته څلورځوابونه ورکرل شوي» سم ځواب يې 
КЕН‏ 

: مد 27 افاده کی گا عامل‎ БЕ) 

«Са دی.‎ 2х (с دی.‎ х (Б دی.‎ 2 (а 

3-2 4 الجبري افادودضرب حاصل عبارت دی, له 

х? —5x-6 0 х? +5x+6 (a 


2250510 (0 XOCE 


т. Е 3-3‏ 2 افادي کوچن یگب pute‏ عبارت دی له : 
ای Dyce Mh‏ ا 


(x+1)(x-1) Б 2(x+1)(x—-1):a 
هېڅ يو.‎ (а (2x +2)(x* -1( 6 
افادي» د وېش حاصل عبارت له:‎ 2х-4х +х +16х-8 0ھ‎ 
Я ge = 
(2х +1)(2x) + = ~_ ط0‎ -2х--1(а 
2x —-8 
هېڅ يو.‎ (а او بت‎ all (С 


: د ناطق کولوعامل عبارت دی؛ له‎ Nip 1 5 
Vb 0 Jala 
Ма - ۰/9 0 Ма ٠٦ 


46 ES 9 لاندې تش خایونه په مناسبو کلمو سره‎ ө 


25556 Жә әсе کن ااا‎ 2x’ —4x* +3x-14-l 

оэ]. . ...‏ ده. 

GS ee ae الجبري افادې ضربی عوامل 777 تہ‎ х2-.77х--123-2 
x” -1 

)525 وېش حاصل عبارت له ТУ‏ مو 
1+ 

a+b ات لول‎ \ ла 252 . . . .( 4 

3-د(1-- (х? кх -1)(х‏ د ضرب حاصل عبارت له сз‏ 


٭ په لاندې جملو کی. کومه og:‏ سمه اوکومه يوه ناسمه боз‏ د سمې مخ ته (ص) توری او د 
ناسمې مخ ته (ع) توری وليکئ. 
ТЕ!‏ ) هغه الجبري افادې چې له څو حدونوڅخه جوړه شوې وي او د تورو 


di gil‏ یی بشپر عددونه وي» د پولینوم په نامه يادبپري. 


х? + 2ax + ۵) 2‏ افادي تجزيه (х+а) (х+а)‏ ده 
زغ )د 21х?у?‏ او ”ر ×14 کوچن AS‏ مضرب “ر ×42 دی. 
a -b =(a+b)(a* + ab +?) ( )-4‏ 


a+b = (a+ b)(a” —ab+b’) ( ШЕ 


ه لاندې پوښتنې بشپړې حل کری: 
1- تجزیه یې کړئ 


а) у -у-2 b) a’ —b’ +2 2'ے-6‎ 
с) 210 - ط140‎ + 2 0( 12717-77717 


е),а 2 + oft ig £) 14+ 2ab—-(a’ +b’) 


а) 1 ٦ 


222 Hod ماپ‎ 


2- ساده یی 6,5 


ЕЖ -3‏ وېشئ 
42-20 ٘ٔ ۰" 


40-50 
а-ы 
a—b 
с) (3x° شو (4- کس‎ 


а) 


b) 


а) (х —5x+6)+(x—2) 


е) ) —5x +64) +(—x +5) 


نامساوات 
(Inequality)‏ 


په دې انځور کې تله په کوم حالت کې ده؟ 
ولی؟ 


عموما په ورځني ژوند کې د نامساوي کمیتونو پرتله کولو ته ارتیا لرو» لکه د يوه ټولگي 
د رده کوونکو د نمرو ټولگه(مجموعه) که نمرې له زباتو څخه کمو نمرو ته درجه بندي 
آیا تاسی کولای شئ چې داسې نور مثالونه په ورخني ژوند کې ووایی چې نا مساوي عددونه 
سره پرتله شي 


که چيري عددونه د ( <,2,>,5( علامو په مرسته اربکی ولري د نامساوی په نامه يادبرري» 
لکه: 4 < 5 , 18>18 . 
فعالت 


3- )2 
ول 4,2,3 او 3 عددونه» د عددونو په محورونو وټاکئ. 


کب چو يا پک سر رہ سی جو a‏ سو 2 а‏ 
1 0 


٭ له مناسبو علامو څخه په کار اخیستلو سره پورتني عددونه په ترتیب سره له کوچنی څخه تر 
لوی پورې ولیکئ. 

ه د عددونو په محور» د عددونو د ترتیب او د عددونو د خای تر منځ څه اریکی وبنی؟ 

د پورتنی فعالیت کتنی په GUY‏ دول داسی لنډوو: 

د عددونو په محور» هغه عدد چی د عدد سی خواته پروت وی لوی او له هغه عدد خخه چی د 
هغي aS‏ خوا ته پروت دی» کوچنی عدد دی. 

په بشپر ډول سره وبلای شو چې که د 8 او С‏ درې حقیقی عددونه وي» نو صورت نیسی» 
چی: 6 >= و ӨЛ‏ 


فعالست 


مب 


٭ دوه نامساوي عددونه وټاکئ او د هغوی تر منخ اریکه د کوچنیو یا لوبو علامو په کار 


اخیستلوسره بیان کری ؟ 
٭ د نامساوي دواړو خواوو ته د ٥‏ عدد ورجمع 6/5 ایا د نامساوي د علامي په لوري کی خه 


٭ د پورتنۍ نامساوی له دوارو خوا وو څخه د ٣‏ عدد تفریق کری. LI‏ د نامساوي علامی په 
جهت کی څه بدلون راځي؟ 

په بشپر دول ہار ےت فعالیت abl‏ داسی بیانوو: 

که 0 > a‏ وي» نو د 9,2 او » اختياري حقیقی عددونو لپاره لرو: ی + > +0 


VE SIE 
فعالیت‎ 
خخه‎ (<) De دوه نامساوي عددونه وټاکئ او د هغوی تر منځ اریکه له کوچنۍ یا لوبی‎ ө 
به کار اخیستلوسره ولیک ؟‎ 
د نامساوي علامي په لوری‎ LI په عدد کې ضرب کرئ:‎ ٤ ٭ د پورتنی نامساوي دواړه خواوی د‎ 
کی خه بدلون راخي؟‎ 
په عدد کی ضرب کری؛ ایا د نامساوی د علامی په‎ -٤ ٭ د پورتنۍ نامساوي دواړه خواوې» د‎ 
لوري کې څه بدلون راځي؟‎ 
ه که د 7 > 4 نامساوي دواړه خواوې معکوس کرو آیا د نامساوي علامی په لور يکې بدلون‎ 
اځ ؟‎ 
! راځي‎ 


de We :‏ ای a<b‏ 
په بشپړ دول د پورتني فعالیت پایله داسې بیانوو: 


е-е ВС 7‏ 
د 0,2 او С‏ حقیقی عددونو لپاره لرو چي: 


0<a<b а 
Б و‎ 


په ياد .ےت دوو وو و وغوارو چې یو 
عددیه a‏ ووېشو» هغه عدد په — کی ضربوو نو د نامساوات د ضرب عملیی ټول خواص. د 
? : 3 2 1 : 


وېش په عمليه کې هم )0 + (а‏ صدق کوی. 


oo + 
(5 یو‎ 


1: 


4 3<9- نامساوي کې د پوه اختياري عدد په جمع» تفریقء ضرب او تقسیم کولو سره د 
oe‏ 7 5 


په بشپر دول د × د هغو قیمتونو د پیدا کولو لپاره چې په نامساوي کی حقیقت ولري 
د نامساواتو له خواصو څخه په گټې اخیستنی سره نامساوي ته داسې nse‏ ورکوو چې د 
نامساوي یو ارخ ته × او بل اړخ ته ہی عددونه پراته وي. 

د نامساوي حل څخه موخه دا دہ چې د x‏ پاره باید هغه قیمتونه پیدا کرو چې د نامساوي په 
ساحه کې حقیقت ولري دا ساحه د نامساوي د حل ساحه بلل کېږي. 


لومری مثال: د х-4>-7‏ نامساوي حل کړئ او د نامساوي د حل ساحه يې د عددونو 
په محور وښيئ؟ 
حل: د نامساوي په دواړو خواوو کې د( 4-) عدد په جمع کولو سره لرو چې: 
4 -7- < ۲4-4 2 
1- < ۲ 


СЕП 0‏ 
دویم مثال: د 5 < 1+ ×2 نامساوي حل کرئ؟ 
حل: د نامساوي له خواصو څخه په گټې اخیستنی سره کولای شو معلوم د نامساوي علامې 
یو اړخ ته او مجھول بل اړخ ته انتقال کړو: 


2x+1>5 


نو د نامساوي له دواړو خواوو څخه» ا get‏ کو 
اد اا 
2x >4‏ 


1 
د نامساوي دواړه خواوې په 2 وہشو یا ہی په 2 کې ہی ضربوو: 
1 1 
-х(2х)>-х4‏ 
2 7 


2> 
یعنی د ټولو هغو قیمتو о)‏ چې له 2 څخه لوی وي» نامساوي صدق کوي» دا مطلب د 
عددونو په محور داسې ښودلای شو: 


U > ED‏ لت 


پو شقفه: فکر وکړئ چې ولې په لومړي مثال کی د عددونو په محور 11- په ره) او دویم مثال 
کې د عددونو په محور» په(0) ښودل شوی دی؟ 

په دې دوو مثالون و کې هغو علامو ته چې د نامساوي د حل ساحې د ټاکلو لپاره په کار ورل 
شوې دي پاملرنه وکړئ. 

په عمومې حالت کی د ل +7 > تا + ах‏ الجبري عبارت چې په هغه کې а gl c,b,a‏ 
حقيقي عددونه او × متحول وي» لومړۍ درجه یو مجهوله یا خطي نامساوي بلل کېږي. 

د نامساوي د حل لپاره لاندې يكي په پام کې نیسو: 

ө‏ د نامساوي د خواصو په پام کې نیولو سره معلوم یو ارخ او مجهول د نامساوي بل ارخ ته 
انتقالوو. 

ө‏ معلوم عددونه په خپل منخ کې او مجهول حدونه په خپل منخ کې جمع کوو. 

٭ د متحول د عددي قیمت دپیدا کولو لپاره د نامساوي دواره خواوي د متحول په ضریب. د 
نامساوي د خواصو په پام کې نیولو سره وپشو. 


دریم مثال: 4 3x+1<x-5‏ نامساوي حل کړئ. 
حل: 3х-х<-5-1‏ 


خلورم مثال: لاندې نامساوي حل کړئ. 


Ө 


1- د لاندې نامساوي گانو حل پیدا او د هغوی دحل ساحه د عددونو په محور کې وښيئ. 
а) 4x28‏ 
р) 8-х<5‏ 
2-1 > بر + 5 с)‏ 
ау-3х-4>х-?‏ 


3 
و 
3 2 
Р) 0.5-х<3х-1‏ 
2-х<2‏ )£ 
h)2x-5-7x>0‏ 
i) 5x+6>0‏ 
2-2 1325 د وېش پر 25 بابد تر ولو لوی عدد پیدا کرو چې په 25 کی ضرب او له 1325 
څخه کوچنی یا ورسره مساوي 22 دا عبارت په نامساوي وښيئ او خارج قسمت يې پیدا 


46,5 


3- که تاسې ته ووبل شي چې د يوه فعالیت د سرته رسولو لپاره حد اکثر د ورځې وخت 
е,‏ دا عبارت په نامساوات وښيئ. 


فاصلې رافتروالونك 


س ا ا ا 
4 0 
د يوه نامساوي د حل لپاره کولای شو 
ډېر عددونه» په لاس راورو = د هغه А‏ 
{xeER-x<4} о |‏ 
نامساوي حل وي» داسې ټول حقيفي 


عددونه که د og‏ سټ په دول په پام کې 
ونسو» دې سټ ته د نامساوي حل وايي 


دیل ےول о‏ نامساوي حل د ی» خکه هر هغه عدد چې له 3 
څخه لوی وي» په نوموری نامساوي کې صدق کوي» دا د حل سټ» د رباضي په ژبه داسې 
ښودل کہری: {xelR:x>3}‏ 

داسی لوستل کېږي: د × ټول هغه حقیقی عددونه» چې له درېو(3) خخه لوی وي. 


3 2 1 0 |1 
لیدل کېږي چې ددې ډول عددونو مجموعه» د عددونو د محور بوه برخه ده چې په رباضي 
کې ورته واټن با انتروال وايي 
په لاندي شکل کې د عددونو په محور ټاکل شوی هغه واټن «انتروال) دی چې له 1- څخه 
لوی یا ورسره مساوي او له 4 څخه کوچنی یا ورسره مساوي دی. 


و٢ Ss OO‏ که 
4 3 2 1 0 1- 


CS dood: GR 3 24 کرت‎ ады 

پاملرنه 6,63« چې د 1- او 4 عددونه په فاصله کې گډون لري. په هغه حالت کی چې د 
انتروال د پیل او پای تکی گډون ولري» دې واټن ته تړلي واټن وايي 

نو که په پورتني واټن کې» د 1- او 4 ټکيگډون و نه لري» دې واټن ته خلاص وان وابی 
او په GLY‏ دول یې ښودلای شو: 


(-1,4-іхеіІЕ:-І<х<4)-Я---9-----------ө-->- 
=| © 1 72090004 


ته نیمه خلاص یا نیم ترلی واټن وايي او هغه په لاندې شکل ښیو: 


(-1,4J={xe IR: -l<x<s4 ح____ هه‎ 
-[ 0 1 2 د‎ 4 


پاملرنه وکړئ چې د عددونو په محور باندې کولای شوہ هغه واټن په پام کی ونیسو چې له بوې خوا څخه 
تړلي نه وي» په دې حال تکې» واټن» د ۰0 علامې څخه په گټې اخيستني سره» چې هغه بې نھایت لولو؛ 
سوه لکه: د هغو عددونو سټ چې له 4 څخه لوی با ورسره مساوي وي داسې سیو: 


سا که x}=[4,00)‏ > 4 : ]126 


0 4 


او هغه عددونه چی له 4 خخه کوچنی وی عبارت دی له: 


іхвІК:4>х)-(-00,2) vv ag س‎ 


4 0 
و په عمومي ډول» که а‏ یو حفيفي عدد وي» نو لرو چی: 
له а‏ څخه لوی حقیقی عددونه Ше) ІН‏ 
له a‏ څخه لوی یا ورسره مساوي حقیقی عددونه [a,o0)={xeIR:a sx}‏ 
له ۾ څخه کوچنی حقیقی عددونه وي. x < a}‏ : ٤ل(‏ د) (-co,a)=‏ 


له a‏ څخه کوچنی یا ورسره مساوي حقيقي عددونه. (-o,a]= {xelIR: x <a}‏ 


٣٣‏ ايق 


1- لاندي انتروالونه د سټ په شکل ولیکئ او د عددونو په محور یې وښيئ. 
(م,2] )5 [اہی(ھ4 )2,8-[ )3 )3-,9( )2 ]5,7[ )1 
)= لاندې سټونه» د انتروال په دول ولیکئ. 
B={xeIR:-3<x<3}‏ )2 (6 > × > 77:2[ ء ×إ - 4 )1 
Sx > 4(‏ 61:0 ۱3 < 0 )3 


1 0)۵ 
4 د 


د لومری درجی بینوم د علامي ټاکل 


ӯ 

1 

| 

| Bw р سس‎ 

љо .‏ - رل 

په مخ شکل کې» X‏ د کوم قیمت wal‏ | 

لپاره د БАЕ у=х-1‏ 71 الک 17 له اګ 0 2 ١‏ 1 
x‏ محور نه د پاسه او × د کوم قیمت > 

مه 4 
لپاره Lad‏ کن د X‏ محور نه | 7 
| 


و د 2x-4‏ الجبری افاده څو حده ده؟ 

Ө‏ دا افاده د × متحول په کوم قیمت له صفر سره مساوی ده؟ 
٭ دا افاده د × متحول په کومو قیمتونو سره مثبت ده؟ 

۵ دا افاده د × متحول په کومو قیمتونو سره منفی ده؟ 

Ф‏ د Р(ху-2х-4‏ الجبري افادي گراف رسم کړئ. 

د پورتني فعالیت رباضي بیان په لاندې دول په جدول کې لنډوو: 


ر 2 2 1 


2x – 4 = ЕЕ 


په دې جدول کی لیدل کېږي چې د 2-4 بینوم په 2 = × کې مساوي په صفر دی او د 
هغو قیمتونو لپاره چې له 2 نه کوچني وي» منفي علامه او په هغو قیمتونو کې چې له 2 نه 


لوی وي» بینوم مثبته علامه لري. 
۱ 1 
لومری مثال: د 3+ × - = РО)‏ دبینوم علامه وتاکئ 


22-6 = کت === ےت 
2 2 


وروسته هغه قیموتونه چې بینوم په هغې کی مثبت وي» په لاس راورو: 
А 75 гы‏ 
Из. =‏ 
په همدې ترتیب؛ هغه قیمتونه چې بینوم په هغی کی منفی وي» عبارت دي له: ۱ 
مد رب < -2Х%3<0‏ 


х X < 6 6 XxX Z6 


ډو ښغغه: د 3 بینوم علامه» د 1- х=7,х=3,х=‏ او 12=× قیمتونو لپاره 
په لاس راوړئ او د بینوم رسم شوی گراف شرح کړئ او د ځواب سم والی له پورتني جدول 
سرہ پرتله کرئ. 

نو په کلي حالت کې > J = ах +рБ‏ بینوم د علامې د ټاکلو لپاره لومری هغه قیمت په 
لاس راوړو چې بینوم په هغې کې صفر کېږي او د علامې د ټاکلو جدول یې په لاندي ډول 


E x< Е, 
= С O (1 
ax + ما‎ + 


b b E 
о E 
М 2 4 = а<0 (2 
ax + جا‎ + = 
د لاندې الجبري افادو علامی وټاکئ.‎ 
1( 3х-9 2) 7х-2 3) 2х-1 


4) 0.5х+10 5) 2x-44+x-1 6) +3 


د کسري افادو د علامو تحلیل او SG‏ 


1 
الم 0٦‏ حققے عددونو لپارہ د بر ? 
کس خه وخت مثبت او خه وخت 9 
1 
3x+5‏ 
ه د = Р(х)‏ کسري افاده په پام کې ونیسئ. 
х=‏ - : 


ود P(x)‏ افاده په کوم حالت کې مثبت کېږي؟ 

ө‏ د P(x)‏ افاده په کوم حالت کې منفي کېږي؟ 

٭ د x‏ په کوم قیمت سره د Р(х)‏ کسري افاده مساوي په صفر ده؟ 

GY SU ө‏ شئ د Р(х)‏ په افاده کې د x‏ په خای(۱) وضع SES‏ ولې. 

د Р(х)‏ د افادې د صورت او مخرج د علامې له ټاکلو څخه وروسته کولای شوہ د Р(х)‏ 


کسري افادې علامه د صورت او مخرج د علامو د وېش له حاصل څخه په لاس راورو: 


3x45 = 0 > = 


А 1 =5 .. З ۲ لا‎ тә 
се م1 ړن‎ аа ۳ی‎ ЕЯ چی د‎ Уля 
صورت علامه مشښټ ده.‎ 


د مخرج د علامي د STG‏ نوا هغه قیمت پیدا کوو چي 2-2 په هفه کی صفر 
اک OS‏ = 2 


۰ 
4 


сас 


پایله کی له 1 > × څخه بینوم د مخرج علامه منفي او د х>1‏ لپاره د بینوم د مخرج 


г. a 
۰ ۰ 


علاامه مشته ده. 


پاملرنه وکری؛ په هغه قیمت کې چې د کسري افادې مخرج صفر کېږي نه دی تعربف شوی» 
پورتنی بحث په لاندې دول د علامو د تحلیل او ټاکلو په جدول کې داسې لندوو: 


x کو > بر‎ - 4 -2<x<1 | =x 
lS + 
2x —2 КЕ 
xa | ٣٦ Se 


نود > × او 1< :د sul sped‏ ۴5“ 2 کسري افادې اشاره مث مثبت اود 1> × Pc‏ 


ТТТ 3х+5 1717‏ 
قیمتونو لپاره د 5225 Ges‏ افادي اشاره منفي ده. 


5 — 
او د ГЕ‏ قیمت لپاره کسري افاده مساوي صفر ده. 


په عمومي دول د کسري افادي د اشارې د تحلیل او اکلو لپاره لومری د کسر د صورت او 
مخرج اشاره ټاکو. وروسته د صورت او مخرج د اشارو او د وېش له حاصل څخه د کسري 
افادې اشاره په لاس راوړو. 


مثال: د اہ کسری ان 
ў ٨‏ ۱ 


حل رخ 0 -х+3=‏ 
х= 0‏ 
Хх‏ 
3+ رہ 
X‏ 
3+ بر 
X‏ 
د لاندې کسري افادو اشاره وټاکئ. 
Е 1 2‏ 
ay = Б) 2 о)‏ 


5-٢ х--1 х 7 


اک ار په کوم قیمت سره د مخامخ 
کسری افاده 4220 او د Х‏ په کوم 
قیمت سره افاده منفی боз‏ 


فعالت 


هه 


۱ ۱ х-2 
کسري نامساوي په پام کې ونیسئ‎ 2 


٭ د پورتني نامساوي د رښتینوالي لپاره د کسري افادي صورت او مخرج بايد کومه علامه ولري؟ 
x 6٥‏ متحول د کومو قیمتونو لپاره د پورتنۍ کسري افادې صورت مثبت دی؟ 

x 6٥‏ متحول د کومو قیمتونو لپاره د پورتنی کسري افادي مخرج مثبت دی؟ 

x 6٥‏ متحول د کومو قیمتونو لپاره د پورتنۍ کسري افادې صورت منفي دی؟ 

6٥‏ × متحول د کومو قیمتونو لپاره د پورتنۍ کسري افادي مخرج منفي دی؟ 

٭ د پورتني فعالیت د لاس ته راغلو پایلو په پام کې نیولو سره د × متحول د کومو قیمتونو لپاره 


7-2 
е сав 22 ss 
سس في سم ای‎ 2х 


د 0> 


1-2 
نامسا لپاره 
وړ نامساوي حل پار 


بابد بېلابېل حالتونه په پام کی ونیسو. د کسري نامساواتو د حل د سټ پیداکولو يوه بله لاره» 


د پورتني فعالیت له سرته رسولو څخه ولیدل شول چې د 0 < 


2= 
د علامو د ټاکلو او تحلیل جدول دی» د مثال په دول د 0 < 2 نامساوی د حل سټ 
12 1 


پیدا کولو لپاره داسی عمل کوو: х-2 = 0 = x=2‏ 


4+2x=0 > x=-2 


د نامساوي حل | ۱ د نامساوي حل 
د علامو د تحلیل او کی талы ана арты‏ 
له( 2-> د) او له( 2 < :) وي افاده يې مثبته دہ او له هغو قیمتونو څخه چې له(2-) 
خخه لوی او له(2) کوچنی(2 > > 2 -) وي» منفی ده. به پابله کی نامساوي د حل Se‏ 
ارت له ye‏ ار )9 با 2559 Қ тесе ЛІП Grek‏ 


(-,-2)0Қ(2,о) 
نامساوي حل کړئ؟‎ OS A مثال: د‎ 
01 
81 - ٦ یا لوبه لیکو‎ 
5x+3 5x+3 
2x-OxX+3) اا ۳۹ م‎ 
5x+3 5x+3 
—3x-3=0>x=-l 
—3 


تچ 5x+3=0‏ 
اوس د نامساواتو د علامو د ټاکلو له جدول څخه د نامساوي حل په لاس راوړو. 
د 


د نامساوي حل 


پورتني جدول ته په پاملرنی سره د نامساوي حل عبارت دی له: Са е‏ 
په بشپر دول د کسري نامساوي د حل لپاره په GUY‏ ډول پر مخ ځو: 

٥‏ نامساوي داسې لیکو چې له صفر څخه کوچنی یا لوبه وي. 
1786+ جدول خخه د نامساوي د حل ٴ۷ ۷۶۷۶۷ 


د لاندې نامساواتو د حل سټ ږ پیدا کرئ. 
7/۴2 پ ES og Oxt+7 0 х+10‏ 


< 33--->0 4) 
2х--4 7—6x 2 3 3-2х 


خطي دوه متحو له نامساوات 


د X-Y=2‏ مستقیمه کرشه د وضعه 
کمیاتو مستوي» په دوه پاسنی او لاندینی, 
په 2 > ر - × نامساوي کې صدق کوي؟ 


y= pare‏ نامساوي چې په هغې کې د × او ر متحولین لومری درجه دي یو خطي 
دوه متحوله نامساوي بلل کېږي. 


ول (х,у)‏ مرتبې جوړې داسې په لاس راوړئ چې په 2 نامساوي کی صدق وکړي. 


* څومره مرتبې جوړې پیدا کولای شئ چې په پورتنۍ نامساوي کې حفیقت ولري؟ 
٥‏ آباکولای شئ نورې درې مرتبې جوړې پیدا کړئ چې په پورتنۍ نامساوي کې صدق وکړي؟ 


په پورتنیو حالانو کې وبلای شو چې: 

دی > ax + by‏ نامساوي چې په هغه کې 0 او حقیقی عددونه او ۵۶0 يا 00 
وي» خطي دوه متحوله نامساوي بلل کېږي. 

د دې نامساوي د حل سټ» د هغو عددونو مرتبی جوري دي 

چې په نامساوي کې صدق کوي. ۱ 

لومری مفال: د Х-у<2‏ دوه متحوله نامساوات د 

حل سټ پیداکرئ؟ 

حل: د دې نامساوي د حل لپاره لومری را 5 از وړ 5490 
د وضعیه کمیانو په مستوي کې رسموو. لیدل کېږي چې د 

зэ مستقیمه کربه د وضعیه کمیائو مستوي په‎ b= ped 


ناحیو وہشی. د دې لپاره چې وپوہہرو دکومی ناحبی د عددونو 


مرتبی جوړې په نامساوي کی صدق oS‏ له هرې col‏ څخه يوه مرتبه جوره ټاکو او په نامساوي 
کب وضع کوو 
د مثال په دول» )0,0( مرتبه جوره په نامساوي کی صحیح ده 

7 = ل > رل 


نو هغه یکی چې د مستقیمی کرښې پورته خوا ته دی د نامساوي حل دی. 
د نامساوي د حل سټ د ښودلو لپاره هغه ارخ د مستقیمی کرښې توروو چې په نامساوي کی 
سموالی نه لري. 
پو ښتنه: خو نور يکي له مستقیمی کرښې څخه پورته او ښکته خوانه وټاکئ او بيا پورتنۍ 
abl‏ وڅېړئ؟ 
89 نم مثال: د 6< 2x+3y‏ نامساوي د حل y‏ 
سټ پیداکرئ؟ 
حل: لومری د 2Х43у<6‏ کرښه د وضعیه ру Й‏ 
کمیاتوپه مستوي کې رسمووء تن ۱ ٩‏ 
د ئس د ا لاره مه 
نیک етен‏ او په ا ے 
نامساوي کې بی وضع 5335 که حقيقت يې ' 
درلود. هغه ارخ د نامساوي حل دی او بل عکس 
34 . 
لکه د )0,0( د وضعیه کمیاتو مبدأ مرتبه جوړه په پام کی نیسو: 
2x+3y<6‏ 
2х(0)--3х(0) <6‏ 
6 > 0 
خرنگه چې د نوموري ټکي مختصات په نامساوات کی حقیقت لري» نو د کرښې لاندې خوا 
ټکي د نامساوي د حل سټ دی. 


) 3х-2<5х-у 2) 2у<3х 3) x+y>0 
4) 2-6 < 8х+4у 5) х+у<0 б) 5x-3y<-l 


د دوه متحوله خطی نامساو ی سیستمو نه y‏ 


د لاندې نامساوي گانو د حل سټ پیدا یت 
کړئ. ASU‏ شئ اټکل وکړئ چې » 


6 


5-50 < 2 


مد د نامساواتو 57 سم چې په هغه کې دوه خطي» دوه متحوله نامساوي دی З‏ 


علق سم ال ېږۍ 

د نامساواتو سیستم له حل څخه مطلب دا دی چې هغه مرتبې جوړې پیدا کرو چې په يوه 
وخت کې په دواړو نامساواتو کې صدق 5,59( 

لومړی د هر يوه نامساوي حل د وضعیه کمیاتو په مستوي کی په لاس راورو. 

هغه ناحيه چې گډه نه ده خط» خط شوې له نامساوات سره په يوه وخ تکې د حل په سټ کي 
owe‏ لري او دا ناحبه د نامساوات 9 سیستم حل دی. ۱ ۱ 


د х+у=2‏ کرښې د رسمولو لپاره» 045 = х‏ 
وي“ 2 - بو y=0 SH‏ وي؛ نو 2 = × کېږي 
اود ×2 = 1- ر کرښه کې که 0 = ې وي؛ 1= لا 
اوکه 0 = ر وي نو x=‏ سرهکېږي 


د دوه متحوله خطي نامساوي د سیستم د حل لپاره داسې عمل کوو: 

لومړی د هر يوه دوه متحوله خطي نامساوي د سیستم حل» د وضعیه کمیاتو په مستوي کې ټاکو. 
هغه aol‏ چې په بوه وخت کې د دوارو نامساواتو د حل د سټ بوه برخه وي» د سیستم حل 
دی. 


مثال: د لاندي نامساواتو سیستم حل کړئ. 


3x >—0‏ - ر2 
y-2<0‏ 
3y + 4x <-2‏ 
حل: لومړی د پورتنۍ نامساوي هره يوه کرښه رسموو یعنی: 
у-2-0 ۱ 2у-3х--6‏ او 12– = 4x‏ + 3 
у‏ 
د 6-= 2۷-36 رسمولو لپاره که 0 = х‏ © 
ж‏ 7 
وي. رر زو او د !!-2- 5 د оў‏ 
ОЈ‏ 4% کبری | چم 2 
پاره تظ؟+ ل ال د د CRR‏ 2 
ОУ, ШІ ЕЕ a oi Ж‏ 
-4х--‏ کے 5 بارہ 2 - 
ЗЕ Се 00-227‏ 
Gr S y = 4989 × =0‏ چې د نوموړو 1A‏ کے 
قیمتونو په مرسته یې گراف په مخامخ بڼه ک1 
و ٦ھ‏ 
رسمو 5252 
x‏ 
۹ 


وروسته د هرې يوي نامساوي د حل ساحه په بیل بیل دول ټاکو. 
د ورکرل شوو نامساواتو سیستم د حل سټ په شکل کې د نه تورې شوې ناحیی په شکل کې 
لیدل کېږي. 


۳ اا 


د GLY‏ سیستمونو د حل سټ دگراف په مرسته په لاس راوړئ؟ 


x<3 2x+3y<9 ® 
1) 2( 3( 
2х+у<4 5х-2у>5 1) 22 
х+у<4 
а KB 
4) 5) 4Х-у<3 
у 


1 < 7 - برد 


د شپږم خیرکی لندیز 


9 که چيري عددونه د دې علامو( > ,ک, <,<) په مرسته یو له بل سره اریکه ولری» دنامساوی 
په نامه بادیری. 


е‏ که د وه نامساوي له دوارو خواوو سره یو حقيقي عدد جمع یا تفریق کرو په نامساوي کی 


بدلون نه راځي. 
е‏ که د يوه نامساوي دواړه خواوې» په يوه مثبت حقیقی عدد د صفر خلاف ضرب يا تقسیم 
شي په نامساوي کې بدلون نه راځي. 


ТЕ 45 ө‏ نامساوی دوارہ خواوې» په بوه منفی حقیقی عدد د صفر خلاف ضرب با ووېشل 
شي. د نامساوي لوری بدلون کوي. 


ترلی انتروال [a,bl={xeIR:asx<b}‏ 
خلاص انتروال (a,b)={xeIR:a< x <b}‏ 
نیمه خلاص انتروال (a,bj={xEelIR:a<x<b}‏ 
نیمه ترلی انتروال sx <b}‏ و  :‏ 66 :1( ,0 ] 


٥‏ د یوې کسري افادي د علامې د ټاکلو لپاره لومړی د صورت او مخرج علامه ببله بېله ټاکو 
وروسته د علامو د وېش حاصل په لاس راوړو. 

e‏ متحوله خطي نامساوي د سیستم د حل لپاره داسي عمل کوو 

لومرٍی د هر دوه متحوله خطي نامساوي د سیستم fo‏ د وضعیه کمیاتو په مستوي کې ټاکو. هغه 
ao‏ چې په يوه وخت کې د دوارو نامساواتو د حل سټ يوه برخه وي» د سیستم حل دی. 


ه په لاندې پوښتنو کې د هرې پوښتنې لپاره خلور ځوابونه ورکرل شوی دي» سم ځواب په نښه 
کرئ: 
]- له لاندې نامساواتو څخه کوم یو سم دی؟ 


а) کو کېل‎ b) => 2 с) У9-16>5 а) 4 gl > 6 او‎ 0,۵ > 


2 د 5 > 3 + × نامساوي د حل سټ عبارت دی له: 
а) іхє1к:х<2} р) {x 2:2 > ۲‏ 
с) {x EIR: x <8} а) {x EIR: x > -1‏ 
3- د لاندې انتروالونو څخه کوم یو د 1- < 2+3 نامساواتو د حل سټ دی. 


а) | 00) b) (2,00) с) (1,00) а) (—2 , 00) 
څخه وي» له لاندې اریکو څخه کومه بوه سمه ده.‎ 0-0-1 45 —4 
Pee п а ав с) -В<-а ау сураси 
boa b a 


د- له لاندې انتروالونو څخه کوم یو د 2220 نامساوي د حل سټ دی؟ 
У‏ ک6 کت 
а) ) 3( 2 (-50,3) с) (—3,00) а) (-3,3)‏ 


٭ تش خایونه؛ په مناسب وکلمو سره ډک کړئ: 

0-1 > + نامساواتوکی د تولو هغه سس ЕЕЕ‏ 
صدق وکړي» د پورتني نامساواتو د حل سټ بلل کېږي. 

ЖАЛЫНЫ eee انتروال د‎ [4,5] 3-2 


7۶ اف ھھ 6p‏ د 272772 قیمتونو о.)‏ منفی کبری. 


1 
Әв NS‏ نامساوي د حل سټ عبارت دی له 0۰90" 


٭ له لاندې جملو څخه چې کومه يوه سمه وي» د هغې په مخ کی د(س) توری او د ناسمې 
په مخ کی درغ) توری ولیکئ. 

 -1‏ ) ديوي نامساوي د حل سټ يو عنصر لري. 

PC i ЕОС ЕЮ 

3- ) ) د نامساوي گانو د سیستم د حل سټ» د وضعیه کمیاتو د مستوي يوه برخه ده. 
4- ) ) د خطي نامساوي د حل سټونه بې شمیرہ دي. 


7 1 1 
2-) ) خرنکه چی 3 > 2- څخه دی نوہ له دې ald‏ دا Ба саг abl‏ 


GLY ө‏ پوښتنې په بشپر ډول حل کړئ: 
1- د GLY‏ نامساوي گانو حل په لاس راوړئ. 
0 8 جس 
3 4 
р) x-2<3(2x-9)‏ 
с) х-9<0‏ 
ا ر 
е) 2‏ 
x‏ 
2- لاندې انتروالونه د عددونو پر محور وښيئ. 
а) [-1,2] b) )-2,1[ с) [-1,]) а) (-2,2)‏ 


a) {x EIR: x <2} р) {x EIR: x <5} 


с) {x 2/0: -1 > ۲ <6} а) {x 2:4 > 2 > 2} 


4- د لاندی نا 
: وی ھجت 

وا 

عا حل پیدا کړرئ: 


دویمه درجه ډو مجهوله معادلي 
(Quadratic Equation)‏ 


که يوه کوټه» د يوې مربع شکل غالۍ 
په وسیله فرش کرو په دې شرط چې 
د خونې اوردوالی د غالۍ له اوږدوالي 
څخه د 3101 په اندازه او سور یی د غالۍ 


له سور څخه د 2111 په اندازه ات وی » 
دکوتی او غالۍ د مساحتونو معادلی څه 


ډول لیکلای شو؟ 
٭ الجبري افاده تعربف کرئ. 
ө‏ معادله تعربف کرین. 


٭ د یو مجهوله لومړۍ درجی معادلی یو مثال ولیکی. 

٥‏ د یو مجهوله لومړۍ درجی معادلي عمومي شکل ولیکی. 

0۰ = (2()۴+3 --) معادلی د قوسونو د ضرب حاصل پیدا کړئ. 

٭ د پورتني معادلی درجه د 1- 3 < 4 + ز معادلی له درجی سره پرتله کړئ. 

هغه معادلی چی یو مجهول ولري او د هغې درجه دوه وي یو مجهوله دویمه درجه معادله بلل 


کېږي چې عمومي شکل بی 0 = ۰ + + a#0, ах?‏ چی ٥‏ او С‏ حفيفي عددونه 
او x‏ 7 ر с-005-0‏ دی هی اتکی اش درل ما 
ته نیمگری دویمه درجه معادله وايي. ۱ ۱ 
لومری مغال: یو تار چې یو متر اوردوالی لري غوارو له هغه څخه یو مستطیل چې مساحت 
یې 60007 دی جو رکرو د دې مستطیل اوردوالی او سور رنگه وتاکو؟ ۱ 

مل :که دمستطیل اوردوالی × اوسوريي‌به ging у‏ دمستطیل محیطد / ...100= 2(x+ у)‏ 
اریکی او مساحت ہی له Xxx y = 600... I7‏ اریکی څخه په لاس راوړو. 


2(x + у) =100 => Xe Vy ال‎ .......... 1 
х-у- 600 سے‎ 


د I‏ له معادلی څخه د у‏ قیمت د × له جنسه په لاس راورو او په 11 معادله کې ہی وضع کوو: 
2(х-у)-100‏ 
ane => х(50— х) = 600‏ 
50х- х? = 600‏ 


څرنگه چی په پورتنۍ معادله کی د × درجه دوه ده» نو نوموری معادله دوبمه درجه ده. د 
معادلو د حلونو پیدا کولو لپاره بېلابېلې لارې شته چې هغه تر څېړنې لاندې نیسو۔ 
دویم مغال: هغه عدد په لاس راوړئ چې مربع یی د 6 په اندازه له خپل عدد څخه زبانه وي. 


حل: که چېرې عدد په × ونوموو نو پورتنی بیان د رياضي په بڼه داسې لیکو: 
x -x-6=0‏ ہا 6+2 < x‏ 


د دې ډول معادلو حل به په راتلونکي لوست کې وڅېړو 
درېم مغال: په لاندې معادل و کې د عمومی شکل له مخې د 6 او С‏ ضریبونو قیمتونه 


ول 5. 


حل 


а) 2х -4х+1=0 р) Зх-х =4 с) 4х -1=0 
а) 7х? =49 еу x —4=0 f) 2-0 کہ‎ 


1- په لاندې معادلو کې پوره او نیمگری دویمه درجه معادلی په گوته کرئ. 
a) 6-2 20 b) 5 -3х+1 с) V2x? -4x >0 2 =i = 8‏ 
2- په لاندې معادلوکی د ۰2 تا او > ضريبونه وښيئ. 


7 ل1 ورن‎ D) beater ©) day کو‎ 


Ф 


د دویمه درجه یو مجهوله معادلی حل 


آیاکولای شئ چې د × لپاره داسې قیمت oa‏ 
پیداکرئ چې تله په تعادل کې راشي ؟ 

х 2x+4 3x-1 

هد 1- ×3 = 4 + ×2 معادلی حل پیداکرئ. 4 

=) ۱ ۱ ۱ : 1 ۱ 

٭ پورتنی مساوات د ۲ د ببلایبلو قیمتونو لپاره په مخامخ جدول کې 0 

وڅېړئ. 


X ж – 4х + 3 


٭ د جدول او پاسنۍ پوښتنې په پام کې نیولو سره توضیح ورکړئ چې د - 
معادلې د حلولو پیداکول بعنی څه؟ 7 
٭ مخامخ جدول پوره او د هغې له مخې د 0= 3+ ×4 - ”× معادلی 0 

1 : : : 


حلونه په لاس راوړئ؟ 


هغه قیمتونه چې په يوه دویمه درجه معادله کې برابروالی راولي. د يو مجهوله دویمې درجې 
معادلی حل بلل کېږي. 
لومری منال: هغه عدد پیدا کری چې مربع بی د 12 واحدو په اندازه له عدد څخه hj‏ وي. 


حل: که چبري عدد ته × ср‏ نو الجبري عبارت داسی بڼه نیسی: 
٠‏ 2 ۰ 
XX ۵٣‏ 


څرنگه کولای شو چې له پورتني مساوات څخه د هغې حل پیداکرو؟ 


که چېرې 1 - 7 په معادله کی وضع کرو نو لیدل کېږي چې د مساوات ښۍ اړخ د 13 عدد او کین 
اړخ ته بې د 1 عدد په لاس راځي. په معادله کې د ر قیمت په وضع کولو سره لیدل کېږي 
چې د مساوات ښي ارخ ته 14 او کین اړخ ته یې» د 4 عدد په لاس Sl‏ او د х= Э‏ په وضع 
کولو سره لیدل کېږي چې ښي ارخ ته د 15 عدد او کیڼ اړخ ته د 9 SE‏ 

په همدې ترتیب د نورو قیمتونو په وضع کولو سره» لکه په 4 = د لیدل کېږي چې د مساوات ښي 
ارخ ته د 16 عدد او کین اړخ ته هم 16 عدد په لاس راخی» لیدل کېږي چی له 16-16 مساوي 
کېږي» نو 4 = × د معادلی یو حل دی. 


د پورتنۍ لاري لندیز چې د معادلې حل د پیدا کولو لپاره مو ترې ar‏ 2 


Хх X 

2 2 14 ۱ ۱ ۱ Т 
2 7 15 ابا کولای شو چې د دویمی درجې معادله د حل لپاره يوه بشپړه‎ 
ТГ £95 لارہ پیدا‎ 


دویم مغال: هغه عدد په لاس راوړئ چې د هغې د مربع جمع له 1 سره مساوي په صفر شي. 
حل: د پاسني بیان الجبري افادہ عبارت دہ له: eal‏ 
د پورتنۍ لارې په څېر د اټکل شوبو عددونو په وضع کولو سره ()- 2 


x x 
1 1 2 د معادلی د حل په لټولو پیل کوو او پر مخ خوء د دې کار لپاره د‎ 
271 БЕН 5 | وم‎ : 

سای جدول په خہں مخامخ جدول په پام کی نیسو۔ 27 0 0 

په دې جدول کی SAS‏ کېږي چې نه شو کولای تعادل وساتوء гч‏ 5 

یعنی د × لیاره داسی فمت نه شو پیدا کولای چی د معادلی - - - 


دواړه خواوې مساوي 6,5 له بلې خوا له معادلي خخه 
خرگنديرري کله چې یو عدد مربع کرو او یو ورسره جمع کرو هیخ وخت مساوي په صفر نه 
شی کیدالای» نو دا دویمه درجه معادله حل نه لری. 


... 
С % 


1: 


oy -1‏ دویمه درجه یو مجهوله معادله ولیکی چې حل و نه لري. 


2- لاندې معادلې حل کړئ. 
а) х-і-0 b) x” =0‏ 


غير خطي اړیکې 


ډاکټران د og:‏ ماشوم د ونی(قد) اورردوالی 
په بہلابہلو وختون وکې» په مخامخ گراف 
کې څېړي. آبا تاسې تر اوسه پورې د 
te‏ وني(قد) د اوږدوالي بدلون ته 
فک رکری دی چې په بېلابېلو وختونو 
کې څومره وو؟ 


فعالست 


ه ديوي مربع د ضلعې د اوږدوالي او مساحت تر منځ اړیکه په پام کی ونیسئ: د مربع د ضلعې 

اورردوالی په 0 او مساحت یی په У‏ سیو. 

ود x‏ او y‏ اریکه په og:‏ معادله كي وښيئ. 

و مخامخ جدول پوره کړئ. x ЕЕ‏ 

2 4 25 

е‏ قابمو مختصاتو په سیستم کی د پورتنیو مرتبو جورو ټکي وټاکئ او له یو بل سره یی ونښلوئ. 
Е 4...‏ 7 - 

٭ د دقیق گراف د رسمولو old‏ × ته ډېر سره نژدې قیمتونه ورکوو» SLY‏ جدول پوره کړئ» د 
»۳ ۳ ۰ 5 ۳ 3 27 

پورته په خبر يکي د وضعیه کمیاتو په سیستم کی وټاکئ اوگراف بی رسم کړئ. 
۶ ۱ 11 و 1 ۹ ВОИ 1 СОЯ ЕЕ Ge‏ و x 0 ee)‏ 
y 0.4 1 3.24 4 9‏ 


٭ د پورتني جدول په مرسته GUY‏ جدول په خپلو کتابچو کې بشپړ کړئ. 


x -3 -28-26 -24 -22 -2 18 1.6 -14 -12 -І -08 -0.5 -0.2 


2 


yee 1‏ 
٥‏ له پورتنیو جدولونو څخه په گتی اخیستلو سره» د × = ر معادلی گراف په ډېر غورسره 
رسم کړئ. 


‘Abb‏ په پورتني فعالیت کی مو ولیدل چې د yer‏ معادلی گراف کرښه نه ده. 


2 
=X ٨‏ حر : Я‏ 
گد حل بی پیداکرئ؟ 


حل: له هغو لارو څخه چې مخکې مو دگراف د رسمولو لپاره تر ې گټه واخیسته» د پورتنیو 
ЕН...‏ د مختصاتو 
په سیستم کی د معادلو له ټاکلو څخه وروسته یی گرافونه رسموو. 


М لپاره لرو:‎ Yau S= 
Ж ЕЕЕ EEE 0 B 
| E 0 ۱۰۱۱۱۰۲۱۱ | 16 05 
І X | І | 
2 тг. 
0.62 ۱ 
Xx 0 1 
у=х+1 1 2 


دگراف له مخې د گډ حل د ټکو ورنژدې قیمتونه یی مساوي په 


x, =1.62 , x, =—0.62 


د لاندې سیستمون وگراف رسم کړئ. 
у-х‏ 
|— 
у-х-2‏ 


1 
2 
У 


د دویمی درجې معادلی حل» په И‏ 
هندسی لار طریقه) 


له ورکرل شوي Gee А‏ سره په خو 


حالتونو کې دی؟ 


ه اد х? -6x+7=0‏ معادله کولای شو چی داسی 7 ۹ی ۱ 

9 که چيري نوموری مساوات له у‏ سره مساوي وي 6-7 = تح حر او 
y=6x+7‏ دی. 

2 у=х | 

Cen‏ معادلو د سیستم گراف د مختصاتو په سیستم کی رسم کړئ؟ 

٥‏ د پورتني سیستم گرافونه یو بل په څو ټک و کې پرې کوي؟ 


- هره دویمه درجه معادله کولای شو چې د у-х‏ معادلې او د y=axt+b‏ کرښه ایزو 
معادلو په خبر ولیکو. 

x З -‏ یکی د تقاطع مختصه په هغه حالت کې چې وي) د دویمی درجې معادلې حل دی د 
پورتنی کرنی په مرسته د دویمه درجه معادلې حل پیدا کول د هندسې حل په نامه يادبرري. 
لومری مثال: د 0= 2-3 + х?‏ معادلي حل په هندسي لاره پیدا کړئ؟ 

حل: د 2-3-0 + х?‏ معادله کولای شو په GLY‏ دول ولیکو اوگراف یې رسم کړو. 


00 
mee‏ د ور و بت 
۷۹ 76 


[7 


۱۰] ۱ ٣ Е 1 
ЕЕ = 
y د‎ -3 
ہج سج ہت‎ ае лнн 
رود‎ Sill, سی -- ول‎ ae ree کا نت‎ 


دویم مفال: د х? +2х+3=0‏ معادلی حل د هندسي لارې په مرسته پیداکړئ؟ 
حل: د × у-‏ معادلی او د 1 ج Y=‏ مستقیمی 55S‏ شکلونه رسموو. 


X 
وو‎ 
J е ۰ Fifa ЕН ЕВС 
у=2х-1 = 0 8 


ЯҒ Е 


لیدل کېږي چې کرښه له منحني سره په يوه ټکي کې مماس ده چې د Хх‏ نقطې مختصه 
(قیمت) د معادلی حل دی 
دریم مثال:د х? +3х+3=0‏ معادلی حل په هندسي لاره پیداکړئ. 


У 


لیدل کېږي چې مستقیمه کرښه منحني نه قطع » نو دویمه درجه معادله حل : نه لری. 
43490 

که چيري منحني په دوو ټک وکې قط ع کړي» معادله دوه حله لري. 

که چيري منحني په Sion‏ کې قطع کړي» معادله یو حل لري 

که چيري منحني قطع یا غوخه نه کړي» معادله حل نه لري. 


۰4+ + 


1- د لاندي معادلو حل په هندسي لاره پیداکرئ. 
а) х-2х-2-0 Ь)х-бх-8-0 с) x —54+7=0‏ 


د یو مجهول 4099 درجه معادلو 
حل» د تجزبې په لاره.طریقه, 


وخت مساوي په صفر دی؟ 


د دوو عددونو د ضرب حاصل» 2х7%9 A>‏ 


ө‏ که а‏ او b‏ دوه حقيقي عددونه وي» خه وخت axb=0‏ کېږي؟ 

(x-1)(2x +3) Je‏ د ضرب حاصل په پام کی ونیسئ: И‏ وبلای شئ چې څه وخت دا 
حاصل ضرب مساوي په صفر دی؟ 

هد ۲-3-0 + "27 معادله له (1()27+3 -۴) حاصل ضرب سره څه اریکه لري؟ 

٭ د مخکینی لاری(طریقی) څخه پ هگټی اخیستنی سره د 0 = 3- × + 2x7‏ معادلی حلونه 
پیداکرئ او د 0 = doles (x-1)(2x+3)‏ له حلونو سره بی پرتله کړئ؟ 


د پورتنی فعالیت abl‏ په لاندې دول په لاس راورو: 

ALL‏ که وغواروء چی دوبمه درجه معادله» د دوو خطی افادو د ضرب د حاصل په شکل 
واروو» نو په دې حالت کې» د معادلې حل ساده کېږي چې په لاندې دول عمل کوو: 

- د اعدادو له خاصيتونو خخه پوهېږو چی د دوو عددونو د ضرب حاصل هغه وخت صفر 
دی چې یو د هغوی له ضربي اجزاوو څخه یو مساوي په صفر وي دا مساله د الجبري افادو 
لپاره هم سمه ده. 

- د هرې خطي یا کرښه ايزي الجبري افادې حل چې د يوي دویمې درجې معادلی مساوي 
دہء د دویمی درجه معادلی حل دی. 


لومری مثال: د 0 = 6++7- 2د معادلی حل د تجزیې په مرسته په لاس راوړئ 


حل: د 6 + ×7 - × арай‏ څخه لرو جی: 
Х-1х-6б-(х-ІХх-6)-0 |‏ 


د نوموړې ضرب حاصل هغه وخت صفر دی چې یو د هغو فکټورونو څخه مساوي په صفر 
وي او يا دواړه صفر وي یعنی: х-1=0 > х-і‏ ) 
x-6=0 > x, =6‏ )2 


نو 1 او 6 د 0- 6+ 7٨‏ - ”× معادلی حلونه دي. 
دویم مثال: د 2x —5x-3=0‏ سال سل تجزيي په لاره يدا کری. 
حل: تر اوسه مو هغه معادلی په فکتورونو تجزبه کړي» چې د × ضریب (1) و خو د 
هغو goles‏ چې د ж‏ ضریب يې یو نه وي» په GUY‏ دول ہی بدلووء د دې لپاره چې د Ж‏ 
ضریب يوه بشپړه مربع شي» نو د معادلې دواړه خواوې د ٨‏ په ضریب کې ضربوو: 
А= 2х - 50-3‏ 
ебе Orr ۹) aE‏ 2 2 
(2х+1)(2х-6)‏ - 2 
1)(2х— 6)‏ بر А-‏ 


А-(2х-1)х-3) 


1 
او د ۸ د معادلي د حل لپاره لرو: 0 Ss‏ )=| 7 )1 
x-3=0 > х,-3‏ (2 
پوښتنې 
لاندې معادلې د تجزبی په لارہ حل کړئ. 


3 بر زا 
2-0 یی (2 
х -6x+8=0‏ )3 


د دویمی درجې Soleo‏ حل د 


تکمیل مربع په طریقه 
هڅه وکړئ چې د دې شکلونو په یو SE‏ 


کہدو سره يوه لوبه مریع جوړه کړئ. 


فعالت 


مب 


3 2 
ه ‏ لوبی مربعی د ضلعې اوږدوالی خومره دی ؟ 
٭ د هرې برخې مساحت» د شکل پر مخ ولیکی. X‏ 
ө‏ د0( = 40 - ×6 + ”× معادله داسې ترتسوو т‏ متحول А Nz)‏ 


حدونه» یو ارخ او ثابت عددونه د مساوات بل اړخ ته نقلوو. 

ә‏ متحول لرونکی الجبري افادہ له رنگ شوي مساحت سره څه اریکه 

٠ н 

٭ د مستطیلونو د مساحت عددي ضریب. د دویمی درجي معادلي د × له ضریب سره څه 
اریکه لري؟ 

٭ د لویی مربع مساحت څومره دی؟ 

٭ د دې لپاره چې د متحول لرونکی الجبري افادې د لوبی مربع د مساحت سره برابره شي» 
کوم cote‏ د تساوي دواړو خواوو ته ورزیات کرو؟ 

٭ له په لاس راغلی So)‏ څخه د قیمت сыр‏ درجه معادلې حل) حل په لاس راوړو. 


محمد بن موسی دا لاره(طريقه»» د دویمی درجي Sales‏ لپاره پیدا کرله. د دې طریقی په پوره 
2 3 ۱ 0 3 3 | 
کیدو سره د دویمی درجی د معادلو په حل کې په بشپړه توگه گټه اخیستل کېږي» په دې روش 
қ 2 2‏ 2 
کی د0 x +рх+с=‏ دویمه درجه معادله په 4- (x + P)‏ بڼه بدلېږي چې د تجزبی 


پړاوونه یي عبارت دي له: 


b ۱ :‏ 
 ٔ +٤‏ هی OEE‏ 
*وروسته фен)‏ وضع کوو ۱ 
و 2 کی وو 
ه په پای کی د ٩‏ = م + × معادله لرو. 
لومری مثال: د 0 = 8- ×2 + ”× معادله د تکمیل مریع په تگ لاره حل کری؟ 
حل: لومری معادله په لاندې دول لیکو: 


واج ولځ وړ 
د × د ضريب نيمايي په لاس راورو» مربع بې له دواړو خواوو سره جمع کوو: 
х^ +2x+1=8+1‏ 
(х-1)-9‏ 
х+1=3‏ 
ee‏ 
يادو فه: تولی دویمه درجه معادلې نه ش وکولای په دې میتود حل کرو خکه دا میتود 
هندسي بدلون ته ارتیا لري نو SE‏ په دې میتود نه ش وکولای چې د هغو معادلو حل چې 
منفي جذرونه لري هم په لاس راوړو. 


مسر( = 


لاندې معادلی د تکمیل مربع په تگ لارہ حل کړئ؟ 
с) x 0‏ خو وي а) х-8х-24-0 Db)‏ 


د محمد بن موسی فورمول 
با د تکمیل مربع طریقی د حل 


د ax’ +bx+c=0‏ معادلې دواړه 


۰ 2 ۰ ;9 
خواوي ۵د х‏ په ضریب ووېشئ او 


ووایاست چې مخامخ مساوات حقیقت 
لری» که نه؟ 


ومو لیدل چې دویمه درجه معادله په عمومي دول داسې 0 = ع + ×ط + ах‏ لیکو چې په 
هغې کی b, а‏ او » حقيقي عددونه او а‏ د صفر خلاف یو عدد دی د دې معادلې د حل 
لپارہ داسی عمل کوو: 

b 


ax? + (+ ٥= 0‏ معادلی دواره خواوي په 4 وېشو: 2=0 دور + مر 
а ۱ :‏ 0 


٭ ثابت عددونه» د مساوات يو خوا او مجهول حدونه» د مساوات بلی خوا ته نقلوو د × د 
ضریب د نيمايي مربعې دواړو خواوو ته جمع کوو: 
с‏ : 
С )‏ م ا x‏ 


2а Да? 
سره سیوو.‎ А په‎ Б? – 4ас ев 


فعالست 


.. 


هره دویمه درجه معادله چې 0 = ع + بر + ах‏ بڼه ولري» لاندې پوښتنو ته خوابونه ووایئ: 
٣ 041‏ صورت کی د معادلی حلونهکوم دي؟ 
042 > 46 - 2 = ۸ وي» نو په دې صورت کی د معادلی حلونه کوم دي؟ 
ЫР —4ac < 045-3‏ = ۸ وي» نو د حلونو د لرلو په صورت کې د معادلی حلونه کوم دي. 


له پورتني فعالیت څخه لاندې پایله په لاس راځي: 
لومړۍ ALL‏ 2 0 + رو + ax’‏ دویمي درجه معادلی چي ‏ , ۵ او حقیعی 0 + а‏ 
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د –4ас‏ “ < ۸ چې د قاسمې په نوم يادبرري له مخی لرو: 


МО‏ وي» معادله دوه بېلابېل حلونه لري چې عبارت دي له: 
—b+VA ۵-٨‏ 
2а‏ 0 


A = 045-2‏ وی معادله دوه مساوی یا مضاعف حلونه لری چی عبارت دی له: سی د a‏ 
E 2 7 7‏ 7 


3- که А<0‏ وي» معادله د حقیقی عددونو په سېټ کی حل نه لري. 
dog ge‏ پاوله:د حلونو د جمع او ضرب حاصل ВМА Б‏ ۸ل -٧-1‏ 


X, +X, = ар 


2a 2a a 
یا 717 ار ای‎ 
хх х, = x = 5 = БЕ се а 
2а 2 4а 4a а 
د جذرونو > جمع او ضرب له حاصل څخه کولای شو د دویمې درجه معادلی په تجزیه کولو‎ 
کې گټه واخلو.‎ 
معادلی حلونه پیداکرئ.‎ x° —3x+1= 0 لومری مثال: د‎ 
А-Б”-Аас-9-4Яхіхі-5 قیمت پیداکوو:‎ А حل: لومری د‎ 
چې 0 < ۸ ده نو معادله دوه بېلا بہل حلونه لري.‎ NF 
3+5 3-45 
y= _ + کت جج‎ 
2 


دویم مثال: د 0 = 4 + 9-12 حلونه پیداکرئ. 
حل: لرو چی: 0 = 144-144= )4 А - 7 —4ac = )-12( -(4x9x‏ 


cod ۸-0 о‏ معادله دوه مساوی حلونه لری: 
b ۱۳ , ٦ ۱‏ 


درہم مفال: د 0 = 1+ 2 + 5x?‏ معادله حل کړئ. 


حل: نوموري معادله د حقيقي عددونو په سېټ کی حل نه لري خکه 0 > А‏ څخه ده یعنی 
А = Б? - 406-27 - 4х5х1=4-20 = –16‏ 

خلورم Jo‏ د 0 = 1- ×3 - 4 معادلې د جذرونو د جمع او ضرب حاصل پیدا کړئ. 
ЖЕК с -l‏ 


کو ها اد د د = – = Xx, +X,‏ 


4 2 


لاندي معادلی حل کړئ 
a) х? +4 - 21-0 Б) х +6x+9=0 с) 3х? -12x + 60 =0‏ 


د اووم خبرکی لندیز 


٭ د دویمې درجه معادلې عمومي بڼه د ах +bx+c=0‏ چې a#0‏ ډول دہ. 

٥‏ هغه معادلې چې د )0 0 = ax? + bx‏ په دول وي» د دویمی درجې 
نيمگري معادلې په نامه یادېږي. 

ہد 0 = ах? + bx‏ معادلې حل عبارت دی له 0= x,‏ اوگ = ند 

Ө‏ هره دویمه درجه معادله» له دوو برخو(مستقیمه کرښه او يوه منحني) جوره شوې ده. 

ه که یو مستقیم منحني په دوو ټک و کې قطع معادله دوه حله لري. 

9 که یو مستقیم له منحني سره مماس وي» معادله دوہ مساوي حلونه لري. 

و که مستقیمه کرښه له منحني سره تقاطع ونه لري» معادله په حقيقي عددونو کې حل نه لري. 
٭ د دوو قوسونو د ضرب حاصل هغه وخت مساوي په صفر دی» چې لږ تر لږه یو بې مساوي 
په صفر وي. 

هد حلونو د جمع حاصل له دې اړیکې А‏ هت + او د حلونو د ضرب حاصل 
ЖЕЛІСІ‏ = څخه په لاس راځي. 

70 ۳7ھ مہہ = -ы‏ رد فورمول 
څخه په لاس راځي چې Л = р? – 4ас‏ دی. 

Se‏ چېرې А>0‏ وی. معادله دوه بېلابېل حلونه لري. 

Gy) وي. معادله دوه مساوي حلونه‎ А = 0 چېرې‎ Se 

Se‏ چېرې 0 > ۸ وي» معادله د حقیقی عددونو په )56 کی حل نه لري. 

ө‏ د دویمو درجو معادلو د تشکیل لپاره 0= ر×۰ ,×+ ×(ر×+ د)- × با 
0 = ( و1 - 6۲( (X—‏ خخه که احلو. 


٭ په لاندې سوالونو کې هر سوال ته څلور ځوابونه ورکرل شوي دي» سم ځواب يې وټاکئ. 
1-د 4x =3x"‏ معادلی ٥۶‏ » ضربونه عبارت دی له: 


а--3,5-4, с=1 د023 ب)‎ 4 . ۰۱ ea) 
gee’ е دحل‎ 

2-2 0= 5 + ×8 - ×3 معادلی حلونه عبارت دي له: 

қ--2,а-1 ا 5 ےم ب)‎ eal 

ج) الف او ب د) هیخ یو 

у= х^2-3‏ معادل ی گراف عبارت دی له: 

0 +0 ب) منحني دی. 

ج) الف اوب. د) هېڅ يو. 

x” -10x+16=0 > -4‏ معادلې د حلونو د جمع حاصل برابر دی لە: 

Е غ دد‎ X, +X, ھ2--‎ Cal 

х +x, =10 © Хх %Х,-8(- 
Hein OES 

(Call‏ دوہ مساوي حلونه لري. ب) دوه حقیقی او مختلف حلونه اک 
ج) حل نه لري. د) یو حل لري. 

٭ تش خابونه ډک کرئ: 

1- دیو مجهوله دویمه درجه معادلو عمومي بڼه See‏ 
n.‏ 7 او و 7م 

3- که ...2222 аа‏ به ری 

4- که د معادلي درجه دوہ وي» معادله Е‏ 


3-5 0 = 025 +× - × معادلی حلونه ےت 17474 ا سس ھا 


20-1 )که 0< р? -4ac‏ وي» معادله د حقیقی عددونو په Set‏ کی حل نه لري. 


лг ۱‏ + ] - 
2-» سی هم رت ہج جح 


2х7-4х-05( 535‏ معادلی یو حل» صفر دی. 


ШЕ 
-ر ) که چېرې په يوه دویمه درجه معادله کی د علامو تحول نه ويء نو معادله یو منفي‎ 2 
سل لر‎ 
٭ لاندې پوښتنې حل کړئ:‎ 
په لاندې معادل و کې 0 او ضریبونه وښيئ او ووایاست کومه معادله بشپره ا وکومه‎ -1 
معادله نیمگری ده.‎ 
а) 3х-4х-1-0 Б) 3х-1-0 с) 2х - 6 20 
{5S د لاندی معادلو حل پیدا‎ 2 
а) 3x°+x-4=0 Dw 2 20 ©) Gr 2 2 
لاندې معادلې د تجزيي په لار(طریقه» حل کړئ.‎ -3 
а) 3x -3х-4=0 b) х +4x-32 =0 
с) х2 243 × +3 =0 а) cx” – 2асх+са? =0 
لاندې معادلی په هندسي تگ لاره بی سره حل کړئ.‎ -4 
7 اا کر‎ b) x” -2x+1=0 
لاندې معادلې د تجزبی په طریقه حل کړئ.‎ -5 
ПИЕ В) جو‎ 


с) 2x° +3x+1=0 а) х +3х=0 


6- لاندې معادلې له عمومي فورمول څخه په گټې اخیستنی سرہ حل کړئ. 
а) 7x° -8х+1= 0 b) х -3х+2=0‏ 
с) 1 —0.27+0.6t = 0‏ 


7- که د oy‏ مستطیل مساحت 20111 او اورردوالی د سور دوه برابره وي؛ د مستطیل اوردوالی 


او سور پیداکرئ؟ 
8- که د يوه قایم الزاویه مثلث د gold‏ ضلعو اوردوالی 2а‏ او 1+ 24 وي» د وتر اورردوالی 
یی پیدا کری ؟ 
9 که ops‏ مستطیل مساحت 24cm?‏ او محیط یې 36 وي» اوردوالی او سور یې پیدا 
کریخ؟ 
10- هغه معادلې ولیکی چې حلونه یې په لاندي ډول دي. 

а) -2,0.5 b) 3,-1 с) 0,2 7 “7 


1- دوه تنه بایسیکل چلوونکي» 4 ټکي خخه یو ختیخ لور ته او بل سا دار رت 
وکړ» په هغه وخت کې چې د دوی تر منخ واټن 1777 دی» هغه بایسیکل چلوونکی چې 
ختیخ لور ته یې حرکت کری دی 77 OL)‏ واټن یې له هغه تن خخه چې شمال لور ته یې 
حرکت کری وهلی دی. د هغه الجبري معادلي په واسطه د هر يوه بایسیکل چلوونکی د وهل 
شوي DY‏ واټن معلوم او وبی ولیکی. 


17m 


د (Паїа) ә‏ د دسته بندی۔ لاره 


آیاتاسی په خپل ټولکي کې تر ټولو جکه 
ونه لرئ؟ که چېرې فلپین او یا اندونیزیا 
ته ولار с‏ شک 


په کومه کچه په يوه هبواد کې جگ او په 
بل هېواد کې لنډې ونې شمېرل کېږي؟ 
معیارونه یې کوم دي ؟ 


فعالست 


مب 


دیو شمې رکورنیو شمبر چې په خ وکلی و کې پرتی دي» د کلیو په ارہ بې په لاندي دول JSS‏ 


32 49 40 42 45 53 35 38 40 43 
51 55 38 ود‎ 44 ӘЛІ 46 41 50 56 


غواړو دا راکړل شوی ډېټا ۰1212 په دربو صنفون و کې داسې خای پر ځا ی کرو تر څو پوه شوء 
چې کوم کلی ډېر» منځني او کم وگړي لري. 

٥‏ تر ټولو لوبې او تر ټول وکوچنی DS‏ پیداکرئ. 

٭ د لرو او ډېرو ډېټاگانو 188 تر منخ وسعت (پراخوالی) څومره دی ؟ 

е‏ دا وسعت. د صنفونو په شمبر ووېشئ. SS‏ وکری دا عدد خه شی راښیی؟ 

е‏ له عددونو څخه په گټې اخيستني سره جدول ډک کرئ. 

ا ЧЕ‏ ۱ ۳ ا دکلیو شمبر؟ دکورنیو شمېر 
е‏ میله ہی گراف بی رسم کړئ. 35-41 
42-8 
56 ۔ 49 


د ډېټا 188 د صنف بندي کولو لپاره لاندي گامونه په وار سره تر سره کړئ. 

د ډېټاگانو د OL)‏ مقدار ا و کم مقدار وسعت په لاس راوړئ. 

- دا وسعت د دستو په تعداد ووېشئ او د صنفونو اوږدوالی په لاس راوړئ» که چېرې حاصل 
یی طبيعي عدد نه وي» کولای شئ هغه( 11 ۲01100)کری. 

- له دې مقدارونو خخه صنفونه جو ړکړئ. 


مثال: په لاندې جدول کی د 30 روغتونونو ناروغان چی په اپکلی ډول نبول شوي» داسی راغلی 

i ۳ 
162 ТЕ 152 160 157 140 161 165 163 
164 166 170 172 174 154 146 7 149 
ІШ? 175 165 172 170 169 146 158 177 
160 165 168 


دا ډېټا په بې څلورو صنفون کې خای پر خای کړئ. 
- که چيري د ناروغانو شمبر په يوه روغتون کی له 175 خخه زیات وي» هغه روغتون ته 
ازدهاميرگڼه گوڼه) يي OFFI)‏ وايي. خو روغتونونه ازدهامیرگیه گونه» دي؟ 
- د گنه گوني د پرتله کولو لباره میله يي گراف رسم کړئ. 
حل: د دې لپاره چې ډاډه شوہ ټول ارقام په يوه جدول کی خای پر خای کوو او تر تولو زیات 
او تر ټولو کم ارقام ہی په لاس راورو. 
0-ترتولوقيت رقم 
7ھ تر ټولو لور رقم 
7- 140- 177- یت رقم - لور رقم 
د صنفونو د اوږدوالي دپيدا کولو لپاره دا وسعت د صنفونو په شمپر وېشو 25 9 - 2۳ له دي 
عدد څخه د صنف په وسعت کې گټه اخلوء خو د کار د آساني لپاره دا عدد رونډ اپ په پام 


د روغتونون وکثرت] د ناروغانو شمبر 


140-150 4 
150-160 7 
160-170 1 
170-180 с 


د ناروغانوشمېر 


01140 150 160 170 0 


پاملرنه وکړئ» که چېرې د صنف پراخوالی پورته خوا پوره په پام کې و نه يسو بعنی رونډ 
اپ( Round‏ یې نه کرو د صنفونو د پراخوالي مجموعه. له 37 څخه لږ په لاس راځي 
چې په دې دول یو شمېر ډېټا له جدول څخه خارجيرري او دا سم کار نه دی. 

په خینو وختونو کې د صنفونو د شمېر پر ځای» د صنفونو پراخوالی مور ته پېژندل شوي وي» 
په دې حالت کې د صنفونو شمبر مورر ته اھمیت نه لري. د صنفونو د پراخوالي په لرلو سره 
داسې لیکو چې د هغو پراخوالی د فرض شوبو صنفونو سره برابر وي او وروسته یی جدول 
پوره کوو. 

مغال: په پورتني مثال کې که د صنفونو پر GE‏ د صنفونو پراخوالی 8 فر ض کرو اوسط بې 
پیدا کړئ؟ 

حل: ټیټ رقم یعنی 140 څخه پیل کوو. څرنگه چې د صنف پراخوالی 8 «о‏ د دوو 
لاندې پرله پسې سرحدونو تر منځ واټن ن بايد 8 وي» یعنی د دویم صنف لاندنې سرحد باد 
8 وي. са‏ اته تر هغه زیاتوو» تر څو one‏ ډېټا په جدول کی خای پر خای شي په دې توگه. 
تر پایه دوام ورکوو. 


ГА руё әз‏ ناروغانو شمبر 


140 – 147 3 
148 - 5 6 
156-163 6 
164-171 9 
172- 179 6 


п- 30 


ОИ 


1- لاندې ډېټا د 20 زده کوونکو د رسہدلو وخت په دقیقو له کوره تر ښوونځی راښيي: 
33 65 50 10 


48 Э 11 23 
1 26 26 32 
17 7 13 19 


ری 21 43 29 


٭ پورتنۍ ډېټا په اووه ډل و کې صنف بندي کړئ؟ 


٭ د هر صنف کثرت پیداکرئ. 

е‏ میله بي گراف یې رسم کړئ. 

٭کے چېرې ډېټا په هغو ډل و کې چې د صنف پراخوالی يې 10 وي کبردو د کثرت جدول 
یې جور کړئ؟ 


2 یو مثال راوړئ چې ډېټا د صنف بندي لپاره د صنفونو له پراخوالي څخه گټه اخیستل شوې 


3-د موضوع د څېړلو لپاره یو مثال ورکړئ چې د ډېټا د صنف بندي لپاره» د صنفونو له شمېر 
” . 2 4 


د نښتو یا متصلو دبا PU‏ دسته بندي 165cm‏ 


٦‏ "۹۷۹٭پ د 
ونه 208 12 De‏ 
ورکوی؟ که ستاسوقد په متر اندازه شي 
ستاسو له اټکل سره به خومره سمون 
ولري؟ 


Se‏ له تاسې څخه پوشتنه وشي چې خو ورونه لرئ» خه وایی؟ آبا کولای شئ» ادعا وکری 
چې د دغه ډول پوښتنې په ځواب او یا نورو عمومي پوښتنو چې لا ٹیکک وسایل مو لرلي. 
کولای مو شول چې د خپلو تولگیوالو شمبر په تیک دول و وایی؟ 

ه ناڅاپي متحول مو څه شی دی او له کومو بولونو څخه دی؟ 

ه که ستاسی یو دوست ووايي؛ د قد اوږدوالی بی 156 سانتی متره دی» Ul‏ د ونی(قد) اوردوالی 
یې پوره 156 سانتی مترہ دی؟ 

e‏ د 15 زده کوونکو د قدونو اورردوالی وروسته له پونتنی Gd‏ داسی ورکرل شوی دی. 


136 138 151 148 153 
139 141 141 131 142 
146 132 139 159 12 
لاندې جدول بشپړ کړئ: د زده کوونکو شمېر؟ د زده کوونکو د ونې جگوالی 
140 – 130 
150 — 140 
٭ په فکر وکړئ او ووايئ» چې ولې د 140 عدد یو وار د صنفونو 150-160 
د پورتني سرحد په څېر او یو وار د صنفونو د لاندېني سرحد په 
خبر راوړل شوي دي ؟ 


Se‏ چېرې د يوه سړي د قد اوردوالی 140 سانتي متره وي» څه فک رکوئ چې په کوم صنف 


کې به وي؟ 


که چېرې یو نښتی یا متصل متحول ولرو» د اطلاعاتو په صنف بندۍ کې د يوه صنف پورتنی 
سرحد به له کوزني سرحد سره برابر وي» د قرارداد له مخې که ډیټا د پورتني صنف سره برابره 
وي» په ورپسې سرحد کې لوېږي. 
مغال: د 25 دول دول موټرونو چټکتیا په لاندي دول احصائیه نیول شوې دہ: 

ИИ ل‎ 48 28 


30 40 36 51 52 54 31 


340 4% 52 31 29 29 
54 49 17 43 


٭ دکثرت جدول بی ډک کړئ. 

٥‏ که چېرې په ضارکی د چلولو پرمھال مجاز سرعت په يوه ساعت کې 30 کیلومترہ وي» څو موټرونه 
د چټکتیا له مجاز سرعت څخه زبات چلېدلي دي؟ 

* د صنفونو دکثرت د جمع ل دا عدد له خه شي سر برابر دی؟ 

alo‏ خرنگه چی سرعت یو متصل متحول دیء نود نبتي یا متصل متححول لپاره جدول 
جوروو. د 30 عدد په دویم صنف کې او د 40 عدد په درېم صنف کې لوېږي» د صنفونو 


د کثرت جمع له 25 = 5+ 7+ 4+9 = 7 سره برابره ده تعداد 0" 
چې د موټرونو له شمبر سره مساوي ده او(21) موترونه له 4 0 - 20 
ور сез, Ы en‏ 9 30-40 
7 50 — 40 
2 50-60 

25 


1: 


1- لاندې ډیټاگانې چې د ЗА‏ زده کوونکو د هوش ضریب د ښوونځي په لومړي کال کې 

(ее 88487 
86 108 108 11 11 103 108 101 88 
91 103 105 105 112 96 11 107 96 
92 100 112 12 92 89 95 90 105 
111 95 108 77 106 90 77 


د 4 صنفي جدول په جورولو سره د صنفونو دکثرت د جمع حاصل پیدا کړئ. 


وزني اوسط با منخنی قیمت 
(Weighted Mean)‏ 


که څوک ښه کار سرته ورسوي» انعام يې 
نظر کوم عدد ته څو برابره دی؟ 


اوربدلي مو دي چې هغه زده کوونکی چې دولسم تولگی پای ته ورسوي؛ دکانکور آزموينه په څلورو 
SSE‏ له خاصو ضریبونو سره سرته رسوي او د هغې د نمرو په اساس د پوهنتونونو dhe‏ پوهنخیو 


ته وبش لكبري. اټک ل کوو چې د دوو زده کوونکو د کانکور نمري په لاندې ډول دي: 


مضمون ژبه او ادبیات د 3 په ضریب ‏ . پولنیز علوم د 2 په ضریب طبيعي علوم د 3 په ضریب ‏ رباضي د 4 په ضریب 
۱ 3 2 3 4 
Беси‏ 
СРЕ‏ 61 66 62 61 
ہے زده کوونکی 61 66 62 60 
ضریب ‏ ددم زدہکوونکی نمبري مضمون ضریب ‏ دلومری زد‌کوونکی‌نسبري مضمون 
4 60 رياضي 4 61 رياضي 
3 62 طبیعی علوم 3 62 طبيعي علوم 
2 6 پولنیز علوم 2 66 تولنیز علوم 
3 61 ژبه او ادسات 3 61 ژبه او ادسات 


٭ د دوارو زده کوونکو د نمرو منخنی یا وسطي قیمت پیدا کړئ. 

٭ د کوم مضمون نمرې په منځني یا وسطي قیمت ډېره اغیزہ لري» ولې؟ 

٭ د کوم مضمون نمرې په منځني با وسطي قیمت لږ اغېزه لري» ولې؟ 

٥‏ که د زده کوونک ود رياضي د مضمون په نمرو 5 نمري او همدارنگه د ولنیزو علومو به 
مضمون 5 نمري ور زیانی شي منخنی یا وسطي فیمت. په کوم حالت کې ډېر بدلون مومي 


,24 . 2 ۰ ۰ 
که چېرې ډېټا په ځانگړی ضریب سره ورکړل شوې وي» دا په دې معنا ده چې د ډېټا اغېزه یوشان نه 
соз‏ بلکې د هغې له ضریب سره تړاو لري. Fede pe‏ نه ړا 
а‏ په لاس راغلی اوسط ته» وزني اوسط وايي 
МХ + W,X, рое‏ 89 
>= له = وزنی اوسط 
W +0, +... +,‏ : 
مثال: په خینو پوهنتونون وکې نمري د تورو АЛа‏ لکه: Р,С,В,А‏ او F‏ اعلانېږي. 
په دې پوهنتونونو کی د 4 ارزښت خلور د 8 ارزښت درې» د С‏ ارزښت دوه د10 
ارزښت یو او د ] ارزښت صفر وي» يوه محصل لاندې نمرې اخیستی دي. 


- د دې محصل د نمرو اوسط څو دی؟ 


حل: 


n=12‏ د کریدتونو شمبر 
а 1‏ 


2 12 12 
که د +“ به بوه آزموینه کی د 0.9 زده ІК‏ نمري به ترتیب سره 65,61,53 او 70 او 
ضربونه بی » په ترئیب سره 23.2011 69 د دی زده کوونکی د نمرو اوسط حساب کرئ؟ 


مستطیلی گر اف 25cm‏ 


(Histogram) 
10cm 
23cm 
که د يوه مستطیل اوردوالی 25 سانتي‎ 
Пет 52 ЕЮ НЕ 
29 مسره را دو تس‎ 
بل مستطیل اوردوالی 23 سانتي متره‎ 
1 او سور يې 11 سانتي متره وي» د دې‎ 
! دوارو مستطیلونو مساحتونه پیدا او یو له‎ 
بل سره یې پرتله کرئ؟‎ 
په جدول کی ورکرل‎ ТӨГЕ ښوونځی د 70 زده کوونکو د 939 )949( اندازه» په لاندې‎ oy د‎ 
شوې ده:‎ 
ونه په سانتي‎ 150 - 0 160- 165 165-170 170-180 ۱ 
i 15 20 25 10 
کثرت‎ 
E 
OE 


ونه ۱ 


18 165170 160 150 
٭ په پورتني گرا ف کی د مستطیلونو قاعدې څه شی راښيي؟ 

woe‏ مستطیل مساحت په لاس راوړئ. د مستطیل مساحت څه شی راښیي؟ 

se‏ مستطیلونو ارتفاع څه شی راښیي؟ 

* پورتنی گراف» له میله يي گراف سره څه توپیر لري؟ 

یو ځل بيا د يوه ښوونځي د 500 زده کوونکو ونې (قد) چې اندازه یی په لاندې جدول کې 
ورکر شوې ده» په پام کې ونیسئ: 


178 – 174 174 — 170 170 — 166 166 162 162 – 158 ونه په سانتي متر 


fos 29 50 200 ІШЕ 50 


459 


٭ جدول ته په پاملرنی سره» د مستطیل قاعدہ خه شی راښيي ؟ 
٭ د مستطیل اوردوالی څه شی راښيي؟ 
٭ میله يي گراف له پورتني گراف سره څه توپیر لري؟ 


د نښتو یا متصلو دیتاگانو د ښودلو لپاره له مستطيلي گراف څخ هگټه اخلو» په دې گراف کی» 
د مستطیل عرض؛ د صنفونو له پراخوالي سره برابر دی. په مستطيلي گراف کي уол‏ > 
هر صنف کثرت راښيي چې په آسانی یو له بل سره د مقایسی وړ دي. 

که د صنف پراخوالی بو له بل سره برابر وي MS‏ شو > مساحتونو پر ای راسا کثرت پرتله 
کړو په دې حالت کی عمودي محور» کثرت راښيي. 

مثال: د يوه ټولگي د زده کوونکو وزن په GUY‏ جدول کې راکړل شوی دی: 


70-90 60-70 50-60 45-50 40-45 زه کوونکو وزن پەکیلوگرام 
8 8 12 6 4 مر 


دلته لیدل کېږي چې د صنفونو واټن مساوي نه دي» د مستطيلي گراف له رسمولو څخه 
مخکې لازمه ده چې د مستطیلونو ارتفاع يوه گډ واټن ته په پام کې نیولو سره د ټولو صنفونو 
لپاره پیدا کرو په دې مثال کې /5 گد یا مشترک دی نو کولای شو چې ټول پنخه واره 
"مھ" ۱ 

د 40-45 صنف لپاره یو واحده. 

د 45-50 صنف لپاره یو واحده. 

د 50-60 صنف لپاره دوه واحدہ. 

د 60-70 صنف لپاره دوه واحدہ. 


caus 70-90 5‏ لپاره څلور واحده. 


د مستطیلونو د CEI‏ په پراحوالي 


یٹ بت 45 - 40 


45-50-2-6-2-12 


SVG) ور‎ 
2) 10 

SAS SE‏ ای 
10 2 

00 Е a0! 
4 20 


اوس په لاس راغلی پایلی په لاندې جدول کې ترتیب او د راکرل شوي مثال مستطيلي گراف 
یوز 


Сиан 045 45-50 50-60 60-70 70-90‏ 
2 4 6 6 4 کثرت نظر واحد فاصلی ته 


د زده کوونکو وزن 


40 45 0 


٨ ۴ ۷٦ 


GLY -1‏ جدول د يوه روغتون د هغو ټاکلو ورځو د ناروغانو شمبر راښيي چې په روغتون کی بستر 
а‏ 


٢ Б - ШІ 17 2. ab 25‏ - ۳ ۱ 9 د | | 5- 4 دو کر سم 
| 


+9 12 10 16 18 14 | 8 


_ د پورتني جدول مستطيلي گراف رسم کړئ؟ 

2- د يوه تولگي د 50 زده کوونکو د IQ‏ )223155 په آزموینه کې گډون SS‏ دی چې پایلی 

یي په لاندې ډول دی: 

12 17 14 112 130 92 18 109 13 115 
8 116 106 111 12 124 13 108 107 127 
4 100 103 15 124 110 116 18 107 121 
10 116 126 121 135 104 123 116 124 104 
42 117 113 107 103 102 129 ج9 134 94 


- نومورو ډېټا ته د کثرت جدول جوړ کری. د دې جدول لپاره ۷ گروپونه داسې په پام کې 
ونیسئ چې د صنفونو پراخوالی یې مساوي وي. 

- د دي ا ل گراف رسم 65 

- خه پابلی اخلئ؟ 


دایروی گراف 


مخامخ شکل» د لرگی يوه کنده ده هغه 
0107 


د څه شي شکا ته ورته دی ؟ 


فعالست 


a 


د افغانستان د ښوونې او روزنی وزارت په 1387 کال کی لاندي ارقام د نوونخیو د زده کوونکو 
۹ٰ٣‏ 000۰۶۶ د ابتدايي زده کوونکو شمپر 250000 د منشنیو بنوونشیو د زده 
کوونکو شمېر 200000 او د انوي زده کوونکو شمېر 150000 دی. 

٥‏ که د هرې ډېټا نسبي کثرت» په 360 درجو کی ضرب کرو هره دوره به څو درجې وي؟ 

٭ بوه دایره رسم او مرکزي زاوہی يې د لاس ته راغلو عددونو په اندازه بېلې کړئ د هرې زاوبی دنه 
د ارونده تحصيلي دورې نوم ولیکئ. 

٭ یو عنوانء دگراف لپاره و تاکئ او دگراف لاندې یې وليکئ. 

٭ په دايروي گراف کی څه» خه سره پرتله کېږي؟ ۱ 


٭ د دايري په كوچني کبدو یا لوپیدو سره په دايروي گراف کې خه توبیر راخي؟ 


له پورتنی فعالیت خخه پوه شو او CVS‏ شو ډېټا د دابري په مرسته ونیو. د یو نا حاپی با اتفافی 
متحول د ډېټا ښودل» د دایری په مرسته د oy plo‏ گراف په نامه يادبرري» په دايروي گراف کی لومری 
د هر صنف کثرت د تولی ډیټا په شمبر وہشو او وروسته یی په "0 کی ضریوو چې د صنفونو 


مركزي زاوبه رانيي؛ بعنی: 
٥ ۲‏ ت 


: = شرت د در له حنسه 
د ټولو ډېټا شمہر ”2 stad‏ 


مثال: بوه مؤسسه چې د کارکوونکو شمب بی 200 او د تحصیل د درجې له مخې وہشل 
саа‏ 


> دي ә‏ دابروي گراف په ۶٣‏ دی. 


- د لاندې جدول په پام کې نیولو سره د کورنیو د وېش دايروي گراف د جمعیت له مخې رسم 


те |‏ لرجمعیت منځی جمعیت سره ورجمعیت دکوری يع ١‏ 
40 6 02 اا دق دا 


- دايروي گراف د څه دول متحول لپاره مناسب دی؟ 
- که د ډېټاکثرت دوه برابره کرو آبا مرکزي زاوبه یې بدلون مومي؟ 


مبانه 
EEN‏ 


۳ EIT: 


گټه اخل ئ که له تاسې څخه وپوښتل شي 10 و 877۷0 د 2 
چې هغه نمرې چې ستاسو په اطلاعنامه 


O دي» څو دي؟‎ ТЕТЕ SiS 

که له تاسې پوښتنه وشي چې تاسی د 2 
ښو زدہکوونکو په منځ کی یاست. که “ 
د کمزورو زده کوونک و په سے ځ کي» 1 


تاسې دې پوښتنې ته څه خواب ورکوی ؟ 


فعالیت 
٭ فکر وکرئ؟ د((میانی)) لغت یعنی څه؟ 
٥‏ که یو شمېر ډېټا ولرو» څرنگه کولای شو» د هغو وسطي مقدار پیداکرو؟ 
ө‏ که د ډېټا شمېر طاق وي» آبا وسطي مقدار د ډېټا په میانه کې شته دی ؟ 
ө‏ که د ډېټا شمېر جفت وي» ایا وسطي مقدار د ډېټا په میانه کی شته دی؟ 
٥‏ آیاکولای شو وسطي مقدار پرته له ترتیب کولو څځه د ډېټا په لاس راوړو؟ 
٭ که د ډېټا مقدار جفت وي» اټکل کولای شئ چې څه مقدار د وسطي مقدار په عنوان 


وټاکو ؟ 
е‏ لاندې ډېټا په پام کې ونیسی: 

4 1 5 3 2 
- وسطی مقدار یې پیداکرئ 
с poets ٦‏ د وسطي مقدار ځخه وروسته د مخکینی ډېټا له شمېر سره څه اریکه لري؟ 
- لاندي ډېټا په پام کی ونیسئ. 


2235 1 4 5 

- یو وسطي عدد پیداکرئ چې د ډېټا شمېر ہی وروسته او د مخکنی له هغه عدد د ډېټا له 
شمہر سره برابر وي. ۱ ۱ 

د ډیټا له ترتیبول و خخه وروسته هغه عدد چې له هغه خخه وروسته د دیا شمبر ا وله هغه خخه مخکی 


د ډیټا له شمبر سره برابر وي» میانه بل لکیږي. که چيري د دیتا شمبر طاق وي» نو منځنۍ ډیټا له میانې 
خخه عبارت دہ خو که چيري د شمہر جفت وي» ار ی سای ترا 


عبارت دہ. 
مثال: د 3 کورنیو میاشتنی عایدء د افغانۍ له مخ په لاندې دول راکرل شوی دی: 
3000 6000 4000 7000 10000 
ددې data‏ میانه حساب کر 2 
حل: لومری data‏ مرتب کوو: 
10000 7000 6000 4000 3000 


لیدل کېږي چی د 6000 ste‏ د عددونو په وسطرمنخ) کی شتون لري» نو 6000 د پورتنی 
ile data‏ ده. 
ڈوم مثال: § لاندې 0313 میانه وټاکئ. 

2 6 9 3 4 10 


حل: د میانی د حسابولو لپاره عددونه ata)‏ ترتیب 995 
| 10 9 6 4 3 


لیدل کېږي چې د 1212 په منځ کی داسی عدد نشته چې د میانی خاصیت صد قکړي» ن وکه چېرې 
Е : 7 777 я 4+6 5‏ 
ناسی aaa‏ په پام کی ونیسی چې د میانی خانگرتیا پکی صدق کوي او دا عدد د پورتنۍ دبا 


میانه ده چی له 5 څخه وروسته» د ډیټا شمېر له 5 څخه د مخکی د دیا له شمېر سره برابر دی. 


٨ ۴ اا‎ 


1- د ډیټا لاندې دوه گروپونه» په پام کې ونیسی او د هغوی میانه پیدا کړئ؟ 
00, 0,2 او [eZee‏ 


2- لاندي ډیټا راکرل شوې 609 د دغی ډیټا میانه پیداکړئ. 

07 68 1 1 نت 4252 9 ۷۱ ж ۰٠۰۶‏ 
3- که له ټولو ډېټا وو سره یو ثابت عدد جمع شي» د che‏ په مقدار کې څه اغېزه منځ ته 
راځي؟ په يوه مثال کې یې وښيئ. 
4- که ډېټا دوه برابره کرو د میانی په مقدار خه اغېزه کوي؟ په يوه مثال کی يي وضایاست. 


د تحول ساحه 


(Range) 
د خپلو هم تولگیوالو قد مو اندازہ کړئ.‎ 


د تر ټولو لور قد او تر ټولو ټیټ قد تر منځ 
توپیر حساب کړئ» که چېرې وغواړئ 
چې د زده کوونکو د قدونو ترمنځ تر ټولو 
زبات توپیر پیدا کری. Ш‏ لازمه ده چې 


د نورو زده کوونکو قدونه اندازه کړئ؟ 


فعالیت 
5 اووم ټولگي د 0 زده کوونکو او د لسم تولگی د 0 زده کوونکو د قدونو لوروالی چې په اتفافي 
دول ټاکل شوي. په GLY‏ دول دي: 
2.. ار 149 148, 148, 148, 146, 145, 142 : د اووم تولگي زده کوونکي 
0 , 160, 160, 1359, 158, 158, 156, 153, 150,151 : د لسم ټولگي زده کوونکي 
٭ د دواړو دلو د لوړو او ټیټو قدونو تر منځ توپیر پیداکرئ؟ 
© ایا د دوارو دلو د عددونو تر منځ توپیر یو شان دی؟ 
Ө‏ که چېرې دبا و نه لرو آیا د ډېټا د لږو او ډېرو توپیرونو په لرلو سره دلو مو کولای شو ډواړه ډلې 
چې سره پرتله کړو. 
ө‏ بدلون یا تحول د ساحې برابروالي په دوارو ә‏ ډېټا د یووالي په معنا دی؟ 
٭ د نمونې د تعریف په پاملرنې سره که دا ډلې» د ټولنې په عنوان په پام کې ونیسو په نمونه کې د واټن 
د اوږدوالي زیاتوالی» په ټولنه کې د واټن د اوږدوالي د زباتوالي پایله راکوي. 


له پورتني فعالیت څخه پوهېږو چې د هغه واټن اوږدوالی چې متحول په هغې کې د بدلون امکان 
لري» د تحول د ساحې په نامه يادبري. دا معیار د تر تولو لوبی او تر ټول وکوچني ډېټا ترمنځ وسعت 
را په گوته کوي پاملرنه بايد وشي چې په يوه ټولنه کی د تحول د ساحې لوی والی» په هغه ټولنه کې د 

تیت والی با پرآگندگي در والی دی. هر څومره چې دا تیت وال یکم وي» د وگړو پرگندگي کمه دہ 
یوې تولنی وگړي» د دې خانگرتیا له مخی یو بل ته نژدی دی که د تحول ساحه صفر وي» که د وگرو 
د څېړنو د خانگرتياوي سره برابري او یو شان وي په دې حالت کې تولنه يوه متجانسه ټولنه بولو 


مفال: د دوو زده کوونکو د د میاشتنی آزموبنی نمرې» په GRY‏ دول دي: 
٤٤٤٤٤70٥۰‏ در 7 د للا ОЛ‏ ور 99 
ол оооло а‏ لر در 32 
٭ د دواړو صنفونو د تحول ساحه پیدا کړئ. 

٭ آیا د ډېټا تیت والی یا پراگندگي په لومړي ا و که په دویم گروپ کې کمه ده؟ 


حل: د دوارو دلو د تحول ساحه يوه براہر ده. 
39-20-19 


د دویمی ډلې د ډېټا تیت والی یا پراگندگی لږ ده» خکه په Shea‏ د 34 او 35 عددونه زیات تکرار 
شوي دي. واټن یې کم دی» خو پراگندگي په لومری دله کي ډېره ده» د تحول ساحه بوازي له لږو او 
زبانو مقدارونو سره کار کوي. د ډېټا په ارہ او د هغوی تر منځ هېڅ اطلاعات مور ته نه راکوي؛ نو د 
تحول د ساحې په لرلو سره نش وکولای» د ډېټا د میانی د پراگندگي د ميزان اټکل وکړو. 


жә ٣ 


GLY -1‏ ډېټا په پام کې ونیسئ. 

٧٢ 7‏ ۹۷۷۶/۹ ۹ تب 37 060 ہہ ۷ 
о‏ ددې ډېټا د تحول ساحه پیدا کړئ. 
٥‏ که د پورتنۍ data‏ تر ولو زبات اوکم data‏ له منځه یوسوہ د تحول ساحه بې پیداکرئ. 
٥‏ دا دواره د تحول ساحه یو له بل سره پرتله کړئ او ووایاست چې د کوم يوه پراگندگي زباته ده؟ 


د انحراف اوسط 


(Average deviation) 


که د بوه سيند د ор‏ ټکی ژوروالی 1.5 
متره وي» فکر وکړئ چې د سیند د تولو 
ټکو ژوروالی یو شان دی؟ 


فعالیت 

پنخو تنو زده کوونکو په بوه صنفي آزموینه کې لاندي نمري اخيستي دي. 
12 14 16 18 20 

٭ د دې نمرو اوسط او یا منخنی قیمت پیدا کړئ. 
٭ د ټولو ډېټا وو د اوسط توپیر پیدا کری. 
٥‏ د هرې ډېټا د اوسط د توپیر د جمع حاصل ولیکئ. 
٭ د هرې ډېټا د اوسط د توپیر د مطلقه قیمتونو د جمع حاصل پیدا کړئ. 
٭ په لاس راغلي قیمتونه سره پرتله کړئ. 
٭ تاسې په خپله د 5 ډیټاگانو یو مثال ورکړئ او پورتنۍ عملیی پرې سر ته ورسوئ. 


له پورتني فعالیت څخه پوهېږو هغه توپیر چې د ډېټا او اوسط تر منخ دی د منځني یا اوسط 
انحراف په نامه یادېږي. 

د data‏ د منخنی یا اوسط انحراف مجموعه» همېشه صفر о>‏ په دې دلیل د data‏ د 
شبرنی لپاره له انحراف د مطلقه قیمت А‏ اخلو که د تولو انحرافونو مطلقه قیمت 
جمع کرو او د data‏ په شمېر یې ووبشو د انحراف اوسط ورته وب کېږي» د لاندې فورمول 
په مرسته حسابېږي: 


x, = x|+ 


ہے 
تک انحراف اوسط یا منخی 
ری 


دلته X,,X,..X,‏ عبارت له data‏ او Х‏ > یا اوسط او 12 pot әз‏ د للل 
کېږي» چې هر خومره د اوسط انحراف لوی وي » نو په هم هغه اندازه د data‏ د پرآگندگي 
له اوسط نه ډېره ده. 

مغال: د 40 تنو زده کوونکونمري په لاندي جدول کي ورکرل کرت | ам‏ 
د پورتنیو نمرو د انحراف اوسط پیدا کریع؟ 
حل: لومری د اوسط مقدار په لاس راورو. 


- 10+105+100+175+450+660 1500 
Хш--------------------37.5 


|-65|-|-157.5|-|-50|-|-12.5|-|75|-|210| 
40 


eee DOSES ods DUE WOLD IE ZINC - 2-25 


40 
د ۸ او ثا دوو جمعیتونو انحرافونه په لاندي دول راکرل شوی. 
د А‏ جمعیت انحرافونه : 4 7 0 0 1- 2 3 
د 8 جمعیت انحرافونه: 8 1 0 0 2- 3- 4- 
و د А‏ جمعیت د انحراف اوسط پیداکرئ. 
و دکوم جمعیت پراکندگي боады‏ 


= د انحراف اوسط 


د اتم څپرکي »м‏ 


٭ صنف د هغې ډېټا مجموعه ده چ ېگډې خانگرتباوی ولري. د دبا د صنف بندۍ لپاره لاندې 
پړاوونه په پام کې نیسو: 

- د تحول ساحه: د ډېټا د ډېرو لږو او ډېرو زباتو مقدارونو تر منځ وسعت. 

- د صنف پراخوالی: د تحول د ساحې او د صنفونو د شمېر نسبت. 

- د صنفونوکثرت: د هغو ډېټاگانو د صنفونو жей‏ چې په هر صنف کې شته. 

- د صنف مرکز: د هر صنف د اوسط محاسبه. 

е‏ که په صنف بندي کې متحولونه ند 4 با متصل وي» د راتلونکی صنف پورتنی سرحد د 
co ۷ 7 rere Е‏ و > صنف د بورتنی 
سرحد سره برابر وي» هغه ډېټا په راتلونکي صنف پورې ارہ لري. 

د صنفونو د ډیټاگانو د شمېر مجموعه» د ټولې ډېټا له شمېر سره برابره ده 

٭ فرض کوو د ...ر ,× ee‏ گاني په ترتیب سره د ,7... ۱۷و۱۷ ضریبونو لرونکي 
وي؛ دغه اطلاعات SVS‏ شو په GUY‏ جدول کی خلاصه کرو. 


data ہٹھ'‎ ٢٥ ٢ СЕ 


W > oer Wn‏ ز ۷۷ د ضريب (وزن) 


٭ په دې حالت کې د پورتنی ډېټا منخنی قیمت (اوسط) په لاندې دول محاسبه کېږي: 


ө‏ هستوگرام یا مستطيلي گراف» عبارت له هغه گراف څخه دی چې د کثرت توزیع یی د 


مستطیلونو په مرسته ښودل کېږي. 

HS رت توا‎ 7 Sa 7707٦۲٥7 

د هر مستطیل مساحت د صنفونو د پراخوالي او د صنف د کثرت له حاصل ضرب سره برابر 
دی. 


په مستطيلي SAS‏ مستطیلونه له یو بل سره تړلي او د ترلیو(متصلو) متحولینو څخه دگراف 
د ښودلو لپاره گټه اخلي. 


ө‏ په يوه اختباري شعاع op‏ دایره د مرکزي زاوبی په مرسته په 11 برخو وہشوء داسی چې دهرې 
برخی د مرکزي زاوبی اندازه» د کثرت له قیمت سره متناسبه وي» په دې حالت کی بی» مرکزي 
زاوبه نظر لومري صنف ته عبارت ده له: 
ا 
د ټولو ډېټا شمېر 
٭ د میانی د پیدا کولو لپاره په لومړي پراو کې ډېټا منظم کوو او وروسته: 


- که د دبا شمبر طاق وي. د ډېټا میانه له منځنۍ ډیټا خخه عبارت ده. 


= کثرت د درجی له مخي 


- که د دیا شمبر جفت وي؛ مبانه د 999 منخنبو ә‏ اوسط دی. 

ه د تر ټول و کوچنی ډېټا او تر تولو لوبي be‏ ترمنخ توپیر؛ د تحول له ساحې څخه عبارت ده» با 
په بل عبارت. ډېټا په هغه ساحه کې بدلون كوي. 

٭ د هرې دبا د اوسط تفاضل ته د منځني د اوسط انحراف slg‏ 

د انحراف اوسط د انحرافونو > مطلقه قیمت له اوسط خخه عبارت دی او فورمول یی د اروندي 
ډېټا لپاره په لاندې ډول لیکو: 


+|x, 2‏ 20 + | = + لد - و | 
== اتد وت اوسط 
7 


موم ورو و وټ 


7.5-10.5 4 
105135 60. |4. 
І545( 5) |). 0 


Ө‏ پورتنی جدول دکومی دسته بندي گراف راښيي. پیوسته یا نښتی یا مجزا؟ 


Ф‏ و مستطیلي گراف يې رسم کړئ. 

Е 3)D,C,B,A>-3‏ په ښارونو کی 200 میلیونه افغانۍ سرمایه په کار اجول شوی ده داسی 
چې 

ө‏ ۸ نار لپاره 110 میلیونه افغانی Bo ө‏ سار لپاره 32 میلیونه افغانۍ 

ө‏ د oC‏ لپاره 24 میلیونه افغانی ۵ D>‏ ار لیاره 14 میلیونه افغانی 


و د E‏ سار لپاره 20 مبلبونه افغانی.. 
کے شوی معلومات په جدول کې پوره او دايروي = یې رسم CS‏ 


دس شب ی 


4- یو pod‏ کورنی د خپلو غرو له شمبر سره په لاندې جدول کی ورکر شوي دي. 


کورنی Le‏ 
لک سی 


ө‏ دکورنی (Mode) з‏ پیداکرئ. Lal. Ө‏ منخنی پیداکرئ. 


5- د يوه تولگي د زده کوونکو د قدونو اندازه په لاندي جدول کې ورکرل شوې دہ: 


ps | os 7772 


om -6‏ ښوونکي د يوي صنفي آزموبنی د اوسط محاسبه داسې وکړه: 
1-443-64+2-84+7-94+3-104+3-114+5-1241-15 


= د ازموینی اوسط 
25 : 
ө‏ د ټولگي د زده کوونکو د شم پیداکرئ. 
ө‏ خونمري د 8 او 13 تر منخ قرار لري؟ د )8 او13 په گډون) А‏ 


٭ عمومي اوسط یې څو دی؟ 

gale GLY 7‏ گراف د هغ و کتابونو شمہر رانيي چې په يوه 
میاشت کې مطالعه شوی دی. 

Ө‏ احصائیوي جدول بی رسم کړئ. 

Ө‏ د مطالعه شوبو کتابونو شمبر په میاشت کې څو دی ؟ 


8- که د تحول ساحه له صفر سره برابره وی له ډېټاگانو خخه خومره abl‏ اخلۍ ؟ 
9- که په ډېټاگانو باندې بو ثابت مقدار زبات کرو د تحول ساحه خرنگه تحول کوي؟ 


10- د خلورو زده کوونکو د هغو ساعتونو شمبر چې لوبو ته یی وركري دي. په لاندي دول راغلي 
دي: 9 7 3 1 


٭ د پورتنیو ډېټاگانو» د انحراف اوسط حساب کرئ. 


د ناخابو بېښو اتحاد 


په دواړو شکلونو کې یو خای څو هیلی 


وینئ. هیلی په کومه حلقه پورې ارہ لري؟ 


ه د يوې دانی رمل د اچولو په تجربه کی د }1,2,3,4,5,6{ = 2,5 فضا او د 
С-1,2) Я В= (4,5,6), 4=(1,2,3}‏ کت 

ه د ۸ او ltt C‏ یو له بل سره څه اربکی لري؟ 

ه که د ۸ Bol‏ پېښې رامنځ ته شوي وي» آباوبلای شئ چې د AUB‏ پېښه رامنځته شوې ده؟ 

6 ۸ پېښه رامنځ ته شوې او بله کومه اختياري پېښه چې هېڅ پېښه شوې نه ده نا ممکنه یا ф‏ 
پېښه نومول کېږي. 

٭ وبلای شئ» چې د AUO‏ او د 4 پېښې یو له بل سره خه توپیر لري؟ 


د پورتني فعالیت پابلي په عمومي دول د S‏ په نمونه بې فضاکی د 8,4 او ٥‏ ناخاپي پېښو 

لپارهپه GAY‏ دول .4 لاس راورو. || ۱ 

ө‏ که چیری د ګ په یو نمونه يي فضا کی АС В‏ يوه ناخاپی پيښه وي» په دې حالت کی: 
AUB ۳‏ 

Se‏ چیری د 9 په يوه نمونه يي فضا کی A‏ او ناخاپي پېښې وي. د او 


BUA‏ پېښې يو له بل سره توپیر نه لري؛ یعنی: 
AUB=BUA‏ 


AUB يوه پېښه رامنځ ته شي» نو د‎ В L A په بوه نمونه یی فضا کی د‎ S که چیری د‎ ө 


پېښه هم رامنځ ته شوې ده او سربېره په دې 
9+96 + او OU‏ سه اد 
ەد 4 پېښه د 8 په نمونه يي فضا کې پېښه شوې دہ او يوه بله پېښه چې هېڅ نه پينيري 
یعنی 0ء په دې معنا ده چې بوازي د А‏ پېښه را منځ ته شوې ده. 
AUQO=A‏ 
هد AUB‏ ناڅاپي پېښه په دې معنا ده چې لږ تر لږه د 4 ВЫ‏ پېښه منځ ته راغلی دہ. 
مثال: که چېرې د С‏ ناخاپی پېښه د ۸ او 8 دوې بېلا بیلی ناخاپی پېښې په خپل ځان 


کي «shy‏ به دی حالت کي د AUB‏ ناڅاپي پېښه هم په خپل خان کی لري» په يوه مثال 
کی يې روښانه کړئ ؟ 

حل: د )1,2( В-12,3), A=‏ او С-1,2,34)‏ پېښې په پام کې نيسو لیدل کېږي 
= 41 او BEC‏ دی نو: 


804 --٥08-0,2,31-ح‎ ۸ 0 


رک نی 


1-1 ګ له‌يوي نمونه‌يي فضا څخه» د 4 او С‏ ناڅاپي پېښو لپاره د يوه مثال ربلگی) 
مو سی د GLY‏ اریکو سم والی وڅېړئ. 
a) AUO=A‏ 
b) AUA=A‏ 
c)(AUB)UC=AU(BUC)‏ 
(OS AUER oa 52.22 (2520‏ 
3 - که چپري د A‏ او ltt AUB‏ رر سره برابري 0059 په 035 گراف کي یی 
وښایاست» چې د A‏ ناڅاپي پېښه د В‏ ناڅاپې پېښه په بر کې لري Е‏ 


د ناخاپی پېښو СРБ‏ 


د نور د اصلي رنگونو له تقاطع څخه 
کوم نور رنگونه لاسته راځي؟ 


ه د رمل ديوي دانی د اچولو نمونه يي فضا (1,2,3,4,5,6) = 5 او د }2,4,6{ =4 › 
В-14,6)‏ او (1,3,5) С-‏ پېښې په پام کې نیسو۔ 

АПВ se‏ او ВПА‏ ناڅاپي پېښې» يوه له بلې سره څه اریکه لري؟ 

٭ آباد 4 او B‏ پېښې د АПВ‏ ناڅاپي پېښه په بر کي لرلی شي» که نه؟ 

٭ دارا وښيئ» چې د CNB‏ نا حاپی پېښه يوه ناشونی پېښه ده. 

А за. В245»‏ پېښه په SOE‏ ولري؛ د او ANB‏ ناڅاپي پېښې سره پرتله کړئ. 


له پورتني فعالیت څخه کولای شو لاندي پابلې په عمومي دول بیان کرو: 
با بله: 


د ۵ په يوه نمونه يي فضا کې د ,۶ او С‏ ناخاپی(تصادفی) پېښو لپاره لرو: 
АПВ»:‏ او BNA‏ ناڅاپي» پېښې یو شان دي. 
A 2%‏ او В‏ هره ناڅاپي پېښه هره يوه یې AN Bs‏ ناڅاپي پېښه په خپل SOE‏ لري. 
ه که د A‏ او В‏ د دوه پېښو لپاره 0 78۳ وي» په دې حالت کی د 4 او 8 پېښې 
يوه له بله بیلی پیښې بلل کېږي. 
٭ د 4 پیښې لپاره لرو: 

А(П858-А,АПО-0 
سره دہ.‎ АПВ-А ولري» نو‎ SOE پېښه په خپل‎ A پېښه د‎ В که چبري د‎ ۰ 


مغال: د يوه ښوونځي د فوټبال له تیم څخه درې تنه د ښوونځي د والیبال د تیم غري هم دي. 
که چیرې د فوټبال د تیم غړي په ۸ د والیبال د تیم غړي په 8 او د دواړو ټیمون وگډ غړي په 
€ سره وښیو» په دې حالت کی د سټونو تر منځ اریکه 
د سټ د تیوری په بڼه وليکئ: 

AB =e 
۱ د سټ په مکمله سټ کې بعنی‎ В پوهېږئ چې د‎ Ul 
کې د والیبال د تیم ټول غړي گډون لري که نه؟ (دفنددټدغوسټ دوليددټ ھروستا‎ 8 
نو د 13 په سټ کې ټول هغه زده کوونک يگډون لري‎ 
چې د فوټبال د تیم غړي نه دي. څرنگه چې 3 تنه زده کوونکي د والیبال د تیم غړي چې په‎ 
کې گډون نه لري» نو په دې اساس د والیبال‎ В عین حال کې د فوټبال د تیم غري هم دي» په‎ 
یم د 8 سټ په پام کې نیولو سره نیمگری دی.‎ 


... 
(5 % 


: 


5-1 8,4 ناخاپي پېښه د دیاگرام په مرسته د 4 او 8 د بېلابېلو حالائو لپاره چې د ) 
4-2 يوه مثال کې د B,A‏ او پېښې چې 4 او В‏ په خپل SOE‏ لري» وښيئ چی: 
а) (AUB)=ANB‏ 
Ы) (ANB)=AUB‏ 
GLY -3‏ پېښې په بیان سره ولیکئ: 
a) AUB‏ 
b) ANB‏ 
c) AUB‏ 


Ф 


کے چیرې» 5 د افغانستان ولاہتونہ А‏ 
د شمال Bs!‏ نور پاتی ولایتونه وي 
5-В ٥‏ کوم ولایتونه 
eee‏ 


.. 


٭ د رمل يوې دانی د اچولو نمونه يی فضا (1,2,3,4,5,6) = S‏ او د }1,3,5{ A=‏ 
ناخاپي پیښه په پام کې ونیسئ. 

٥‏ ۸ د ناڅاپي پېښې مکمله یعنی 4 کومه ناڅاپي پېښه کیدلی شي؟ 

٭ يوه ناخاپي پېښه پیداکرئ چې 4 يې په بر کې ولري او په 4 کې شامله نه وي. 

٭ آبا کولای شیع د 5 له نمونه یی فضا څخه يوه پیښه پیداکرئ چې په يوه وخت کی نه په 4 
کې او نه په SA‏ گډون ولري؟ 

6 4 او 4 د ناڅاپي پېښو اتحاد له حتمي پېښې سره څه اړیکه لري؟ 

ەد A‏ او A‏ پېښو ЖАБ‏ ناشونې پېښې سره څه اریکه لري؟ 


له پورتني فعالیت څخه لاندې پایلە په لاس راځي 


پایله:که چيري S‏ يوه نمونه يي فضا او 4 يوه ناڅاپي پېښه وي: 


А ө‏ بوه نا حاپی پېښه ده چی په يوه وخت د 4 سره نه پېښېږی. 
6٥‏ 4 د هرې ناڅاپي پیښې لپاره لرو چي: 
AUA=S (а‏ 


P(AUA)=P(S)=1 ) 
Р(А)-1-Р(А) с 


>| 


مفال: که د 5 په يوه نمونه ہی فضا کی د 4 ناخاپی پېښه د 8 ناخاپی پېښه په خپل ځان 
کله رک ل A ٣ В‏ ا يه ال 
А-а‏ 

حل: څرنگه چی BCA‏ دی که چيري مور په شکل کې 4 او 8 وښيو نو له لاندې 
رسم شوي شکل څخه په آسانی سره لیدل کېږي چې: ACB‏ 


1- د op‏ مثال او گراف په مرسته د S‏ د نمونه يي فضا او د 4 او B‏ ناڅاپې پېښو لپاره 
ونی иг ТЕР өт‏ 
а) (АЦВ) =АЙВ‏ 
b) 5-0‏ 
с) 5-0‏ 
2-2 5 نمونه یی فضا او د 4 او 8 اخاپی پېښو لپاره لاندې پېښې په عبارت سره 
٤ ۰ ٢‏ 7 
а) 8‏ 
Ы) (AUB)‏ 


په سټونو مډل جوړول 


A = 2,4, 6,83 


تر اوسه مو له الجبري یا هندسي قوانینو 
Joe ۸٣٣٦‏ کی گبه 
اخیستله. آیا فکر موکری چې د سټونو 
څخه هم کولای شو چې د خپلو مسایلو 
د حل لباره کته واخلو $ 


فعالیت 
د يوه تولگي له 23 زده کوونکو څخه مو د خوبندو او وروڼو لرونکو زده کوونکو احصائیه راټوله 
کړې ده چې په لاندې دیاگرام کی لیکل شوې о‏ 
په شک ل کې ټول هغه زده کوونکي چې خوبندی لري 
د А‏ په سټ او هغه زده کوونکی چې 43999 لري د 
В‏ په سټ سره ښودل شوي دي. 2 
شکل په پام کې ونیسئ: د لاندې فعالیت سوالونو ته 
خواب پیدا کړئ: 
٭ څو تنه وروڼه لري؟ 
٭ څو تنه هم خويندي او هم وروڼه لري؟ 
۵ خو تنه» نه خویندی او نه وروڼه لري؟ 
NSCS‏ دا مسأله د رباضی په ژبه ولیکو؟ 
ө‏ پول هغ هکسان چې خويندي نه لري» څو تنه دي ؟ 


لیدل کېږي چې پورتنی گراف کولای شي پورتنیو ټولو سوالونو او د هغوی په خبر نورو سوالونو 
ته په ښه توگه ځواب ورکړي. 
نو له پورتني فعالیت څخه لاندې پایلە په لاس راوړو: 


400 : لیدل کېږي چې دسټ د تیوري په کارولو سره» د ډېرو هغو مسایلو حل چې په ورځني 
ژوند کی ورسرہ مخامخ کېږو حل پیدا کرو او هغه و ارزوو. 

د ست د تیوری تطبیق په احتمالائو کي او یا به بل عبارت. د هغو ناخایی ме‏ د پیشدو د 
و نان د Та ТМ‏ 
د تطبیق ساحه شمېرل کیدای شی 

مثال: د 9 د نمونه يي فضا او د 4 Cg В,‏ ناڅاپه پېښې په لاندې دیاگرام کی ورکړل شوې 
دي. په پا مکی ونیسی؛ د GLY‏ پېښو د پېښېدو احتمال مطلوب دي: 

a‏ د دې احتمال شته چې د4 یا / ناڅاپي پېښه رامنځته شي. 


Б‏ د دې احتمال شته چې د 4 پېښه رامنځته شي. 
e‏ د دې احتمال شته چې د С‏ پېښه رامنځته شي. 


В ы Аз.‏ و و ہت AUB‏ حتمال دی» خرنگه چي دپ یو بل 


0 موس رو سیف 331 3 3+ 


پېښه شوې» په بل عبارت» هغه پېښه ده چې د ) B L‏ حادثه پېښه نه شي» نوا 
P(A) =1-Р(А)‏ 4522 چی Р(А)- Р(С(/В)‏ دی؛ و 

P(A) =1—(P(CUB)) =1—P(C)—P(B) 
نا خاپی پېښه رامنخته نه شی د ھغی پیسی د پيښېدو له احتمال‎ C د دې احتمال شته چی د‎ (С 
دپیښې د پیښېدو څخه عبارت‎ AU 8 پیښې» پیښې شي او دا د‎ BLA سره برابر دی چې د‎ 
ده.‎ 


P(C) = P(A UB) = P(A) +P(B) 


oo 4 


Е |‏ - هغه مثال چې په فعالیت کې مو تري گټه اخیستی دہ په پام کی ونیسئ: 
8 د دې احتمال مطلوب دی چې له دې تولگي څخه یو زده کوونکی په تصادفي یا ناڅاپي 
ډول وټاکل شي چې خور او ورو ونه لري. 


oy > 15‏ داسې زده کوونکي د د ټاکلو احتمال شته چې په ناڅاپي ډول JSG‏ كبري پیدا کړئ 
چې لږ تر لږه خور یا ورور ولري. 


د شمېرلو اصل 


د ۸ ولگی د غېږنېوونکو سټ د В‏ ټولگی د غېږنېوونکو سټ 


د ۸ او 8 دوو Soi‏ و څخه درې تنه د 
غېږې نیولو لپاره ټاکل شوي دي» د ۸ او 
8 د ټیمونو غړي» په څو دوله کولای شيء 
چې یو له بل سره په غېږه ورشي ؟ 


فعالیت 
دوه عدده» تور او سرمه يي رنگه پتلونونه له دري عدده سپین» آبي او پولادي رنگه کمیسونو 
سره په پام کی نیسو. 
په خو دوله کولای شوو هغه واغوندو؟ 
٭ د شمبرنی د ترتیب لپاره له ونه بیز گراف څخه گټه واخلئ. 
ه د اغوستلو د ولو امکاناتو او د پتلونونو او کمیسونو د شمپر تر منخ څه دول اریکه شته ده؟ 


پایله. 

1 - د دوو ستونو د عناصرو په ترکیب کی د ټولو امکاناتو ش жай‏ د هر ستٍ د عناصرو د شمبر 

د ضرب له حاصل سره مساوي دی. 

2- که چيري د امکانانو شمبر او با د یوه ستٍ عناصر Ma‏ او د یو بل ستٍ د عناصرو شمبر 
مساوي په 11 وي» په دې حالت کې دوارہ تاکنی یو له بل سره په (тхп)‏ ډوله امکان لري. 


).05 42416 ۰ او 4 رقمونو څخه په گټې اخیستنی سره څو دوه رقمي عددونه جورولای 
شو! ؟ ونه یی زگراف يې رسم کړئ او هغه احتمال پیدا کړئ چې له دې عددونو څخه یو عدد 
په ناڅاپي ډول و ټاکل شي چې هغه عدد په 2 د وېش وړ وي. 


د دې کار لپاره د Sd‏ شوي دوه رقمي عدد د جوړولو لپاره دوه تش خایونه [--1-_] د 

رقم لپاره په پام کې نيسو 

له کین خوا په په تش خای کې د راکړل شوبو پنځو رقمونو څخه 4 امکانه (پرته له صفر) د 
32,0 او 4 عددونو د خای پر خای کولو لپاره شته دي» e‏ 
0 او 4 هرو پنځو عددونو څخه گټه اخلو. په دې تر نیب د دې رقم د د ټاکلو پنځه 


"000" (lain ae есе 
امکانه شته دي.‎ 4:5 = 20 oJ 


دا مطلب کولای شو د ونه js‏ گراف ay‏ مرسته به GAY‏ دول 
ویو لکه: 
(г‏ © 
ې 


© Ө 


د دې لپاره چې نوموری» رقم پر 2 د وېش وړ وي د ښۍ خوا په : تش خای کی د د برابرو 
امکاناتو خخه يوازي 3 امکانه د (0 آو 4) شته دی. د داسې عددونو د جوړولو لپاره چې پر 
2 د وېش ور وي د 12 - 4×3 برابر حالتونه دي چې په دې حالت کې د هغه رقم د ټاکل 
کیدو احتمال چې پر 2 د وېش وړ وي عبارت دی لە: 


РЛ 
احتمال چی په 2 د وېش ور وي.‎ ste ا‎ ۰ 


1 .”9 
| ہو سی 
۱ 2% ۰ 


1 . 


=I‏ - د (م» ره ی»م تورو څخه په گټې اخیستنی سره څو خلور حرفي معنا لرونکي او معنا نه 
لرونکي کلمی جورولای شو؟ موضوع د ونه یہ زگراف په مرسته تشریح کړئ؟ 

که چېرې له دې ترکيب کلمو څخه په ناڅاپي ډول بوه کلمه وتاکو د دې احتمال پیداکرئ چې 
دا کلمه((مريم)) وي. 

2 د 1,0, 8,7,4 او 9 عددونو څخه د مبایل تلېفون څو داسې شپږ رقمي نمرې جورولای 
شو چې له کین خوا خخه په O77‏ پیل شوي وي؟ 


رم ИРЕ РД‏ 
سټونو د تيوري په کارولو سره یو ښه تصور ولرو» هغه مو په لاندې جدول کی راټول کړل. 


د پېښی احتمال Venne‏ دياګرام بیان ښودنه د د ناخاپی پېښې بیان 
او ناخايي پېښه سټ په و اسطه ۲ ; 


Н ۳‏ 457 د 
نو S=AUA Р(А)-1-Р(А)‏ کې ود ته لوي د А‏ 


پیښې عکس دی. 


ЕА 5‏ مهرد 
noes АПВ CD Р(АПВ)‏ سے 


В.А, لل کله‎ 5 P(A UB) 
РЕЧТЕ AUB («б») С 
077 0 = P(A) +P(B)—P(AMB) 
د دوو سټونو > عناصرو په ترکیب کی د ټولو امکاناتو شمېر» د هرې تركيبي‎ JO د شمپرفي‎ 
مجموعی؛ د عناصرو د ضرب له حاصل سره مساوی دی.‎ 
ډول او د بل سټ د عنصرونو امکان په ۸ دول وي يو له‎ т که د سټ د عنصرونو امکان به‎ 
سره برابر دی.‎ ТХИ بل سره د دوی > ترکیب د ولو امکاناتو د‎ 


1 -که 9 يوه نمونه یی فضا او А‏ د هغی oy‏ ناڅاپه ty‏ وي وښایاست چی: 

۱ 25 Р(А)-0 en деб aS (а 

که SCA‏ وي په دې حالت کی we Р(А)=1‏ 

س که ج ری د ) No tay Ae‏ ال ASI‏ یی SUES th‏ ارم وت 
AUB ates, MO‏ ره کی ری ۱ ۱ 
ИТТЕ‏ 

ыва 

4- که د8 په وه نمونه يي فضاکې د В‏ پېښه د A‏ پېښه په بر کې ولري» ونیی چې 
د ۸ او АЦВ‏ پېښې یو بل په خان کی لري. سربیرہ پر دې واضح ES‏ چې د دې 
ناڅاپي پېښو احتمال یو له بل سره څه اریکه لري؟ 

5- که چېرې 5 يوه نمونه يي فضا وي او В‏ د هغې يوه نا حاپه پېښه وي» وښيئ چې: 5-В-В‏ 
6- د گراف په مرسته وښيئ چې ده يوي نمونه بي فضا د ۸ او 8 دوو ناڅاپي پیښو لپاره 
B= A‏ ار B®‏ - 4 سره مساوي دي» یعنی: A-~B=B-A‏ 

АП (АПВ) ПВ) |. -7‏ ناڅاپي پیښ» احتمال له صفر سره مساوي دی. 


